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Derne 4‘&47‘052(':7 ¢ mal —'7 e'nfej/zaleemi er voksel ﬁem gen-
nem nogle ars qma/eﬁwlrm'nj ?f sZuclerendle /oaa andlel ar ved Kobenhaons
Unisensitets Patomatishe Fastilul. Stuclrende, enshaklorer o9 censo-
ren han saledes indoirkel /04° oler ¢rm/e/90 daﬁé‘i/nm"zj. 77‘0/e/¢}~rf wl
man 4/7 meer ke /oaeau‘»ém‘,yen /Za meen loerer, Qoéje Sessen,

Lad def veere uafzf ot den m,éfe vy indl ¢ Teorien er én Slandt
mange mu/c‘je. '

Podonne er srevel Ll Itatematit 212, e bwrses ¢ Dredie seme- |

sZern med /('Ae /o’ee/az\minj\:f:}n@ o ayeh. @ey&amn&yen« Keeresd hrar
der /M vorel starkl /oa"&awczf Bland! udelodelserre er m‘jzf‘je ernwrer

Som (eée?«c.: dcﬁcnﬁéz‘eb’w?‘eofu; %a/ow/ 77;)&419»” uan‘ru‘nj, z‘e.rz/
Ae/ma\renfa,zfzbmuez‘m}z}. dj Fownier :'»—zzéj/m/u, Powrcer Zzanym»m-
Zion ? JandrjnlyAedwejn:}yens }lzana/éejdeéw/ cor er behrandlel

ﬂ?f&)ne) jerme»nja.; o’éée.

Der fMeé‘jjw o’aejseq?ajam z/ Jf { 0-73, hercblarndl mange,
der Ae/jae» Zeorien.
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Plan der o detle bunsews Zales om /nfejaa,&f y‘ en Foanklion
ellr sbrives [flode, [flo)gute), [fopu o lign, menes albid of Zal,
nem/:'j er }Aasn:ema(i /M Hrsse Sermreh, ?rdej/ga,/fejne,z‘ f ) e'rza//o'd.z’
?'/ Go—#//u'ecf Wlhelom Lecbruz //675)/ es ¢ o;M_:}f 7&# 7‘47\:&;%2‘—
S /M de? lalinste ord surmma. )

o1 o5 er o :}zz‘e}aa/ valedes, Avoad man 7&@1‘ Kalder et bestemd

z‘nz‘ejvm/. Goen}:e Adejneéy; SO g‘ /’(x)a&, der JA’}//Q Poanien (1476)
el /zal’wzé)wk blve éenjfeli nan dor er JJ&J/M o pracisere ote-
fn.a,z‘/bn\somaoa/eﬁ

On «'nz’e/alea/ée/m.eéeé aa’w)é/a}—zj_.
7;3 Qucéy lod man J(} rzé’e med aZ J:}e , Aoiclle arealer ran
shulle adolere eller scblratere /M a? ?orzao ;‘nz‘ej/m.éf fa A/’dz)a/x y‘en
/eowéfc‘o-n / [@A]" %
l Y

4

, yopi
aAwS
BEAT/AR =

il Zilnoermel Awejm}zf 7’ en sadan a{:ea/ufo%/née har ved
landmalere ? malemaZibere Tl alle Zoler A/u?/' vddlelsermmen

\S = 2::/(5)(16‘ -x-‘,)




ms | | 7

y=f

A |
N / A

med a= X, <§, <§‘;f.. ‘26”<§¢‘2¢< .Sx,=b. 4«}«&2’:"1 Cau-

c/ry Z’ajm e (oenje/:e arealstsrredsen /M ju/d‘ Hon éeuum aZ Aoes
Ve [a,6] ~» R er bondnuerl, da Sindes et tod I, saleces at

V{e@+ Jd’e/t?,L. /S - f/< & /M enhoes tna/a’e/znj mred mak,; /)C -x‘-_,) < J)

c_/@/c'ngg Q/Q/o_; f: f(x)dz Som j&aemreuma/fen z /M s clelelserrmet -

ne. (7823).
QMnAMc/ @émann a’ef?‘n@eﬁ f:/(x)dl! panamme maZ/e, men

enhver /&méz‘;'on / (2] ~ R, hoor midelelsummenrrte bar en greense-

vande. (1854).
Riemann integnalel, som delru bleles, ol o dlog ForeBrondthe

at indfsre som /oé«z‘ gyt of Gaston Darbowe (1873):

Lad / ]a 4] » R vere en éej/msnaef /ﬁcmél‘wn
Et 2ol Ue R Lololes da en wundersum /M / hoes der /  rcles en

cha/a/zz/n a=x<x<. . <X, (x‘<...<)c,,-é saml Gl u,,... /mo-)
%66]4\6‘ % J: ‘/((z) =17 ..,n,
saledes at U= 2w le-x ). —\Se/jM/OJ'

Zleche @emann ml’eo/zd 7‘/ f/dc)cél a’ﬁf;ne/u.\:rw Som
oore _greense /m alle ano/e/wamme» Dore R narn an’eofza./ 7‘ f
fb /(x)a& a/e/" eres jarmée aralo jz‘ Som rnedhe j/zae/ue /M alle overscm-

mek.




m? - | 3

1Y | |
g =/«

U‘- _________________
T\ L
-’ \/ o % NN

et enhver unclersum er mindhre eller &’y enhder odenscon, har

e S £ [ prodi

f/o‘ck dé Ae/} jafja/e/? é‘ﬁﬁedﬂ‘ey/v/ J[}e.s f QZ‘ Joese @'emarm /hzlcf/)aéaé
oler /od[u veends baldes Brernann /‘nz’cj/m/ef 7‘ / ' ? _6¢Z‘¢jnes £ 6/7&)&.

@émam-:.s ch&j&&/étf&d Aa) clescoerre en a/m/7 marye/:
Je Bermann ntegrabte Sfunddioren aa}ofb e roget velaprurndded omrace

sed joaermaw/)janj.
&Jem/;c/w:s Kunne man oMe ¢9 Selyenmre Aej/m # 0% 01

52::1/1 = 2::1 S/:; * .
73&&4}2‘ e}ma//e/zz"cb//m Aoert g€ Q 0(3 57 /ém/a‘:'one.n /_; 70 1] (0=
cvel ved 7 forx=
y /g(x) = { o ]‘ 3‘

/o# x # g
Alle /umeftb‘no!ne e @émann (hzlejlméle med (hzlejda/ef 0/ salecles ot

: | 2 fo’ Ja & = 0,
men Sem- 7 (héj&a[l’éjn Kan ke o;néjl'fesj /ﬁ«mél‘/‘onen Z.-ﬁ /§ er e
Brewmann integrabel. Jel er den sakallte Qécbélaf /ﬁm.él‘cbn , med
veence 1 7 hoerd /zal//'ona,/f; O ¢ hoorl dnatiomalt /ounzef ¢ enZervallel
J91]; orre Dremarn /hf?aa/ er /:} 7, rnectre Breniarn e‘n.z‘ej/m/ /49
0.
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et er imidlertid /7,6&4/&: Herni Jeéujae 4 742‘6}4@/@ lon-
Quear, acre. These. Pnis 7902) o in#’ée efryf zhz‘e,j/za./éajaeé cler
ahayﬁzvz alle /z/m@../?e /maenz’m'njm vechorerale gransessergary.
Zzécsjac chz’ejaa/ef bley o ﬁokenc/e yennemézma/, en menfé} /:Maaﬂ-
aae.z‘m‘ny fm dern malermaZishe Ma/yxxes aa/w)éé'rzj { indevmrende arhun-
crede. et e hovedemnel /n delle funses.

P detle stecd 2l o0 4{7 n-a}'cs med o shitsere, Avordlan -Jeéeyae
a/e/indzeaé :'nz‘cﬁaa[u’ 7‘ en ée)/merwa' /un.é&‘on / Jab] ~ R

y=f%
A Y A W 7

Yi-1
Chn ééwjie mzé/a/e(sam har /Mmen
Zt'nf 7Z«’n(£:) ’

hoor Vi e Ja,b]: % </(x.) §yn ,
A AL A R D AL AL A R AT
£ = {xelab] | %_,(f(x)fy‘-}, (=1..,n,
o9 mll;) betyden , den sambede /oertja/e "af £ .
77arn beroerker, af der indoletes 77@ /‘Zm.éf/bn.ww/zcéé/:.

Ze,éesjae [na?‘o'lzl‘é ga z}d‘ej/za/d‘ £ b/((()a{( Som clerr evenZuelle
jAoenuuwza([ fM rn/'dc/a/«amme/&, Sttarencle Ll ’”‘“1 /7‘ ~y‘;,) - 0.

7ol 5@/7\»1/}1? a/ /Mu‘ée//cn /Jza @émann&/ﬁem}anj\:m;a/e
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Jven o 4&6@«7“ orde? ( %Aea&af ¢ Danst 7Vloternatisk %en/hfj ue
Wlatemalisk (//"-a(x.:/o:.z]f' B7 935, P L /) :

On peut dire encore que, avec

sre o

le procédé de Riemann, on essayait de sommer les ¢a-
leurs de la fancftbn en les prenant dans l'ordre ou ils
étaient fournis par la variation de #, on opérait donc comme
" le ferait un commergant sans méthode qui compterait pieces
et billets au hasard de l'ordre ot ils lui tomberaient sous
la main; tandis que nous opérons comme le commercant

méthodique qui dit:

" j'ai m(E,) pieces de 1 couronne valant 1-m(Ey),
j'al m(E,) pieces de 2 couronnes valant 2-m(L,),
j'ai #2(E;) billets de 5 couronnes valant §-m(Z),

etc., j'ai donc en tout:
S=1.-m(E)+ 2-m(E) + 5-m(E)+ -+

Les deux procédés conduiront, certes, le commergant au
méme résultat parceque, si riche qu'il soit, il n’a qu'un nombre
fini de billets & compter; mais pour nous, qui avons a addi-
tionner une infinité de valewrs , la différence entre les deux
fagons de faire est capitale. ’

74_'/ Jdujuw t'nfejaa/de/{h/‘ﬁbn »enjﬂe/) - n7/e éema%aén/'rya.

7 Pleraderne £ Kan soere ydersl Komplicerede. Gannelser

7 Z 7 7
-Je,éwﬁae M/'c/a/e.&ammw /Mua(:ce,ﬁe/z dm/‘m a.Z‘naMM&ze uZ‘ua/fam fée-
gredel , sambel lurgole ¢ 7.&4@@@ Lebesgue mal, for orlele clel-

mengder of K.

2 Under /Mua/xod‘n/nj a/‘ o Tibsvarendle Aole! /o; areal, a‘o:u”;en/
., ligelectes Kaldet Lebesgue mal, for oldde clelmmsrgdler of RR,...,
Kan -&éujue Zr&Z'cj&a/ef /M /‘uméz‘e‘anm' y’ Z 3 ller //e/ze reelle oo~
riable Zna?é'aes jan,v?e Jom/%/umélﬁ'aww f 7 varcadel. daen/o& er-
slalles blot intorvallel Ja8] medd /un.éz‘:?onens a/e/g}z/f/an:maerya/e.
3. Ternker man st er masse/‘ofza/cjfrzj /oa° biven (eller f,a/anen)
el ...), far man ved of lade m(E;) éez’ja/e Aen samledle masse ¢
£, men i a’m,jz‘ jao/ﬁem Som /6—'7) hovad der Kaloles _éaégijg_e /—éz_‘z_i_»,éé'ig
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_g_v.z‘_e?/z_ﬁ,_/gf a/f / med Ae»«wjn z/ | dler j/'urze ma..ue/ma/e.(,‘nj. (rhrarin Za-
don 1973.) Yidere:

4. 9&2‘% zéun/él: /Qma/amenz‘a.é ejenwéaée)a ved /aerya/e/ Mea.//

, der 52_)17#&5 ved a/a/‘/h/'zﬁbnen 7‘ Jeéujue ehz‘ejm/ef *9
ved bewrserne techorercle Grrrseosergang med dette. FoleZ sran n/f el
mal < en (aésé;aaé/) mczryc/a neZ‘o;o Lroever olisse ejmxéa.ée», Lon sa
Aovedbroek a/‘ Zeorien overfores 2l z'nfejzzazﬁ&n med Aerujn %l o? -
/(aZ&'jz‘ mad. (Pawrice Fréched 7975.)

o‘o-/amen, PN

7lermere om (ﬁf?&a/ééﬂd&!&l& aa/w)é//nﬁ Lar rman /oasé ¢
2 Bosin: Classical and modern e'n.fejaa.zf'on theories (Wloskva 7966; Hea-
' dermie Press /?70). Je 7&::‘-(@5&9«“ oaenrmeanz‘e/mea&aj wam? 77
Bowrbaki: Eliments d'histoine des mathiomaligues (Hersmann 1%60) for

Korlere over J? Zexr.

Zed Hursel 72& ¢z'/9zem modsal den hisorcshe aa/w}é/:'rzj, clel
& slorter med den absthalite mal- 29 &Jeﬁaa/femz. (Se 4 ovenfer.)
Sely om o e havde andel u'z'jz‘e end .Jeéujae e'n.Z‘ylza,/ef/ wlle clerme
ﬁemjf?ma% a/7 Ahave a/em/o»"z del, aZ hovedtsoekkere /2emsfa:) Klare -
ze, rnan Zeoriern er ée/ﬁ/a;‘/m relevanle /Mua(m-;zf—uizjm. 7’ ers an-
der sccle bor man sTedlse have del Konkrele /mz/ea/ﬁyoe/a/e ¢ lankerre:
-Jeéz.sjue :hz&jaa/d‘ ; R

2wl ¢ o'w;Zf e ¢ a/e,zquiw /’a'/jc Jeée\yue z'a/e/'nz'z‘/orren a/f
&LZ‘W mres éenj er a/‘ a/e‘ srange m%c/ye tarranler, der éla. Zilla-
der 05 shaks aZ :}—za/a&a.je 7«3 uéej/zaermea/e /fmélﬁbnw , a/e/f'rze/;ez‘ / ks,
/oa" hele R |

Dt #lle ke sre /L:'me/:}f J el ansus ol wdoikle a/d’%‘e/dz‘c'—
ve z»mez?’; fn&_j/zdz‘emfen er blevel; ucler af se clel ¢ bnug. Alleredte
of don grund] of man forst sinder Forbiolighed med o Tyl vork Gy
ved ol é/zc—cje aAel.
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S anvendolsesomnade er valol harrmonssk arnalyse (Fourrer
Aae/%w/ Forrien ¢n217aa.én ). é'fnwb/?jerza/e (/a,é et var ua//ﬁdaéuh—
gen Am/m, der /ohz‘e Dornarn Tl Hares th.Zéjlm/Aej/zeé, o9 el vor her,
-Jc;éujae :}zZEjm/eZ' /o'@sz’ HwsZe «e} %oﬁzerza/e od%/efenf.
| &t vel endlnu wcgtigere ansendelsesomrade er M,,xfj,t@mz,-
Aefn:'n?/ a@; /ijiem e a.Z‘a;o/a,ZZ’e $om er grer a/m;/- % e'n.z“e}aa/fe-
orien. Vlolerne sleller med ern Kol /oa/zaj/za/’ herom, séhevel Lsen Jor
de sZuclerende, cer e anchre stodder ¢ sTudeel mocler dele s.rjnx/ouméf.
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SS 0. ?_9-}_’_"_'1_} med Lo, _
et r underticen bedvemt ot udsicde marngden R of neelle

2ol med 2 elstia elementon, som o 0il belegre oo o9 —oo

o sullor B=l-0ooe]= RU{-02} 09 K, = [0 0a] = R, {00},

aft. Gleaerweoaa/aany_ £ R = [-00,00].

_d:?_a_{_’_'_w_jgl a/ sle neelle tal udvicles Tl R, cded K /64 hoerd
aéﬁ scellen -0 <a ,7 a<coo .
Desudlen soellles —o0 £ 0o .

Enhoer delmangde RER Atf, har ca o supremum (095d
Laldet cee gronse ), vup A, dvs. e mindste overted, °7 /ija/e.a/e.s eZ en-
/c‘mum (rechre )&ame), try‘f?, dos. ot storste undertal.

& Folge 8,4, ... € R seges wz‘.éonaa;jue inden for P mod beR,
9 oi shrirern b=lim &, eller b, b /ﬁa nsoo, Aoes a/u/o') a,ca:@jaz/a’ﬂ:

a<b > Tnel b//oéW: a<b,.p

oy becc = -7'75/\/ b/{peN: b"*ﬁ<c'

Ton baoe er detuidsle, ffor b= oo det forsle nav Lom? Zon be R

Lan do T irav ersZalles med
belacl = Fnbp: b,.,¢ a,cl .

Enboer [jen,aft/o"lje 5, -3 25...) b€ ﬂ?, konMjue/: walen

fo& ﬁ, nem&'j mod b= Ja/ofé,)éz,...}; sup, b, U sriven 8,7 /M

Ve BN

Tor enbver clolendle fé'(je 42 b, z..., b€ k?; ja'./c/% Zlsvaren-
de 6,,&&77;5”1 Jorn>oo. ‘
Tor enhoer folge 4,4y, e R salhs
lim inf, b, = 4P, ] bp %9 bimsup,, b, = nfl, s4p, b -




er 7ae/a/o> abenbarl
"'"/fo e A lim m./ A 07 Sup, é,,,/, \ lem Jc?omém
/m n —>°°, J/oecm.lzl/ﬁem ar
-o0 £ &m;%ém < /t'mda/omém < oo,
727%an ondser wden aanaée/)/leo/ ol

a<l¢‘meh/fhém = ]nV a(b"*ﬁ ) (lmlfyé <a = %79,9 '"P
eller, f; zé(m&a/aonad /Mm,

(Vn3p: bryp Sa) & lminf 8,50, (ntp:atd,,) > afliming b,
Dette jmm e mere MJ/(«&Z() éMa:éfeA/koﬁlhy 7’ Limes inforcon end
den rmjel‘ /ﬁéme//e a//mfan MM/M /o/zo?/}f Kar , In V a(émf7 ,

" %7_7/0 e <a’ jenjmes ved ,elesenterne ¢ fo éen g0 @ frael
w45t Drin slirre end a”, /aenAa-(alst , Aer / Credles e/emenz’e/» runche end

a med a//ém//jz‘ hove numie " |
ﬁafm&}WJ Kar mes Sepero) Karakleriseres Llsvarende.
//ezze/?u: #mi/ﬁ‘cues cridelelbart
&n /_fo'__{j_e 4,4, . eR e zéomwzﬁ_g&f < ﬁ, /:mlsg Kun boes
lim ln/; ém = lerm Ja/om 6," . __7 6@/&?0&/?3»10/9 Sald es
7 /
bem, b, = limin], b, = lim Jn;omém.

7 dere J@Z’n/'n? 11'7?9 o a‘aesenz‘/c‘ﬂc cdoresse & bmes 4}75/»'04
7 limes ua/J%/'aJ).

Zele? v regrer —(-00) = 0o, rnoteres slullele ¢
~[¢mJu/0m o = bm 07f (é )




7”7 70

02. Regning < R. ]
2o o0 e'rza/j;/z som led ¢ eri sum 2::, e, a € R, men oo ke
?o'a del, saelles 2, a =00, _

' Plan —oo ¢}1_c/7;/z som led ¢ en sum 2::, a;, a‘-e@, men oo ikke

gén det, soelles 2y a; =00 ,
En Sam, oo bade oo o9 —e Ma}tvz som led, __224/_0_3;}}&5 _egt_j'_eg

in_e_n_/g_? F els, esr o0t (~02) L%dsﬂhmd‘.

En d//faen.s b-a Zolles som bt(-a). D eks er cda 00-00 ke

defrnerel.
Sthoert procukl ab med a6 ¢ R z‘:‘//acj}w e mening, idel o
soeller O-(t0) = (*o2)-0 =0,
c(too) =(tec)c = oo nar 0(c.—.(°°/
c(Fo0) =(teo)c = Foo n:w —ofc<0.

777«(&,29//%42%«,' ¢ P er da Kommadaliv %9 associalio.

( Z)emm,ém'n?. PV lan Kenne o/am: . af atd allid havde en me-
n/nj ved ot soelle o0+(-o0) = (~00)+ 00 = 0. en adclitsonen seclle o chke

veoere a.a.soc/al‘d/, /c'jc\fom r”man :Mc wZ(e Aeak/e den dké/éuzli'ae /0()-)

Der er itk meﬁd /oaenz‘ aZ \u'je o Aejnef/oua.ﬁ'onwne ¢ ﬁ .
7a/m/rza/d7/rca/ Méyé(w H da 74; ¢ R eller ¢ @ = [Q oof = @_U{Qw}
Lad os d¢7 1774 verere éau,j roesre /(o'ézna/e d/'m/i/e /zej/w:
atb=c & a=c-b nar beR a,ce@,

athfate & b5c rar aé/z?oyé,ceﬁ,
lim in @t)) = @+ lim il 4, nar ac R og b4y, € R.
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7 B, = [0,=0] = R.u{0,} kan og ol ov bolbie o, hoad argar
mu(fc}aliéa,z‘:‘on o9 cser addibion. Forst bemankes, af 6zjje negne-
o/oua,z’:'orw: inden 764 @, er AommaZaleve 29 assocative, 29 al dern ole-
shbutive lov }ae./a/e/a. Herved w'/w'a/oj Ao blive staendb.

2 _o/e/ﬂ’nuw) Semmen 2/-'6_ T4 a/ er w'/éaj:(:'j_ /ﬁm/&'eo/a/-)je 7
a/ tal a;€ R, som supnermum of alle endelige delsurmmer, allsa

Zje]‘}' =“’“/02/.'GI*Q/'I |
Aoor supremum fayu over alle ende,&'je o/c/maerz}o/w 757 77‘ cnrdeks -
moer70/en J.
Dotle naz’m@mé Keen noy‘cl‘ njf/ hos T er aena/&/?.

J/olc'l'zles J < /jume aendc/[j Marye) a/z/maenja/e/z u% , ke K i
cla er 2‘/-'6- TJ aj éj Surnrmen ?7( Summerneé %e% a/ . mwe/Mme/l‘

srevel:
‘ZJ.‘"J 9 = Zée/( zj.ej'; &

nar T=lyep G med Jo Gy =0 for 434,

(th regner Zjep % = 0, for oot Hilflide ot Gy = for ot eller flere £.)
Ton beods, se ovelse 08, — Resultatel finder specielf anven:

delse pa dobbellsummen:  Tor entver famidie Gyplopye fxk of Zal

buc ke 2,24 b = Zup bt =22, b -

# a(mz'na/e_/f'?ﬁa%c.ée' a/ den disthebutive lov }a&ldm der ¢ é-
é 2/-'€J aJ' = ZJ‘GJ (baj') .

Hoeis en sum 2}6] a;, &€ /P;, hon en ena/eé'j voerd, altia
A(MJ %'6]%'<w)
<aer cy#O /M /Ié'sf numerabell mange cndices /'c- J.
=5 <o0. Zor hvert nelN er den cla

)4n2‘a7 nem([j Zj:éj aj
2 nJ antallel er ée}/zaemse.f a/‘ ”s.

A
”

/70//'42‘ ende&'j marzje/'é\jmea/ 4
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En vam Z/-'e-N a;, € kz) med N som /'rm/e./(&mcerya/e Kan
Zo-lles som en roellescm: Der jae/a/u; rzem./c'j

=208 7 Gewy frree
Seermmren 60.?.’2}»«4 a/m/o'z ?Ja‘ 2;: a/ .

. % o !
cc/(demfc/ws e 2 7w = Llnel 7 =

(Summer 2}6]0/‘ mea(cyéﬁ) ellen a/-é' [, behandles ¢ §46)
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17 Zndledende om /aery_a_/_e -, areal- 2 0olarker;moé/emez‘.

?/zajé/emel‘ bestan & Tl /oa.mena/e a/e,/maenja/e/; A 7/ R (hen-
Aoldseds ay" A)f @,3 ) af bngtle Lol mM}, SO mea//ﬁ/}ncéj?éea(éan
Kaldes (aeryaén (henholdsoss arealel, soluminel, ...) a/ A.

Ud over Aravel om, ol '(’o'nj/ucenze mengder bok have samme
/aenja/e (aread, volumen,...), 4avde man Z‘Z'al/?e/ze /ae\:Z‘e,Z‘ J(} ved addl:-
Lolel: nar en mengde 7 ¢ R (hent, ﬁf R S ) Kon az}é/(e.g Sammen
a/ ena/a(;) mange, paAss a//;yém.ézé dele, der hver har er /ae»ya/e (areal,
volumen, ...), aéz bor H som /aerya/e (Mea/} Solumen, ...) have Sammen
af dc/erze.‘s.’ )
émzZe @o&e/ /0705 4’«2‘&(@(‘ /oa num@aé&/ a.a/a/:'f/'w'felt . Aer
Zollocles Jammen..cz‘}/én/‘»yw 7»;40 ?7’ numerabel! marge, PRAN c/xlx/'amé-
Ze dele; Summen of lengderne (arealerne  doluminerne, ...) er daen
roeklleswm. (Legons sen la théorie des /ﬁvzczﬁ&n; | Paris 1898.) Derne
a&y'ru'rzj e a/}a‘zerzc/e /M Jeéc\yae t}az‘yzza/e,f.

Det turnde ru soere rimeligt ot &aede, afmazryden a/a./cf-
maezya/u # R Chenh. @f R f o), dern Zlsknsyes /oeryo/e (henh areal,
.W/umcn, ) e blot med P> mae.rya/e)z ;47 8 om/azfe/} /UB,
AnB Vi ANB, men z‘cZ@e er staéel over /M numerabel {Meru‘rzjx-
mazyoéa/armelse , Korn? Jﬁl‘ er en O- aée.é)m (e rzec/eryﬁfn .
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72 '&jhzéef d—_@_/jeéda.
&n mmrzja/e F a/ a’dmae»ya/w) a/’en mae»zja/e X Aaloles en
d—_@/_jeéﬁa X, hods
) XekF
(i) . [/4 =X\Ael nar AelF
i) U yA, €E, nar A, A, . .<E.
Den jae./a/w da ﬁ‘(/:‘je

ge £k,
AuB, AnB, ANB € £, nar ABeE,

N Ao €E, rar #,A,,..€E.
fn o’-a.(yeélm el a,lfaae Jz‘aéo'/ Me/z/M dle uea/uanlye mx»ya/eo/omaz'/bm
anvendl /o; erta/e/z;? eller rnumerabell mange maerya’m.

Postonddene /ﬁzm}a./l af
d=[X=X\X,
AUB = AvBugdu..ugdu...
408 = [((4 0 (B),
4NB - AN (8,
New Ay = (e (A).

anjden PX) a/ alle ddmatnja/vz a/ en maenfa/e X er naZur-
é'jmk en o’-djc_&a e o

Enhoer /a&l/umaerya/e 7‘ o’-a,/ja.&zaw ‘X e [jen en c‘-aéaé/za
i K. Dt verificenes umeddelbarl.

\Soe,z‘m'nj_. Lad A gere en w%a:zé} _@_a_eﬁj_a_/g _a77‘ de/mmygf__a _a/f '
e_'gin;xﬂj_a_/g X. _&@_/in_d_e_g ola en miindse o’-_@_/_jgé_a_g f_{/() der indetrol-
der A, dbs.

() Eeren c-alyebra i X, A<E

) /o»: enhder d'a/f‘é"" F i X med ASF fae/dw FE<F.
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Beves. %de\smae.nja/en ffo'z alle o’—a,ée.&mw F ¢ X, der in-
deholder A, ersels en 6-algebra indeholdende A, - o9 abenbart den
mindste. J&e'ryf Zﬁz}ef oémde /o'a\:f bemaorkes, oZ der er n7¢f ot Z‘aje

ad(umaenja/en fm, altsa ot der /‘;‘noés ¢ bhoert /‘a./a/ en o’—alje&za Fo X

dler cndeholder A. 2ler det en a/OZajf.' PX).
Qema!ﬁﬁ, ot bersel e el renl esistensbeses. agez’ j/m ke nor-

gen e&/o/z'cz'f éez‘/kye/ue /o'?, om en /o«ze/cyl‘ maenja/e AEX Zlhorer F
eller 7

2V e ngderne Zilhorende en o’-a/}eéaa F i en mazrya(e X J?&S
ot voere - ma"/e(:)g (eller 4l m;,(elyg , ran c'ryen m/k/a'z.:zfa‘e.ée Kan

;617}2‘23)
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13 Borel maerzjc/m.

Et inferval ¢ R er en maerzja/e
7= ]"x_“x];( = {(Xn-"/“‘d)/xié];; ‘-=/1'~-;‘/} )
boor hoernl L. er el /éejz:aenuef elles aéeﬁinertdef ) ntorval ¢ R Enalle

¢

Z; Gbne, herpoldsvis afslutlede i K, Fils ot abent, henboldson's ofslut-
2ot intorval I ¢ R & alle T; begransece og of samme largete, Lot
 des e 7\:acen_2_’_g»_1_/_'r£j_.

e skl isaen éz&ajz‘e intorvallr T=1x.. %1, hoor hoerl
_Z‘: er /Mm ]a‘-,él-] med —o0 <a‘-<b‘-<oo . For ol have el navr 2l

i Nalde dem slanderd nlervaller.

Standard intervaller e ae/ejnea’e SO éjﬁjek/oa{:@z T eks.
jae_/a/e}z:

Enhver aben maen/qi/g 0#ﬂ < R kan/é: uom/ﬁoem‘n/q _%‘
numenabelt rmange, RS g(z_‘j,'amél‘e' sZandare! fezm/'rz}g_.

Bewvis. Je numerabelt manje Z‘o}n/hje/}
{tc,, ..., x) | n;<x; £ #1, i=7...,d]
med n¢.€Z danner en é/u:e:ha/a/z/:hy a/’ W‘f Som maskerne ¢ e nel.
Lad os Kalde dem masker a./ 0% orden. 7or hvert /oeW 6@&47'/« en
Zilsparende é[a&se:‘rzda’e[z}zj %/ RZ ¢ masker a/ /o"" ordlern
..., x) | n-27<x; € (04127, i=1..,d].
Enhoer aben maenja/e g+ ﬂ ¢ R kan ru o/aéjjje.s 74& masker of 0%

/
VA e
V|

A
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ornden, derer inoleholdt i O; e masker af 7 % orden, der er incle-
holdt ¢ O uden o vare del a/’m rraske a/ 0% onden indebrololt ¢ 0')-

oS

Som KonseRvers roteres, ot er o’-a(jeév;a ¢ ﬁ{ der indehol-
der ethvert standard inferval (eller blol alle ?erz/njw ( de oven-

noeonte Klassecnddelinger R?)  ogsa ! indeholele entrver aben
5 » 9

maenja/e.
Opvendt er def &lort, ot en o-alyebra ¢ RE der irncdehroleter

alle dbne mangder, 07\34; il cndeholde alle cnZervallen. Thi ethoert
cnlerval an /‘njx dwnfael/edmae»ya/e /M e /6'92 a/' abne indervallen )

&éum/n/wk
{Ce,,...,x) [ a;<x. 8} = o {Ce,,..., ) [ 2, <x;< L7

Ved Borel _a_,_//qeézzaen ‘ //?d/o/tu'fa:s tler mindste o’-a,?aéaa
¢ R a)/ den indehodoer alle abre mae»ya/w ¢ P? Den ée,z’ejnu B ellen
wndertiden Bd. De E-ma"/e/ye mazfya/@b , s, maerydvme & lhoren-
de B, kaldes 74; Borel! maerz/oa/e/}.

Bonel a./jeélzaen : RY Kanr, %'Zﬁe odend?'aoena/e) 7&4644/@/(&-
Hiseres Som den mindsle O- aézélza, der indehrolder alle slandard inZer-
valler (eller Blot de numerabell mange Z‘anhj@ , der omlales som ma-
sher ¢ besel Merz/ﬁ).

Borel maenja/e/v?e & R blev /a&JZ‘e 929 anj/'o‘d‘ ?f Enite Bo-
xel (1£9€8), e'/adé:'na/eéfe mred en skelse z‘:‘//iqusae,ZZ'iée aif/ce»'ya/e/}/o’a
disse mangden (se §17). = 7or hverl falnem @‘: de N, er scluateo -
nen jaru/(e ilsvarende: 2 sl & hoert ﬁ./c/ Llstrive ethverl stan-
ddard irdorval ¢ R¥ et volumen /nem(:’? f»oduéfef af éemf/ooya@me)
se 5%'2) Jka,/ gohe chfcnfabn@ 0ea§}a'/eerw/e o‘o-/amenée}aeéef ﬂ!e
ff./) o/o/}/a/u, er del da no'a/aerza/c'jf a—Z‘c/af'mMe Jolerren ke bl
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fm enhoer aben maerzja/e 9//: sesullolel P 16), men /M entver Borel
maerya/e ; P

zemm#, af i ke er ¢ bescdelelse a/ jenme// eé.:/p/{c;'f betin-
7@69 %! a/‘}a'ﬁ&ée a/‘; om en mae»yde AE R er en Borel maerya/e. Be-
esen fm /oa'sz‘ana/e 7‘ /Mmen VBeB: [...]" 67}}“ a/uz/‘m derelle
/oa° a/o%'m'//or‘ven zy’ Borel a?e.&.aen B (ber'smonstrel b-/o&;aw/w /oizu‘e
gang ¢ jfZ. 7).

77%dmrindre del jaoze mejal‘ arm/e/i/:)f Ll korn man imidlertid
vente, ol en bonrel /Ma/?yende moerya/e A€ R er en Borel mae;ya/e
(oy det el ¢ Aej/en doene lel ol vese del).

Chsemppler: enhver a/fx/u#el‘ menge, speciell entver mae»ya/e
om/é.éfena/e nefop e punkl, %9 dermed enbrver numerabel Mez»yc(e - R
er en Borel maz;ya/e_ :

Tor et m'/éa‘)z/[jf meresk eller blod 2‘0700-/7:::/? aum X de/;'ne—

nes Borel a./je_éaaen 29 DBorel mxr-zjo/eﬁne jarm& som ¢ z‘:‘?’ae/c/ef
X = R¥
PBorel a,éo.élgaen (R = oo o] vil o éo;z‘ejne med B. Den

Kan f els. Karaklersseres som den mindste o- a.éc_éaa ¢ @ der crdetrol-
cler olle maeryc/m Ja,00] ack, é}e.som zoan/a,ﬁeé/men B¢ R tan
Karalleriseres som den m/na(;fe_’ o- a?eé/za ¢ W/ der indebroleder alle Aaly-
linier Ja, oo[/ aclR. For ‘ﬂﬁﬁﬁae/a/m (cvelse 16)

AeB < AnReB.
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jf 2. 777;/&/4'}5 /ﬁtné&b—rzyz».
2 kol senene Zilskrive enhver Borel rmoengle BER en

, Samlel /aerya/e " m(B), Kaldel Je’.éerue malel a/ B. ¢ blk /o;
aa/ézjkéd' /‘M en Jdujae midelobsern (e 7na//ea/m'rzj, P ) shulle da
vaere ok Tl ot motivere éefaeéu‘ Borel /uméf:'on eller B—/n;/d? /&mé—
Zion / Ja, 6] » R som en/un,ézilrn, hoor {xelab] //’/x)>c] er en Bo-
rel /mzrya/e Jo hoert ceR. Qa‘eft”(z_em/z‘j

' {x/c< wid) = /x/fa»c}\{x//a»a[}
en Borel maerya/e o m’/:éa;./t'je cadelR, saledes at Je.éwjae rdelel-
Semmerne /m en éejoaerwd‘ PBorneld /ieméf:‘on / ]a,é] ~R /uéﬁ.'s.é Aa

mem'n}.

a1 777;&/4/'4 /ﬁ(mél‘cbn.
Load E vare en o‘—aljaéaa den maenja(e X:ﬁﬂ

ccn/é;n,éé'on /‘ X R=[onoo] w'}e\s,a/é of veere f-;ni’{_a__/e_'j,
hois VaeR: fxeX | for>ale .

Som o skal se (xae_z‘m‘rzj 2 nea/erylo-ﬁ ),’ Kunne ol have ua./jl"
mange anche defomilioren, der Kommen aa//oaa de? sarme. cc,é\ron/oe/mis

Leenne o have éenjd’fd‘ et andel ulzj/pedsz‘ejn. 77 en /a'zzsf.-
Lemma. é @ _e_;;rg/ét'/a/nzhj ;7_//8 ind i en masryg_/_e Jf davel
{BeY | g'B) £}

daere en d‘&fj!—é_’le ‘Y |
The gV =X, q?"(fB) = Z'?"(B) o9 7>"(Un8,,) U ¢t8,).

Soetoymg !. En /Mém,; fo ks R er E-miteliy hos 0g kun
“""’“7 - vl ?"‘“
Aoes f.’(B) e F /fej enhder zoée/rm:e»yg_/g B R

Beyes. At /o} f—maf/e./fﬁ/ w'/uz'je/ af/"(]a/eo[)é[/o»)
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hoert aelR, Cr((w, arnderlectes JQ}Z: ol enhoven mae»ya/e ]a}oo[) aéﬁ)

hithoher {BR | 1B)e E).
?fo’/}e lermmael er clelle en d—a/jzéaa c R dj go/ze/a/jaéaaen B e
dern nuyndste o‘—a/jeéaa ¢ W/ dlen erolebroldlen alle marya/m ]a/oo/: aeck.

- 77;/7/‘0‘ f-ma‘/a/[j/ banr i dergon

B < {Bf/?/f"/B)ef},
ass. f “YB8)e F /m entven Borel! r}wer:ja/e B o R - It omvendleer ni-
st

Soetning 1. & funklion [ KR or F-mateliy, s o5 bun
tuis [UB) e for entrver Borel morsgele 8¢ R

Beuyes Jo-m/ofa J@Z‘nzhy /, med Jc./djla?e/:'je a!naa/hjw.

Ze'lgende defh/f:bn Zncle nu doere roaerds encle:

En am@‘z'on. / Y YA Seges ol Joere f—_»gééé'j | A f “B)e E
/M enhoeh o'za/maerzjo/e B.C. A

Tt e hor jodéymj: af derre aé/éhr‘/,‘o-n en Konsistend med
den eja.erza/e CD 22 ), ma o a/7 Aelre rrrellem 7, 007 en /ﬁ«ruézf'onfw
f-mao/e/z} 6%47&2‘ Som reel eller som zeom/o/z/é: /&méz‘[on/ rar éefﬂe ole-

le Kan Korrme /oa° Zale.

Seetning 2 Lad Al yoere en o/e/%z( 204&/_0_.9&54:&91’ B ¢ ﬁ)
benboldsees ¢ g saledes al B er den mindste o’-&/je.ézm , der cndehol-

der A.

é_q/unoél‘tb-n / z{fé@ hentoldseres / X~ 6, er da F- male-
Aoes 2 Kun hems /"/E) € on_o entroen »naerygﬁ’ BeA.
cse.seM/:e,/wk Kan Al éasZ‘acaf' e abnre m&ryafw n //P) benh &

4,

A
RBeuvs. Lad os /e&s. éeécyt‘e ﬁ?’o&/dez‘f X~C. Pstanden

sk < {BEC|fUB)E] <> BS (BECIf7B)< ).

7m/o/¢‘/(aj¢'onen JE “er rsvcel Omoendd: ?/a’(je ol lesmma e
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{B _5[ //-1(8) G[} en o’-a,/je,é/za_ ?na/eﬁo/a/w Aen /4'1 el den a/m/m ?-
sa indeholde B,

Uae.fnzhj_ Z-‘ Lad A awzeg_—_rg/g(gf @mdg/ye&am B_(_é
sale des ot B er dern prindsts o’—a/je&a ¢ @: der incloholeter Al.

&n /an/a‘;'on fAn R or da E-mateliy, hos o9 bun hois
/’"’/B) elF /Lo_o enhoer maeryg{e Bed.

Wled A = {]a/ o] /aekf jm/‘rza/e.s dy‘?"p'f/érzen {o 79), med
A = {@x] lae R] wdskeftes 46&}42&{!?‘9"&2‘ . a’a/e,/fh/'r?b-nen med 2"

Bev:s uam/@ﬁ Jazz‘mhj .

én /(amez‘:'on / X~AC #an /oaaen 29 Keepi en made s ipes /oa° fm-
men frfl-* :f” mea//.ffl./d/ﬁol /'.'- X~R.

\faz?‘nzhf_ 3 _é}_;:/&mél’:'on/f- X~C er f.-m;/&/z'}, A 29 Ken
hocs healdelen J(f)e/ =/l _? z»'na)q/'rrma/e/en ym/ =f” é@jj_e er 4/__2.2‘

/.(97e.mls. @oae/a,/je&aen o O en dden mindsde o’—a,ée_évm ¢ 6/ dler
cndehololer alle /IQ/U/OZQ'?M
(71* ‘.yu/y/>a} 7 {7’+¢'7”/j”>a§, aéﬁ. ‘
it enboer o’-a.éuﬁzza A , der indeholden de rigepne /m/q;oé«nm, d 7Ja
enclehrolde alle sDremler
/./I/I / ' /‘.u " u{u
{74-:7 [a<y <4’} 2 )/74-7 /a (7 4 },

G,MMCJ d/?MM—z‘ 4‘»12‘@0&! / p / (1 ., u
{7 ,+‘-j’/a (j gb/ a (j fél(}

7 sidere enhoer aben maeryc/e ¢ 9 n, 5)’/. 3 - 7).
7/‘a'lje Jaez‘m'rzj < er / XAl da f-mcf/e&} , Aol 29 Keers AH'S
feeX | ftoyal = flly'viy"l 4'5a]) < £
%9 {xeX //”6() >af =/"({7'+?"/j">af) cF
fM hoert QG/A)/ s, ks o Len AS /’.- X~ R 7/” X~RK 6ejﬁe en
f-macle(?e.
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2@2"% ne /d/a/af/ afa/e/f'ru'fc&rzen a/( f—maydyjlea//éﬂ en/ﬁné—
tion f XAC er Konsestenl med den /Mua?acena/e o/?ﬂ'm‘f‘b-n /54 reelle
famefabna!. Thi Awlr/ har leller rneelle mdc'ml M/b- @e/ =/£’=/ ?

S / - / 0.

Som hovedt:lfelde nmones X =R [ = Borel algebracn By
cRE D @d-mao/dye /uméé‘onw /oa’ PR Kaldes 7“1. Borel ma./ely_e
eller Borel /fumél‘a‘ona.

Enboer /?oru.‘/'rzuwf/ﬁtmefcbn / %d’* A @oec/elf/-" W‘{” R)
Borel maafe/?. 724‘/04 hoer abes maerya/e de C @/"/0’) aber °3 den -

med en Borel maerya’e ¢ R ‘j /oatleana/en /afs ada a/‘ J&Z‘rzz'ry 2.
Enhoer monolon /Zeméz“}m /" RR er Borel mao/e/cj. The /M

AM%Z‘ QGW e) /-'/]a/ °°[) en Aa/#/:h{.!.

er
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23 77?.;/@&} afbildning.
Lad F voere e o’-a./;o.élm ¢ en meryc/e X+d 7
bra ¢ en moengde Y+d.
En ?fél'/dn/'rty @: X~ Y uc‘jes dla of voere en ma:/e/cj _a/fé:‘/a/-
ning of (X E) indd ¢ (Y F), hons
VBeF: g'B)- {eeX | gt Bl € £.

F en o’—aée—

&n f—maf&/e'} /ﬁm,éz‘c’on/oa-/( med verdier ¢ @ ﬁeﬂw C er Jt:-
lecles det samme Som ern mao/eéf a/"éz'/a(mhj a/ ¢ /Lf E) ind ¢ @ @. eller [/

éc&zajz‘d‘ med Borel a,/jaé/men.
Rermcerk a'a;ﬂu'jzl arza./vz‘en med zéMa.éZ‘e}u&e)u'ryen

et 764'(561/»1} ved abne maerya/m.

y’:?ml‘t'na—

| Cse.sem/oe/. U é@&dj?‘&) f:'//(aa/a/az‘ Y= /l?': F = @Ma{aﬁe&m-

en ﬂ, ¢ /@”

En a/éf'/a/m'rzj @ X~ R modserares a///umef:b-nm /f A ﬁ?}

‘=7 ..., " ledes ol

/ f) ooy, SGcE 5 DQGX: ¢&} _ (/’((,(),“_I%/,c)) .
U shriver 90-:(/,‘,...,/,‘,).

Her oel @ doere en Ma‘/&/l} c}?’é:‘/a/n/nj y /X/ E) ind ¢ (ﬁf@,,)/
Ahe's v Kun hores /f, //f, ale er f—ma%./?e.
aj 2&#& o dses 9/91 éew&d‘/oé Jmt'uhj g 5(2 /)/ (la{ef(}t‘uc/rytw,‘

{xe)d//j-a»a} = 7"({@,,...,7,,)/%->a}).
Hoes o’—a./jgélmen {8 sR”/ ?"(B) el] indehololer alle Aaloram
{(jn"‘/yn) /jj >a } )

ol den nem/? indeholole alle Borel! moerzja/m ¢ R

ed uammensmf:;hy a/ mao/e/:}e 77’6:'/anth /a:s en maé/e/t'j
afél'/a/n/rzj : S pen ma/e,/ij 7/5/'/4»1/}:? a/ (X E) ind ( (Y F) 29 v
en mac/e([j 7’6/'/4/7/":? a/ (Jf//:) end ¢ (,Z:, 6)) hvor @66 er o-alge-
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bnaen ¢ henholdsvis XY 2, daer Yo en malelsy afbildning of
(X E) ind ¢ (ZG).
72"/04 doert? Ce G en (;Vosv)"(C) = q"/yr"(C))eE.
\5/oec&lf noleres: &fankz’z'onyzne /; X~ R /- 7..,n, alle
Y3 —ma°/e/§e , 09 & g en QM;//ﬁméébn /aa° R’ cla en
. xdiéf(x),...,%(z)), xelX,
90: er f-maa/d‘j /anél‘c‘on.
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23 thndead;g_g/qanj med ma‘/e/?_g /ﬂcneﬁbnu}.
Lad F vare en o’—a/jeé/za len maerya/e X+l

_ Tor entwer foloe fiofh, . of £-milelipe Sankdioner [ X R,
ﬁ=[-°°,°°]) er Ju/on/f,j :'n./f’/” &}nu'a/on/,‘, 2 /:'m:}z/f,%, _ej_e__r_' F-
mac/o/t'}_{-/fuméé ortek. |

Henr 6@&}»1@ e&w/odmk e, /; 7 lem sep, n/: /’unéfz'onm»u;

X~ \5470,'/:(‘() 7 x A lom L:u/on/;(x)) JcG/L//

ays. /’n hoert xe X er /Zcméz‘z'wwma/:én /a‘} sepremum, henholdsoes le-
mes .sa/oe/}/m/oa z‘a%'éen /,’&r)//z‘&()/ e

Beos. Por hoert ae R jae/a/w

Ja/on/f,&) >a & TneN: /f,(ac)>a )
altsa {xeX /-Ja/an%(x) >af = U,,{xéX /%,/x) >al € £
7amu’7z‘ {x_e)(/c‘,%/;a)(a} = Un{,cc—X//f,(ac)za}éf.
Get viser, ol sup, % % A—% /f, er f-m;/e/:‘je. 2@/«»; éeanZ’es/ ot
/[mJu/amﬁ, = [n/", du/op/:fp 7 /z'm[r%”/; = vup, ‘.’L/F/frff .

_7202: gg/ﬁ/j_g /f)ﬁ) 3/ f-m;/&/z}_g/ﬁcnéé'onm 7; /L/"*”? exr
,ZZ/&%C: /{mo‘aj_e_r_lf_{ é _a_(g;w_ya/zmrzde/fcméz‘:bwen /c'mﬂ/f’ fjﬂ f—_;n_ac-

/%nae/lﬁen.yiﬂuaéad‘n/n en e, ol fa//é'/ en /{(4()//2((1)) “o.oen
léon(/e)tjen.f ¢ ﬁ/m Aoert xe X, 29 //mn/f éeféjm/a /&méé'owen o
i’ - /z'mn/ﬁ(ac)/ xeX,

D nu /cmn/f, = lem [n%% = lim .u}o,,/f, , @ neswliadeld ef umed-
delbart korollar a/ adet /Mejaaenc/e.

_7_20_‘45_@/@'_/}3 /,C/é, 37‘( f'»?a‘/&/?g/“uwéf:bnw//(f YA

[
,pan/d‘wlf _{orw‘eﬁ/qenf < [; da eA]o/eoeanﬁmeZ‘/bnen /a}nn/f, 1}5,»1 E- -

leles.
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i sattes fo= f'0 o med [ KR, [ AR, oo he
lim,, %, som neal- 7 /'maj/'rmym/e/ fumé?‘:&nwne /a'mn /f. ! 7 é}nn ﬁ".
Qes«.[fal‘d‘/‘o'(jw nu ydu‘/o&ejacena/e sed &uy ¢J¢2.Z‘n/»:zj 3 :'jfz. 7.

NB. & /umé/z}mxk/aue , der e staded over /5& /Ouméz‘wls Aon-
dyzjmsl Zm;/w mran ke hoer cﬁj 4

-




777 27

24 ?_g/orn'rzf_ med ma"/&/?_e/ﬁ:méfa'a-nu.

Lad E soere en G‘-a./je.éaa den mosrya/e X2

Zar /‘xdﬁ 47?,56”2 E—ma°/e/¢'j_g g CL‘%} da er //‘//
c/', f+f' /\/?) f/\y ?/(j Q)aa/ea/u f—mcz‘/alyg.
Her éd‘ejne/) e/d:em/be/mls //‘/ 7fl/? /Qméf/'onane
£~ //‘/Jc)/ o9 x»/*’(x) \/j(_x) = max {'/a),j(x)f) xeX.
Bevis. Pstanden 75 f ol cde n onle fanklioner Kan Gos ved
0..5 st e/ywﬁf e rce :/ er /d
Jammcn.mdfwrzj a// /K"*% ellen ¢=(/fj) /\fﬂ‘ﬁ med

yd /j// Cj eller (71/%) dy/*izzjf"jza j/‘yz; %72 )
der alle er Kontonuerle 7 dermed @Mdfun.e&bnw. (Se 5{22)

R Ved andm\:o}ds@
‘ f vedhorende /ﬁméfionv)
bl b f X’*ﬁ"[:”,”]) eller Lot
aécflwemsea/e /«méfz'onml Kan
' , x man ana/uf:'a/cn med /644/0./

| /o'zel‘afe _a;f_:@/mz_j_ (brunce-

% _ /u'nj). At a/éa/o/ae f ved e
| | beR, vil sige af ga sver #l

fanézllbnm V4 j/EMZI vsed

-b Sfor fle)<-b
ple) = {/f/x) /w ) ff&)ié
b foo b< /(z) '
Yid gfhepning of en E-milelsy funlion KR fds Ggen en
F- ma‘/clt'j /funkl‘tbn.
Vw[/[cmu wumiddelbarl, ol man Aaﬁajz‘u fulble)>al ¢

tilfuldene a<-b, ~b¥a<h o9 a2b.
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77;/2/ )(f*ﬁ ?y /(d% er f"m;/e/a}e 4? csﬂ?=/;°°,°°],

daer /f/ //V? /"j 07/(? Zjafea/ed f—ma/e.[:j
Hores f(x) +j(z<) e __/nueffm hoord xe X, dus (/’(x)j(x)

(oo, Foo), fae/a/m det sarmnre fM /f-j

Beves. Lad os fm hoerd nelN med / %9 9n éd‘ejne ole /ﬁcméz‘aa--
rex, a/ufa..s &ea/az‘a;%a/o/oef7j ved n. For hvert xe X har oo e

blot / (x) > /(z) 4 j,,(x) > 9lc), men 7Ja
/f(x)/ ~ /feo, cal0) > cf),

f(x) an(“) —»//x)\/jéa) f&)/\jn(x) —s-f/x)/\ﬂ(x)j /,f(x)j &) -»//x)jéc)
dj hol's (/(ac) () # (*oo, ¥ o), goelden Zillige /““’f &) —»/’(z)-/-?&:)

7%§z‘ana/ene /’a'ljw nu a/‘/zedu/fa,z‘urze W/M ved é/zu} «7‘ jfZ.l

77&/‘ X~C 7? AA»C e fma/e/}eﬁ 66[ oo er /f/c/

f+j 07/9 éqc/ea/eJ f—ma/e/je

72:0:.! 7»—-42‘::»101 //(/ oean/é: (/‘eddammen\:dﬁfnl'nj 77‘/ Mea/
Z- /zl zel 7o cle Dre cd/zcje Kan man éw;lﬁ‘e a'er‘mn ja 7.

ek.:em/oz/w\: e}}/o- C/’ (C/-c}(”)fw&/’;-c;ﬂ)
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25. 777a°/e.([j_ /ﬂm,é'fz}m /Q__a‘ a/e/mae;y_g_?g.

Lad F vare en o’—aée_é)m den marya/e X %9 lad Ue E, 2/}

Da vl D = 1Ac) | Ac E} vare en O‘-a/jeéaa /.

En funklion § medd deffinitionsmangde U siges o vene £-rra-
é&_lc_j , /w:.'s den er @'Md?&/z‘j. c%um/adw3 Kormmen delle ¢ z‘:‘//aa/dd
VA VR “df‘; VaeR: {xed/ydzbafef.
ﬁo’daend?z‘ % fi/s&uéédyz‘ er def, a? fo’/jena/e /anéz‘e‘on ; a/e//'m/zd‘
,oa‘ bele KX er f—ma‘/e[:'? . .

o= {5 f/: N

En g en f-ma"/a/e'j /&méz‘{on de/?'nad‘/on‘ Y o9 & A XA
Ue E, olaer resthiktioren j/a @Ja‘ f-m;/a/a}.

En fuméﬁém 92 a/?f'nwaf /oc: Y wil voere _f-mao/e([j , ASES ¢ ton
Shrives som enJc./:} eller numerabel fmem‘nj U=l U,, hoor UE
o? j/un er F- —maﬁ/t/c'j fM hoern? .

Thi er ehsempelves g VR bar vi Jor hoer? aeR

{xel[/i/x) >a} = UN{xe U/j(x) >af,

henh. {xéﬁ"/j(xpaf = U, {er(,,/j(xDa} :

é:@.tem/od Enhover Kontnuert (reel eller /(om/::/uéd ) /‘&méé'on 9

de/;'nvzef /)c: en @o&e/ mar.nja/e ﬁ c R da zo'ze/ ma.(a/ejk. .
7/-.!:' 21 /'rza/moenjden _'(3) Z‘t'/enAdM acécn mmrycé B KI@ &(—

ler [) er aben relatol & Z//' a,lf\'m‘ 77‘/0&»4 Vndj hoor Ten aben ¢ ﬁaf
og Tilhorer fogelsy Borel algebracn ¢ R (Se §2.1, satning Z.)

c‘_:_&em/oe/. Lad E voere en o‘—a.ée.é/m den maanja/e y4 %9 lodd
/ﬁj A R voere f—ma"/e/?e.

Qyﬁh/'fzbmmaerya/en Vs / -9 &
U= X\(({x/f(x)= N}n{x/jk)=°°}) U ({x/f&)hoo}ﬂ{x/j(x):-o‘o])) e F.
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Sex o bort /’Jm z‘a'//oe,[a/ez‘ U=D vl a/w/M f/ ) jél o9 clermed /"—j =
fél —yé, voere f-mao/e/ij (5{2.4’).
So-m Koro-llar /{/'na/edl at {xek /j(x) </((zc)} elF. The Mw»yden
er tom hois U=0, % ellers /:'j med
{xe Z{/(f—j)/x) >0 e .
/‘/M_eﬂm ses lel, af {xe/(//(x) fj&)fé F o9 {xé%/f(z) -‘-'jéc)} e .

( 7770enja/en feeX/ /(x) = ja) Ji w'/nafu/i[z}#::s Zithone E ?Ja%
F- m;/e/c'je/&néﬁbneja /f? R A (, thd her han man wedlen rolere

{xeX //(x) =7(x)} = fxeX/ (/‘~j)6t) =0f = (f-j)-((O}) eF.)
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g3 7w
Dt almene 5374&5 mal er aa/J/ozeunjef 7‘ /xrya/e—, areal- %9
o‘o/umenéej/zeécfl saledes som delle har /&rza/ef Sen aa?%ﬂmnrhy cLe-

ée\:jue malel, cdlet man har /oer‘af w} sed n7/e /4:’, /Ema/amenz‘a./e egen-
J&JM Som a(e c}?}a’&ena/e dea/ de/é‘nt'fcbnen af Jaéujae inzle.jna/ef @
ved beviserne sedrorende jaa@emjanj pred oletle. (Podon 7973,

Préchel 1975, /79:. 7na//ea/m'n7/ p.56.) ABlandt drsse ?en&é&éw 108 -
es ¢soen numerabel addibovilel (/’o'la.:l‘e janj/ﬁemﬁaaef 4}/ Borel 1898 f

/f/:. 24 7).

3.1 77l
Ved ez‘m_a.:_/ den moerzja/e ) AT w'/o»wfa" en/‘&méz“‘wy/u ;{7“.
nerel /oa°en maanja/e F a/" a/e/maenja/w a/‘ A, hoor
;) Feren o’—a./jeéﬁa cX
) plf)e R, =/[0 w]fm boert Felb, pu)=0
o) /U(U/: /-j) = Z_/:/((éj_)' ran [,,é, yz/oaﬁm(s a/:kj'uméfe
7 Zilhorer E .

En mangale X butragtet med ot mil u: £ R, X kolees
oZ matrum. Som ée.Z‘ejru,(Je AenylZ‘es X [y") eller bl (Afyu). Yoer-
d:‘en/u(f) svarende 2l en mcerya/e fe F Kaldas _ﬁgé/e_fﬁf £.

At (i) er o/o/jldf, aa/éjzé/ém man sed aZ‘J?e , af u ern nume-
nrabell addibey: ,

2770n Kan anshue et mal 2 X om beskrivelse ?’ en masse-
/Ma/e/c‘ny e X, Herved folkes /a(f) Somr massen ¢ mauzjo/en £.

&t m;//u [n\ﬁ: en moenj/e X hor ](o'/j‘lﬂc/e/ /’j/"/a‘j?lée-
an‘Z’ea/e ejcn.uéa.ém : | |
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(1)l E) = 31, wll), nir by, by on panos clesjunile o9 L
Aorer .
Thi (b 0E,0fugY..) = ull)t. A ulb)+0+0% ... .
(2) plE) S ), nar £ Fel, FEF.
(3) /a(F\E) =/H(F)7¢(£), nax [,/-—éﬁ'; £FEF oj//[)(oo.

%efye/afs 077' /u(F) :/(E)-f-/a(/:\[).
“) /bl/q:f/-) < 2:/:,/((6-), nar f;/é,...éf.
/u{q.;é;.) < z;.'__"/u(z_-;.)/ nan &,..., 5, € E.
Ad forste a°.:z‘4):a/.- 7ed
r »
E=£ og F=ENULE, /=43
. pareds d;'.:/}.m/dz‘e 29
g - 4 ,
The hoert xe U‘::é: 4 lhoren nez‘o/oéf /j:, hem/:'j //"T'mea//ém;‘n {ilceL).
Dot er klarl, af/j-'éf, 7:'&/¢f ’555/ bar ol '
MY E) = p(U.£) = 2 ulh) £ 2;./,(5.)
Anden pa stand faf: af /o'a.:z‘e, eller vises ana./72‘.

en £

1,

2

)

(5) wl£) 7 plYS E), nan EELE .. o alle £, tithoirer .

’/-;u'med /C,-=£; 7 §=E/.\6.")/.=Z'3/“.) er 5,6)...PMU-¢.\S
dlisjunkle, £y =UF, n=13,.., o Yo =yi5. Fo'lgeliy goeldler
Zo ulF
J

/((é:,) = 221/14(1‘7) Vel

J / .
(6) plE,) \/um/:,_g.), nar £,2E,2 ... alle £, tilhorer £ o9
Thi med /,‘:=[,\f,—, har ¢ /,:5/2'—5... 7 ({§=[;\/;£/-
%’/jd:}ﬁae/a/w

/u(l';)—/a(é:,) =/L((€) /'/u((j/j) =/u(£,) —/uf/}['/‘)
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Z So-m J/'m/o/e e:@sezn/o/w isen (Se nea/en/oé), Kan man ¢ 6) ke
wlelle /Mua/.:b&fn/rzjen /u(f;) <oo. (ler ue/u/ﬁ'/jo,(c'? Kan man rz7l'w med
]n.'/u(é;)(oo D) 703 e/zfo’zac(:aez‘n/h}cn/u(f)(w Menf[?.

5&:em/g/i)z.

A Jeéwjae malelt (. l%-aeo/c./aem/oo./ )
Vs skal senene /fﬂ') bevise, afc(mfndec ef7 burn et mal m
7‘z‘myuf pa , Borel aée&am R, hois verde Jo ethoert inZerval er Lo 9

:zr.z‘e)tuaj/aenja/en 21.2?6 ma,/ Kalder o &écyae Ma/u‘ %
W?wejenae/f whal o /(je/cc/e; ¢ ’df) beuvcse, az‘a/u:/{nde.s e

o9 Aun ef mal m=m » dc/snmef pa * Borel a.?e&aen ¢ @ hos varde
thoerl inersal er Aj /o/zw/u/dez‘ a/éanf/ae;ya/une 3@&5 el &al-
der o .Jeéujae malel & RY b stal videre bewsse, of aéonjnaenfe Bo -
rel moengder ¢ R har sanme Jeéu;ue el @ 62, Jasz‘mnj 2); hermed
il del voere ée/zejfjef al o, /o/a,ZZe veerdien m(f)/aa en PBorel! mce»ya/e £
( R som dernnes tolumen /\ypec:e(f Mea//M d=2, /oer?a/e/ﬁ? d=17). _
U uclscellon beviserne Com en rel /arye op ranshele je) colel
m//ooeﬁaeﬂee /Mcl‘az‘jodfjme at ef mal Kan é/uyc.s z‘;/nycf e
4 4(07 allerede nu Zillade os o éenjzfe 4&\:}:& mdlel ¢ elseryoler

7 ovelses.

Ao /3)//9.32. P7ted £=7J1 o[ <R 7 F=_70/°°[§/P Kan
m(FNE) = m(101]) = e‘éée/fna/u Som /u(F) —/u([). (Dt havde ke
/u//oufa.z‘aejne 60 — 00 '0 )

Ael (6), p. 32, 7led £, = Jnjool SR n=13..., er £2E2.
777en ”7(/5:5) =m(l) = 0, skent ml£,) = oo for hsert n.

"U
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B Teellemal
Fonkleonen 2 dc/e‘na&f /a; moenja/en P) 7’ alle a/dmae'ya/a

7’ en u;‘/aéa./aé‘f (erw/z/:'j/ numerabel eller overnumerabel ) mcert j oe X oed
(£) = { antal elementer i £, nar £ €K er endely

2

oo , nan FEX e aerza/e.é'j
er el m;.// /éa_,(a/e.z‘ Zellemale? ¢ K.

C. &/u £~ kz e mal ¢ en maerya/e X 7 Ak, ca w'//uméz‘ia'—
nen Ed/u/ﬂﬂf), Fe f,
¢'}enme elmal ¢ K.

O E (up) e 7 en (endeliy eller uendelia) familee mal, alle defs-
. ST ‘9 6= ‘9 /
nMef/aa Sarmme o’—a&eé&a F (en maerya/e /Kl 7 e @)j‘&] en/Z”uZa'e 7
Zal cyé&, ola m/unka'onen Zj"c‘-.]' 9'/‘7'1 dus.
£~ 2;'6_7 a/-/uj([)) £ek,
[jen o mal i K.
Wu'mea//:%-ej 24 hanr o

/J(UMN[,,) =27 @ i (Usebn) = 2i(a; 2, p4(,) = 22, a, (6,

=5, apll) = 2,2 4, = Zen 2 Un)

L] "J
nan £, by, ... ern paross o/z‘.s/'amél‘e o9 Lthorer E. (Se §03.)
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334, , Neesten sverall”.
chc//u.- F - ﬂz vore et mal ¢ e maeryc/e X

éEn mmrz}c/e Ne F mea//u//V) =0 2 /:'}e/ec/u enhver a/e/maeryaé
MEN Koldes ola en na/m&;j_a_(g med /lena'jn L‘c‘//u (kornl: en /z-na/maery_gfe).

én ddmaerya/e a/ en /a—na/maeryaé er :}en en /u—nu/moerya/e
ccn/oﬂemry a/ena’dj e/lajz namuaédfma'ye/-na/marya/w en eﬁen en
Yl /maerya’e

? Z‘t(ténjfn/rtf Y74 6&}-&&5&&‘ nu/mxnja/e éenyl?&: W&j&lzcyen

o, n0eslen overalt”:
Lad Plc) soene et /voea(:;éaf (e? aben? ac(raj»?) vedroherole 1ceng-

den X ) eller blot vechrchenole en a/e/moerya/e AKX, ( c%.cem/;e./w& Kan Plx)
Jz‘szm ,,/(x) =0" Am/w enj/'aen/&mé&bn a@;‘f‘nmel‘,oac A.) Verndin-
jen ”/M noeslen alle xe A mea’ﬁerujn fc//u ; ’/D(z) ”,

, fob /a-naecén alle xe A: Ple)”

eller, nan m:ls/(oﬂdzfe&w ke Kan /‘}zjjz‘ea, Kontel ned &t /eaés
" fofa rnoesten alle x : Ple)”

kel ola 5&2‘704 : ,
" feeAl —'7(&); eren rru/maenjc/e m/:f/u "

/c/ Jammen/jn/rrj ACMM&S ot ,,Vzeﬁ 7&) /owéo'nmeﬁ wdd
pa e pmed fxe ! P} ertom”

Underleden skrives blot ,,¢n¢62‘en overalt ’; ” ?,op '; I,¢a,e.:

'& lUer Pro" Co 2. stan /M Presgue /DMZ‘o-u.Z‘/ a.e. /M a/mwfemjgaéme).
7 ovenncmonte dd:em/oe,[ har i saledes adéj/@smaea/w SOt

n Jlc) = 0 /M naeslen alle xe A" ,,/= O roeesten overalt e A"

Endrne et e/&em/n/ //ona'woeru roeslen overall. Lad /f, /z‘,
7 / me/unléfcorteﬁ ole ;n%ef/oa /L/ /e((m edentuelt /éun/oa cdele ¢/()
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Z(d.«ajmz‘ " /f, (2) -~ //zc) /%'7 - rcesten alle 1" eller #orl

u/f'l _»f /U'H_O: !
é;z‘jalw da, ajdu/‘:hdu en mae,?a/e NVe F mea//u//V) =0, saledes at

/f.,(x) —P/(/c) /M hoert e X\N.

Soetles ?{")= {f(x)fmxé/(\ﬂ/

0 for ceN
29 de/:'m%es 91192+ /aa° sarmme madle aa//ﬁ'm/f,/;,...) o/an;J Konver-
gens overalt: ek gotor— g6e)

En ﬁ)}g, 7/‘ alle E—ma’/dz}el m'/j” YHRRY 7? /g)!o_/ea/“ Joere del
(tfo'/je 5¢mmﬁnz}9w ¢ §Z5‘)

Yed
fNj &> /=f noeslen overall m./r.l‘./u

a/e/inwes en wéw'aa./enme/o,z‘[on /&é\f ¢ mae.nja/gn ?f f—ma?&/a}e/&rué-
lioner / X~ f . ?e/a,ﬁbnen Kan aa(;ﬁ:aﬂ_ééu zl f_-ma./e./eye /‘:.tméﬁ'onm ,
Som e a/e/‘chme,l‘/l-nzdz‘en overall ¢ X. 70‘?4’72 henseestdler wesen cekod-

valente /ané&bnm d(j aZ vaere , llj¢j0a’e g
Elbsermpelocs harmonerer sehvivalernsrelolisnen med Konver-

gers noesten ooerall: Hous /f, »f/u-n.a., f: h pt-n.0. 09 Pf—e:/f, = p-n,
Ja‘ jae/c/a /),, -4 Jaaiala

— — ——— — — — —

77 ed /oermjn 4 l‘ae[/emao/cj (en maanja/e X //4}14/4.1 ke anahe
mz/moenjlw end @.  en med /ren.rjn %/ Jdeyae alel o R? er der,
allerede fm d=7, //Me/ ennd man maske umedelelbarl wlle Lo (se jf6.3).
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$4.  Znfegral

417 ?nZ‘e/aaa/ _q/ dt'rr;,g;é, /po«u'fu')e /fc'zméé}»vw.
En /(,m,éz‘c'on med bun erw/a/z'j mange /fcmééfém\:ma/:éjz el v

Ko lele ggzv/gi/  Som ¢/d.<¢m/ae,/ rnaeedres zh&)?az‘o';ﬁcnééénCA 9 /M en
a/e/maeryaé A 7‘ e maeryoé X+d, d%hma‘o‘ea’

[ 1 frxeA
Bt = { 0 /;: x€ XA |
3 - a/e/ow/&[/:'}e /’Zuuéé;vwma/lé)) /M en ..rc'm/og//zmé-

Zion / de/?n@ez’ /o:en maenja/e K+l daod / Voere ma?e/c} med hersyn
%/ enj:'o'en o’—a.ge&m EF oK Ao 29 Kun hH's

;g- ={,cé}C //‘(x)m:yf =/"(/cy})éf' /'--6...,)1.

7 de? 7'0'/92»10/9 Loenkes f:'aaf ol ke Lot marum (X E /u) s,
efm;//l F~ é—=[0' oo/ a/eiﬂhgef/oaow 0‘-4/}@&:0 Fien maenja/e A/#ﬂ
'/:», enhden J:'m/oe/, E—ma.’/a/t'? /?xmél‘c'aw / X~ @U/OJ -'-'[0, oo/

defineres infegralel of f med hensyr 4l i, hrevel [fc, [ftdut)
eller [a}nmc/e , ved

ffa//u = Z/-:, cj--/u({xéx //(x) =cy}) = Z/":, c}-/x/ﬂ-) )
hoor 8,...,0, betegner de Jorskellige /ﬁm.éZ‘eanMa/im Vis J
%enémfe» 0-_-< j/a//u oo .

Lemma 1. Z;o_-? uc%a;h/e'j_g Jc)rz,g_/_e, f—maa/c/ii_e/ﬁméf[one/é
]fj : /Kd[olco[ _? wééa:}/tj_f Cé[ﬂ/oo[ ﬁae/a/
TR P
Beooes. Kun den scdsle /oa°Jz‘ana/ er soerd ol omlale:
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7° Horis X=(/A:,Q” hvor CI"")CP eF e):/oa»wk d:l.(/'améfe, %
hois €,..., ¢ € [0, daer
§(z.6 /C,,)a//“ -2 cly“((/;)'
Bemark, ol nogle a/ Maer7c/%rze C), #an vane Zomme, % af

Gy C}, ke M/Maa(mf 4)&15}&/&#&?@(/9& — Udelades Zomme 6, )
% erstatles led c/"/a((,,’), . cbé/u/C,,kJ /D; 47"/“ scde med ¢, 2‘_571((/") =
o, (UG i Go= = Chy , Kommer o4 imillortid tlbage 4l clefini-
Zionen a/ 5(2;:., 5, /f;,) |
2° & Gy am 09 by b, Forskellige funkliorsvardier For hen-

s oy 9, g ol A= Ul 1!, 9 -5,
//...,n' har H

X=XnX = AN (q.;', B) = Ug 4,08y,
hoor e mn maer7a/w 4-ﬂ%-€ E er pares d:‘s/'uméz‘e. Do nu

S

f= 2:,'/' ac',/ﬂ‘.n%. ) j = Z/ é ,/4‘/)%
o9 dermed /+f = 2:/ (a‘-+6j) {in% )

/ina/w M mea/éaaj 7‘ 7°
I/g}u -f-fja//u = 2:] ayu()?‘né) + zjé//u%né)
=2;J (a‘f.éj)/u(;iné) = g(/(,tj)%,

_ /«Mol/a/; Zor Jl)n/g_{e/ f-_r;ltgze/%/ﬁnéﬁbwe/:/j: /L/’*[O/ °°[;
_/meﬁi) oo, h’\:e)(.-/(z)fj(x) er '
< Sgz
Thi ¢'de{j =/+ (j—/) mea/j-/ 20, har o
Sggu = St S P 2 S

NB. & J/rnf&/, f‘-ma‘/e./l'j/éouéfi.on / A~ [0/ °°[ /éan/'o‘ shrc-

oe.s/oa°/o:»1¢n /.—.- %’; a/% med gye[Q oe[) )/4:‘ f/ - a./;m‘na/e/?/tec/
endola pa marye maden. “Iled lermma T fc?&ad?AeJ Kcnne mran oler-




777 41 | 39

/6’; Zollo.de \54'7 ot }/emme a/ef'ru'z‘:'a-nen a/‘ ffa/y/u , blot man erindrer

Jo&l‘nfrz}. For hoert LelF er
f/é.a//u _—/u(é').

Tl slutl et lewmma Tl élzuj o besrse? /M Je,éujues Joezﬁw‘nj om
Jﬁ‘jma/e 7&6&4«@%}91? /Sf 42). 'o
Lernma <. Zor en (}'{Zéa:}(g.ﬁ dc}rlrp;;/l EM&/@/?/?@méZ‘(‘on
Fi X ool ol : ELG=] definere? ved
(€)= (1), FeE,

vene of mal.

7 dermed ?‘o’lje lenma T 7 ]
o) e = F o Synr P = G GG
3
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423 ?nzze/cha/ %pw/fi#e /ﬂcntefc'o-ne/}.

e skl %éjﬁﬁe dels en Leori om z’nZ‘eZa aZion a/ /oow‘/me /mé-
toner, avs. /‘Zenéﬁbnw med vaercleer ¢ [ro] = K, dels en Zeori om inZe-
?szion a/‘ erzo/elt'je /Zméz@'ww?/ med vardier ¢ Reller €. Den /0’1262‘0%
Aetre en ! a/‘ der scdste. Jaaz‘m}?mne ovrt :'nﬁzj/zaje‘on ¢ /N:’Zﬁe}e /&méé‘o--
ner, der er Muma/mz‘&}? bekvemme, er derfor af blvendle inleresse.

Lod F voere en d—aﬁeé}za Cen mroergde X+ Q). Nled =
MM E) betegrer xi mangelin of E-rilelige furddioren FfXR, =]

Lad w'c{aze/u: F~ é_ voere e mal.

For enhoer /uméz‘abn /e A= A E) definerer K _:_'gz._g’_e_jaa/d
a/ /‘ med Aeann 2, srevel ff@’u , f/&) Gulk) e /94 , ved

Sp = s fag

hoor oure ﬁhoen\se fajes over alle Jim/o/e/ f—m;/&/fﬂe/’améf;bnw
s: X [0l mea/-séf. |

Abernbart er 05 [fopu S0

zemmén/n en.

7 ’/:,Z&ne f\:%u Lenne Aaldes undersummrer 9 o ?nd/gq(n:hj?.
2 Definitionen e z‘;‘//aa/;/iy. C‘}enflﬁ Lbenale o ke sbaks have be-

” e tegnel f éaoa/e ber 7 ¢l g‘# //- /eﬁ: Keerine M have srevel 10s) =

_}:(.s) /M del ¢ j{’/ dy‘:hwea/e z'n.z‘ejda,/. PV len ,,;,,/e,;/”m Ja‘m/ae/oy

e,w/d‘}’ fﬂdda f{f) = Sep 16) = f/a//u
77;4' en ola sels Slandlt ole /@n:éfc'one/? JS, hoorover Supresrem Z‘Qjc.\‘) 7
/M hoer a/aé.’me er 10s) € ]9‘) efo'je Korollon :'j{//.

Som umiddelbar Kornseksens af c/e/:'m‘fionen rnolerer m, al
[fop € [ggu, nir f53, fg el TLE).
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En nogle &l Zeorien er /‘o'/yenc/e Aoaea(mefm'nj. f%. H Lebes-
we: Legons Sar /i'nl‘ejhafc'on/ Pones 1904 p. %"/.‘ elern 2.éd.p. /06']‘.)

7
.Je,éu/auu \:asﬁw'n} om _\;Zg'jena/g f»aenaeaaozjgﬂ}. (Kornt: Lebes-

/aue.s monoloniseelaing. )

e r_/’o_:_:(:;:wm gé'/qenaé/_o_'ljg /;_5/2’5... _?/Ian;el‘t‘o-nwﬁéd*‘:
R

Bevis. Ue bemarker, af/: /:}nn/f, = Ja/an/f, éufét % ol Z‘a_//‘o'/.
ger (1 /,(, 0//“),” 12,. & dZ‘t}(na/e. Bacl vensthe % Ao/“ae side ¢ /:"7;1'}94.”

Aar derfor mening.
/ Zele? f?/, /M alle neW, er olel endviclere ;é(a)zf/ al

Sp e 2 lomn S
Droblemel er allsa at sise den modsalle a(ijée_a/.
?fo'[je a/«'y‘c'n.z‘fa'onm a/ [ /a/// Lommen celle ud /aa‘a.z’ Hse
‘ SJ&/{N -4 [‘.’”nf/fp"//‘
b en w&a}/c} Jt'fn/e/) f-ma‘/z/c'j /an,éﬁ'on Se /L’ﬂ\[O) oo med s é/. -
et #il vowre rok for d‘w'/éé:(?f Ll ac JO1[ atoise
afsdu=fasou € lim, ff.du.
For hoert xek, hoor O<flx), e a $() </6<) = Z:'m,,/f,(;c), hoorfor
TnelN: am)zﬁm. d,/zmo m#oiae» 0= sle) =/;'a)=/z‘(z)=... .
Saller o £,= {xek [ask) f/f,(z)f, n=12,.. , har m'afﬁfm
Uk =X.
Endvidere er £,SE,5 ..., o9 olle £, Lithoher E (§25 ekisermpel),
Do nu E- f(as-é_-)% Fek er e mal (}47/ lewmma 2), slee les

(}3'1//5))/“_1‘ faJ-{é.ﬁ@’u 7 gaylka//u:fasa//u.
et sl S f, o9 cermed fas-tp au € (fiop, folger el on-
shede, Sas g = lim, fas-tg o € lim, [ fo et
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7774n Kan 7’22 d/m:ha/dtljjofﬁe reswltater /ﬁa ..u'm/o/e 2l vilbarle-
g¢ /‘uméfcbnw & S ped l/“{” a/ Jeéwjau monoz‘a-ml:aez‘mh} % /o’/jen-
a/e /emma.
| Lermma. 7o en/we/a/ﬁmé&'on/é w/*&{f)/;hc/e.s en gé'jena/e/_g'_/g
5,555 ... o simplt, E-milelige funklioner - X~ (g ool rmed

4 / = /t}n” g, -

Lemmael selt hon indel X jaﬂze med mralel Cp, men /maalsadfw

Kun o‘—a/}zé/zaen f:‘ X.

Bevis. 7Vlan Kan éenjlﬁ* R A [O,n]) n=12 ..., j:‘dd‘dca/

> z
( Q ‘IIM ng(X)(zn
4 o kg okt
2—"' nor 2" =/()C)< zn
Jn{x) = . .
) n ' n
___”ZZ”'/ mj’/b "ﬁ;/ < f(x:)< n
\ ~ ner N g/()‘)gw

Funklionerne S, er f—ma?&/t'je , %9 fm hoerl? xeX har ol

S, (&) 77 //ac).
Thi e #)<7, s S, &), S,6), ... ac//’aa z‘a.(/eff/x) Som naermesle lavere
ma.[f[f/a a/j, é‘z‘, e P /é,o ﬁ/dc) </o+/ éejjna/m fa?’o'ﬁen 3, ),
Jz(a:), .. med 12,.. P, edens e reslerencle e/emenfm/a:s aa//ﬁa./a)
Som de nermeste lavere mulz‘c/'ola a/z—;—ﬁ,jfrg e &/A:) = oo, blirer

Z‘a,//‘o'/}e.n 12,... .
Jﬂn[nj_ Ta. _7;_'3 (J('/A;A&}_e /j A ‘4!*/,(1 F) f“/dw
f(/‘+?)o//u = jfo//u + rj?fa .
Bewes. erlenjenma,/tlwaes /5;4 Jim/o/e /améz‘:bnw oec//yaggc a/

MOn&fomkdn/h? o} lemma: En S, fdz <. 07 Z‘, §fz <... uzﬂ'ﬁma/e/"a’/—
7m of simple, £- mt/dzje /ﬁwézé'om S, 2y XL ool med s, 7], 2,79,
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da. 0(/ Jn+2; //+j MAM \;ao
jfa//u + f?a/{u = [l}ﬂ,,fd,,?lu + /un"ffno//u
=a>n,,(f\:,,¢4+[z,,a/ru) = lim, [y 8) = f(/‘#-?}a//a.

| Satning fa alrindelygsres sheks 4l enceliy mange adelender,

ved induktion. Wlen :'&q/‘ 7’ mono-z‘on/:soz.z‘mhjen Kan man 7;#:'6/0&
24 numerabell mar7e addlenden. ok /oému/yze/a teswltatol med W som

¢'nda»€smaenja/e :
Satring 16. Zer oclltinlipe /,gw!*: MO E), 4-12,..., galder
jzksW/fk du = Zhen f/fk?l“

Bevis. Af 2., /2 2 Zefe 59
Zo S S S

Seelning 2. @_/M!LM*(&E) o ceR,=[0,] salder
Sef g = effom
Bevis. For c=0 Mfao\sfanc/eﬂ Licoiel. 7or O<c< oo Kan m’jene-
nalisene flm d:’m/o/e /uméfc'orze}: ved ddrekle é/zuf a/ ehz‘ejda/dyfh/’fcbnw,
colel o ua/njzfe/? S §/‘ & ¢S §cf .
S smp i sopefoge = spSessh = spfog ST
For ¢ =00 udnjil‘vz o derpa nf oo/‘ o /:’no/u ved MonoZ'OrulxceZ‘n/n}en
oo § o = lim, e - im, S f = o
Korollar. Tor fe #'= K, E) goeleter
; Sfou=0 & [0 nastenovmrall mht s,
saml 5/(0//“ <oo = /‘<°° noesten ovenall mhit u .

Bevis. Nled A= {xeX ///3:)>0} er oof: oo-k 7o/e))mea/
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Wlen delle Hser j/‘c}/u =0 @/M)=0. |
2led B = {xel//thoo} er ool §f 7a/e»mea/
vopulB) = foolgcfu £ ffou,
hoilleel wiser [fohu<oo > ulB)=0.

Uk slullon med et korollor %7’ m&no-fomlsad‘m@m, Som o shal
aa/n7l'2‘e ved besisel /M .Je.éedjues Ja‘.‘fnr}zj o m7'o/ulsud' j)merz.reom—

g2n9 654{3).
Tatous lemma. 7ot voitbanlige %én/*z./}!*/l,f), n={2}...,jaoé/u

[ liminf, fo gt § limin [f o

Bews. Medﬁm = c'n[p/pr , m=12 ..., her w'/m hoert m
S gmeu £ i Sfoup gt § limirf, f/,a//,.
a ru Gom 7 lim l'r% /f, 94 dermed, :/o'/jl monol‘omlxoez‘ninjen,
fyma/’a A f/c‘rn:h/f'/’c/:/u)

fo'ljv) /oao\s landen.
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43 ?n.z‘e/q/za/ g,_f/teel/e/ﬁméﬁémm.

Wedens deZ, sa /aenje Zoder er om :hz‘ej/mz%bn a/ /owz'ﬁ'ae /Zmé-
tLoner, e aaana/odé} betveml af gpeners med ballel oo, ville olef [0
m'/éa‘»(z}e neelle /ﬁm'éfi'onw Zrertemod vovne en ée/a.;Z‘rz/n} a? ¢'rw/cﬁkafe
oo 09 —oo. Zvy"m lacler o voere.

&fen /ze&//.tmézltorr// /K"‘ﬁ’ caz?'mwf*:fvo 7/(; -(/AO),

altsa ) nan O F&) 3 0 nar 0560
f*(x)= {/0[ nar /(x)éO ) fﬁd: { -f(x.) nZAf(x)fﬁo :

De to /unkz‘c'omjz Kaldles clen /oo-.u't‘:}/e %9 den .'le_j&i&‘_e del a/‘ f .
’/Zemm.(/, af /=f"-f- 07 //’/-‘-‘/Hl»/‘.

En Fen o’—a/jtééa ¢ )(/ m//me f-ma‘/e/z'}, A ?éan 4(#3
f+7/' éej}e er delZ.

Lad nu (X} Eyu) Jeere el‘ma‘:&um med X # ﬁ

En fuméf:'on / X~R w’ju da ol voere _le‘_gnaéa/ el Aen.ryn
4l ' (4ort: /u—_t'iéj/méa/), hores /m f-ma‘/e/c'i o9
ff*a//u <eoo, j/'g//J < 00,
7 ét.@m’/([/ena/e /a.[a/ soelles
| Sfo =S ~If 9
_?_rg‘gfaa_/d‘ n/(f mea’/:crujn ﬁ'//u Shr e 7\146 f/(x)&/u/x) el lign.
Ptwngeten of -indegrable furddioner S AR betegres &=
Ahenbart er ~oo< Sfou < oo for hwert fe LG E ).

Definitionen of [fop o tillackliy. Thi for f20 erfo Yas
-=0.
f @emmé: Enhver f—ma‘,/e/t'?/amél‘cbn / X~ [0, °°_7 han el inte-
j/ta./ f/zﬁ( | eventuell med vardien o, men den regres hun for c}zz‘?zméel
mhlt A huri's alle /&méf:'orumlz'ﬂt f(x) er enc{e/:’je 7 ff%« er ¢nc/c/72‘
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Ja&fnl'nj_ 7. & f-'maa/e./t}/ﬁ(meﬁbn / AR er t'nz‘e/Maée./ meel
_hm’j_aéi//‘, M;?.@aéﬂj f/ﬂeﬁef, o, heds f///ﬁ/“‘”- __7___51'(’/*%
Zencle folel er Iffeul & [If1e.

Beois. Af [ficpu+ [f ol = [lflch fober
| j/u-a}‘(ool 5/('9(“0» & f?"/a’ <oo,
¢'4¢&a¢mde/a.[4m
T U ety ¢ S sy g S

7nz‘e}aa.6¢'(¢'z‘ef jodz‘jo:zu é/?esz‘ ved 0'9016{9 Dreielle
Korollor 7, //0[&/‘:/("‘/? ex [-Mac/el(/'q, ;7/1013 /f/ﬁy, Ao
jé:ﬁ/*(/(/f) _? f}z//u <oo, g_a_og/(}zzzylmédm.ﬁz{/.

Bevis: I///c//u g f99/u

\fafn/hj. Za, _é/sZ(&EVu) _? aelk, ggggﬁa 7‘6{(&@4{) 2.
fof g = alfge.

70-4 a=0 M/DQOJZ‘anG/Qn ﬁu‘m‘e/. 704 a >0 éenydes (a}‘)*: a/‘:
(af)'= T Dt er nu nok ot écﬁmfl‘e z‘clﬁda’d a=-1, fer 6&;«7#“

(--f)*L =f‘, (7‘)_-7‘*.
Jmfn/h/q 2b. len //‘jé’?()(/a:/“)/ égi?ﬁof*j ng@‘) %
SFrglgpu = Sf o foo-
Bevis. A semmen fs‘j KR er /u-:'nfejzm.éd, /’aém a//' a? cen
en f-ma’/&[z'}, i al /ff}/é /f/f-/j// Ahoor ///1‘/}/6«4/*&;{) %9
SUp1+150) e = Siflche + flglch < .
At f(/‘*?)fu = ffﬂ/" *fja/ , Kan nu ses Saledes: ,4/’
(f»*j)*—?‘fj): =Z‘+j :/‘:-f‘,t}:‘—j‘
7 Fealef g =159
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boor alle led fe'/AoSw: 44(*(/(, E). 77ern Jt;e)z
Jfeg s s Sf et S = S’ Sy’ Spegi,
°g da desse c'nz‘ej)m.(w alle er mc/c(?e Zal, sletles
SV = S(f1g7 s = Sf'cpe ~Sf st S ' ~S 5
s, 5’/‘7)"/’* =f fe +fj9’u
Moroller 2. 203 fig e A Ep) o f2g, deor
Sfo % g
é{}/lea/.sl‘e.jn_ezf /oae[a/M, Aoes _? Kun hoes /: 9 neesZen overall m/tz‘/u
Bews. ?a’el‘j—/é M‘thf), er f/j-/}c//u 30, mea//c'jéec(sl‘ejn
Aoes Kearn hois g-F =0 noesten overalt mﬁ.f, ( 42 kmo-//M). d

§9 9 = J3g S

G))cen;e/&méffonen //64 enfumé&:k éond‘ujtnf/’oz e/f,/z(, "
a/ 4}:.&}44,6& /‘Zm,éz‘ coner behover ke ot voere :‘nZ'emeéc/ end e Ao

Z‘“%(}M f/ A, f/ S, . er konmjenz‘ dj herés / e mfejaaée/ jaa/a/w
e nodypend.. egoes If / hdu > f/%z el er lef ot y/ue Oiepielle mm/c,&em/o/u
/aé: med gt = Jeéujace »m/u“/oa R, saleces / T10.n] {7_”) 0] Hen-
/ro/a(smk%'—'/ ] 771 72,.

Den ja'./a/w emidlerticd /Qljena/e sz/o/e %9 7€‘e anvendels; pe hoved-
derun?, e a/( Zeoriens /l‘o/de/oamél‘e)'

Lebesgues JaaZ‘nmy om zr_g]muaeez‘ groenseovergang. (Korl:
/ 7/ / 7

-Jeéu/qaes g%/'manﬁafnlh}. )

Lad fumeft'onwme f XAR n=12..., seere f-ma./e/ioe %
lad #¢ /i_}en / (x) /(z) . doere /éon&qenj 4 /M boverl xe X, ﬁ/w\: aer
/’ma/e.s en/im»éf:wrjécﬁg /rt/f) rred fi% <eo, \mlea/e.: al Vo /f/‘ ,

da e/z/ﬁcmel‘(on&zng f/ 7/ lim / alle :n?‘j/}aéle mﬁzl/u, _q_

St Sfem
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Bevis. Jad}é MK F) med fja’u < oo Joere en may'o)zanl‘/o')
funkftbﬂ@rze //f/l /ﬁ/) cee
7° Det er klorl, a.z‘/f,/;,‘.. o9 /=/im,,/,f Min.z‘eszaé/e mhiu, idel
funkz‘c’onvzne alle en E'M&f/c[:‘je/ o9 /f,,/=‘9 meaf‘aéu ///fy.
2° ﬁnfay her VeeX: jk}(oo , saledes af my'o&anz‘cn g e ¢'n_z‘ej44—
bel m./:.Z‘/J.
Pdel 9tJ 20 Ojjﬂ/f,
pi hoer af folgorne GHL) py 9 G ohren Do
b g1 = b § ) - 5
/aoﬁ o a'/o'h.sZ‘e Zlfoelole
Sgeflop & lomings Sg [ 19
alksa cfo’lje Ja&Z‘m'nj 24
Jggus St € tim i, Sy + [fo
= [gcu +limint [fact,

20, kanoi anvende Zatous lemma @4’3)

alos. ffou £ lmirf, [fch-
7 anolet tilfolele fo
Jlg-prop £ limirf, §G-£) o,
olba Sggp =S & timith (g ~Sfop)
= [qau ~ limsep, Sfuchu,

dos. lim supy (fodp £ Jfeu
Sammenholdt har ot

[fop & limint, Sfus & limsepn Sfo % Jf
altsd lim o, (focit = lim supy S = Sfe)
dus. S]ﬁ, ot = ff%u

3° Generell: Wled N= {xeX /9&) =00} e g {(\N en/u-c'na‘ej/mée/

may'oﬁanf/o’r //f'{t’\/\/// //2'{(\4’/"" . ?/o'/jc Zajoda/m a/m/av?
f]i'.fx\l\/a/lj oo {/&\N%

Da na/u//V) =0 (f#Z, korollar), har od emidlentid 9 &, 6emae/uén/'rt} re-

dfr) S fftewse 9 P I e
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Som e J/aec:'a./ﬁ'//‘a&/d'e af Jeéujae.s umz‘nirzy reeones, aZ _/:z_y'g-
risering med en Konstant He R,
Ve N %ﬁéx /f,(x)/ﬁ/(,
er en z‘a’/‘sﬁiaéég(:'} éa‘t're/oe(;e/ I‘(;A/u(/()(w- (4e6¢.<j4¢e /902,- clen almene
ma 'Manz%efz'rz}eée: [eée\yae 7904.)

%4 z‘t'//'ae/c/d‘/u('()(oo a.rt/o-'fzed ?\m‘ Zza'ljena/e e/emenZ‘aMe) a/?e
njﬁt'}e Ja?fnz'nj:

7ar en _o_'_/?_e /f, AT g/’/’unéﬁbww 7,(,,6 .‘Z(/(, f}u) QM/MMZ‘
,éo,,a%j_é,}_f 27/‘((/()<”’ 2{52 Qj_ég_c /: /g'm"/f' 6-8’(/(,@4«), ;72

St e Sf9

Det er ikke sa uansaée/z'jf at /z'na/e en /u-('n.z‘ejzzaée/ ma/'o'zanf /M
jnxnsewajanjen. Plen i Kan 7\:; fo'ke et bevis alene ved elementare
ejen\s,éa.ém ved :'nfejfmla‘: '

7;4 hoerl éé@, en /f-/f,/(é‘ iﬁa d‘mlsl‘ﬁu'nafﬁejne,/(o'/jeé’? .

Slf-fil g € gulk) <oe,
/woﬂ./o’e f—/, Gzpu) 7 dermed f: (/-/:,)7"/:, Gg;/u)/ Jamf
/{fo -f/f,c/{a/=/f(/‘—/‘f,)¢/h/ g f//-/n/yu £ euti).

For Reemann e'nz‘ej)méle /améz‘:'ona /aa:e{ 6ejaaemef donval 1
;R fae/a/w den Llsrarende uaaz‘m'rzy o uru/(odm éom}o:}en.s.

Jerimod ja&/du indel modstoyble Tl n7d‘ a/’ de o';/?w resella -
ter om}&oamreodajany m‘ea/[nf?&a./w ¢ ffﬂqg ?4{3 ! oa/uésem/;e/:
Pumerer de ratiomale tal i L, 9,6, ..., ojdad"/f,= 1{91).“’%3 ) ~Je
J«fm’nj 76 ¢ 5{4/.2 a/oyf_, = 7{9";. (J/» 7na//ec/m'nj, y 3.)

Bemoerkning. Hets /=? neesten overalt mé.zf/ul Admf’/{’*ﬁ
er f-ma’/e[c’j, medens g€ E ¢4 fyu), da en 7540/6.2’{/@ f/_/‘)/ %9
Sfg =S99
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Beis. Ui skriver /’f +(/7)‘ el f//c-j/c//a =0 (554(2, Kor-
nollan), slulles (satning 7), ol J-9 € LU E p) med [(f-9) =0. Dez-
Ze jwe/t sthaks det onsbede (sazfm‘nj 25).

@emam/(mhjm Lillocler en sooellelse a;‘ /Mua(wefmhjvme cen
naekke dazfmhje); ¢ disse nolenr.

7 -Je_éuﬂa.e.s ma/'ofmnzf:aafmhj Kan /ofzaa(rau‘m’rzjen’ a?
]{(z)/ﬁ &), ... e z&wdajenf/m Soerl xeX, salecles erndhes il

/,',(x) —>//x) /m/u-naesz‘en alle xe X,
Ao / XAR eren & -ma‘/a/e‘j /améz‘zbn. Uf hoad ma/'mamzl/&mél‘cb-nen
anja"/z, vil det voene nok, at
Ve N: /f,/fy noeslen oawa./fm./v.z‘./u.

Tne da den Lun er Tote om rnumerabelt manje anc/faieésesnu/ -

maerya/m , Kan disse fMGneJ 2l en enttelt, WV, /ww?ﬁ‘w dlen W"”‘/‘/?e see?-

ﬂ:'nj a»wenc/e.s/oaa %.{(\/V *f {t'\/V .
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44 ?nfe/q/za./ # éomg/eéde /&méé'mw.
Lad /A:E/:) vore el matrant med X ﬂ

Fele? o shrcven en/amél‘ibw YA /o;/oémcn

f=f’+,f” med fi KR, fiXAR,
J:'}es / o voere l_'n_éc_j/ta.ée/ med Aemfjn %l pu, hoss / ’? / ”éejje er el
7 besnceflende /a./a/ soelles

S = S it
7 eengclen 7‘ /u—[nz‘ejmaé/e /ﬁcmél‘:'onaz / YA 5&2‘4}»1&: &L=
.20“/,«) = X f/,‘) , garcke som /M reelle /ﬁm.ézf'owm.
Cn /‘Zm/éfi‘on f: / 5*4'/ " derer /u-;'nfejzza,éd) er abenbarl F-ma-
lelig (§27, atning 3). Dl er opsa inellysendle, a clon horjugeredd Sk
- / ” - . )
Zion /(=/'-/ w/u—inz‘y/zaécfl 29 aZ f/(y/x er /éoryajmd‘ft/ f/%(

Rescultodorne g}f‘%g Kfadnl'n}g, éou-l/w&e}z, éemavuén/njg, o)
y@[dw oﬁa’ﬂanafaf_?gg“/fgz/&méébnﬁ _n_»r_e_a_’ko»}p/e«ére MQ/ colet %
overalt cendres 2l €. Cneste ma/z‘afeée & korollor 2, der na.z‘m/z}m
er J,oeci/?'.éz‘/m neelle /&m@fbn%.

gejAaAQ/&lren er jerme,njn‘ena/e ganste /9:.24'/. Ccé“m/oc/azk:

77_&:/ X=C Q/(-_:__%aée/g ae(; ég:?_ggo?fégxf/z)
5 Sofdu = a ]/»yu.

Thi mea//=f'+ :/” o9 @ =a'+ 02" han ot

of = ('~ a,'/"") + e'/a/'"ﬁa-}").
Alfsa er a/fe -Z’p—c) %9
;4/9/“ = f(af'— a}‘")?/u + z’f(a/"”vt a'/"')%
Wity STppr ety
= (a'+ia") (f/"%: + c’ff’%) = affa//a.
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én f—ma?e/:’y /fam&‘:‘on/: X~l er z}d‘e/o&a,éd m./u‘./u) AW:S_?
bz huis 1] er et clos. hecs Jiflopu< oo
7/:-;' S 7‘/ a £ -mao/dﬁel oy

,’/‘75’/‘4 1501 "samt If1EIFTHIF.

Kon 7&7 ot resullal iraever éej/mm/aéen mere ?o/‘;‘naéom£za/:

Zlir f: XAC e infegrabel mht u, doer
/f foul £ Sifia. |
Beuvs. %39 a€C med lal=1, saledes af affa}( e Ru{0}. Daer
i1 -fpp - o4 =S Sy
hoon o han saf c77‘=7'+ :'j" mea/j'.- X~R }”: XAR. 7ot fallet er reeld,
har o /I/C//b‘/'—'ff'?/u. :
Z/l?/lca/m ﬁ'/jw nu % ot j/ =3 /af/ = //‘/ .
Bemark speciell, ot Lebesgues Jaaz‘mh/q om _zr_rg}m/kud gnoense-

cvergang geeldor ordiret med C ¢ tect for B,

mcd/f, =/£, ‘+ ¢ ,.,", n= ;-2, ce ) 07 /:fl-l- 4'/(” Kan fon/}yenfob
reelle fan,ézﬁéma nem/t'? anvendes pa /f,'—» f ! % ]{,”—> / " et : jo 7{,/ £9
me%‘m _//f,'/ 9 % //f,"/Sy.
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4.8, ?nz‘e/qzm,/ oven a/e/moen/c;a/e.

?z/ef /,{; f/) er eZ‘maoézum mea/ /K#ﬂ/ AM X Aaa(ft/ &(n ée-
handlel fnz‘ej/mjabn m.h. z‘yu 7‘ /an,éllibnm dcf’ne)eef /aacﬁe,/e K. Ated
ke er MOjen eyenl‘/f? tha(:&amén/'rzy/ ol f?.ernjqc 7‘ nea/enJZ‘a°ena/e.

Forst bermarkes, al en yéf} ca vl D={ASY | AcE] vowne en
d-a/jaélza ¢ V, 7/:&:53«/&&’0»01/41/” a//u 2t D vil voene et mal ¢ V-

Den }ae/o/da nut |
?nz‘ejm ation g/_‘ :_g_:/fumélﬁ‘an 9 med g/_e/ﬁhz‘/:b:mmanj_g/g Ye F,
ﬂ’;&ﬂ' ed hensyn 214 ma/&/’/l/@ £ U &ormmer g_(.g_//_og _e:fmea/ cntegralion

— /T T A
_@j/yN_,n_ggé_gﬁgj_q Q//x, A____M}? Q/ﬁcméz‘zbnen _a_’e/.ﬁhmefp_guek X yed
sy (c) for xel

y(x) ) {?0 ;(fo»xe)(\#.
Beois. U har alleredde Licligere (§28) bemarked, of g e 0-
ma‘/e[ij, Aure's 7»&‘» hoes }V er f—ma‘/e/a'j.
7° &n 0% gSoo, gatder i belnafflendt /aza/
J95lp = S3%
Thi er A U~ R en w'm/oa/, @-mﬂe[ij /ﬁcmel‘ionl O%xr fy) daern /2 en
Ja)nfa/, f—mae/alt'j /Qméfa‘on ) 0sx< ]7 , med
fadulp = (Rek,
*9 s X~ R en.rz'm/oe// f—ma‘/z/c'? /unéé‘a'on/ 0%s §?~) da e d/” en
J,‘mptfl @-m;/e_/[j /uméﬁan, 0%fs /U' < [ med
. Sl lp =5
chh;‘fz'onen pa [nfe}lm/ n/ /oodc'z‘:'a /‘uméfc'on ( g’ 42) j:é/oz e cmedolel-
bart /oach‘ana/en.
2 Anvendelse af deffnitionerne pa indegrad of reel o Komplels
/am@z‘c}m ( f 5{ 43 Y4) piser a/u??ﬁ‘w /oaa.sz‘ana/ens M}Z’?/:ea/ ojsa"/wb.

For LY plp) = YD /u/,D) shrives ofte z”/ﬁ,/u).
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Lad nu Ve, V=0, vone
indeholdt ¢ a/cf:h/z‘/on.:maen}a/cn
/M e.n//un/d‘io-n f Led gr_ufgjg_a_/_g_f
%f/ ooen ymea/ém\y_g é__//u,

b
| fm;ztu cla ehZ‘?aa./d a}fne.rée'éz‘z'onen
f/” med Aen.;jn 74 maj/ef/u/p A
f / ” = j /Mao/.ra,z‘ delle z'nfy-&a/ ekisisteren.
\ » _ x Fndegnalel [ feh 4an,
' ' ‘/Wj“ rescellate? oaezfoé, 7.:; fafs
Som fia}’u mea/j=f/”.
§ Hocs f/” e Y @/‘/D) , o,
\ s X hoes ;6 g//t’,f;/x), Je'j&:/qj voere
' \__/ ' 4):2‘2/4/;45@/ over U m./:.z‘yu.
: fnddc'} soelles fgfa//u =0,

oy / Aejnzs 7‘04 /J—e‘njej/la.ée/ over ﬂ

RBemork: Foren /‘unéz‘;bn / med hele X som deifh/t%ru’maeﬂja/e
oyw'&&&z(cjl‘ Ue F en fz/],a/(" =Jf'/?/a//"’
saledes ot /M.:Z‘aj al de 1o :'n&j»m./w umﬁéé'j Aar mem"zy 29 ¢'éa&g§ﬁ‘en-

cle /a.[a/ samme voerdL.
prcc/e./fe/: 5)( fa//.l = f/c//u

Tifr V20 4 G = [Ty ner g =fly-

) &/{nﬁtbﬂ/‘,‘ cler e :'nzlej)mée,/ m/'Z‘/u over érn menja/e yé f,
et ogsa z‘nZ‘ej/zaéa/ m.é.z‘./u over enhoer a/e_/mazrzj e UsY UeF.
The med //” er reshikloonen f/ll Zc'}e/e.a/e.s f-—mac/da'j @'Z 5 ), 0?

fylpge < hylfie <=
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& /‘ c'nz‘ejada/ m.Az'./a over bade Ue F °g Ve F, da 9\;;
over UVY  Hecs Z/ﬂy=ﬂ, en

S 19 - 511/(7“ 4”/9’”'
Beocs. Deter nok ot belragle Yitfoletet Unt) =0, o U0l joal-
Lod Kan skrives som cé'ir/'uméf /Menirzj U= Uu(NU).
Da del er uden édjc/m}«ey | hoorledes / o/o/aéu e uden /‘M 2ol
Kan o gerne anZ‘afe , ot / har hele X som a/y’i'm’ﬁommanjde. 7%
Unl =0, e /‘ oy =//Z( +f4/ ) 7/o¢;sz‘ana/¢n er é/ofe.fy:ec/é./ﬁ'//ae[a/e
a/\saa‘m‘r? 2b ¢ 554{3 eller §44.

Plen U, U, ... € E er parvs dlesyunkle, ?/m :‘n?fejaaée/mﬁ.z‘/u
over U= q: Zj-, da e
&) fuj;’,zg fo = S Sy

Bewis. Ve Kan gerne arzfaje , of / har bele X som de/f‘n/z‘z'msmaenj-
de. Postanclen

Sttpope = fz;-“f-"/zﬁ. = ZiSf g

dd“' f%:l/@%{ =Zj=15/7290//u n?oo [/7”9‘/()
/6:5 nu 7’ -Je_éu}ae\s ma/'o&a»r.zﬁae.zﬁw'rzy , e 2./': p / /Zﬁ' »éonw/zju;w
/oumél'wls mod f/?/' , rumrerrsk my’m:kad’ 7’ en /a-/'nfej/mé&/ /uméf:'o-n/
/f'/”/.

4{}&/}17(11 &)jo&/dw %J;/M en/&mélﬁ'on fé WZ*(/(} f) QLZ‘M
blot ot specialtitfolde of satring 16 $42. ted

v(£) = fE/o}J = ff{.‘%‘/ Fek

deFineres altsa her e mal v /oa° £.
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Hovedanvendlelsen a/ et Mejacerzcé er ¢}¢2'¢j2m2lt'on med hen-
Sy Y4 .Jeéerae malet o P2 (Se j( 37 e/ésem/ae/ A.)

P cdette stedd il on' imidlertid - som lushation 7' den abme-
ne Zeori - ée,émy?fe .‘_._"—éj’l_&i;z’_" med hernsyn Ll Z‘a&é/ema:/ef/a den -
/?a:bé'j maeryde T+l (Se j\?; eéa’em/oc/ 5')4

Fele? a/?‘z‘rz/z?'omsmaryafen /M  H besar a/ Jdmf(?e a/e/mzrya/e/)

a/ \J; er dex z'njm lww—é/ma med ma"/e/c'jﬁea/,

J@.Z‘n/t?. fgj enAdU:/?écnéZ‘[oﬂ f J —~ [0/ °°] er

;14 = 2es [

Bevis. Fon hoernt xed er f{x;/’%{ =f(z)/-u({a:f) =/(x), 77’4‘/}¢-
ly gul f 1o - Zur e
fm enhoer ma/e/a‘j eller numerabel ddmaenja/e I €T (se stutbemantrin-
yw '3 551/5) '7/0'/7e Sumdlelirilionen (}0.3) er da
jj/‘//“ 2 Z;'cejf(“)}
‘yoec/'e[fja./afm Zz‘j/raa(sz‘ejnj Axs {GJ/(.() = 00, d} Ahoi's Z;ejf(") <oo,
vl T=1xeJ/ f(x) 0} voere Ayllrfnumwaéd (e 55 03), Auo’z/m

j]//' = [I/% +f]~]f/‘ = Z;celf(") +2;é~7\.[/a) =z;e] ).

&n /&méz‘;'on / T~ R eller / T~»C e :'n.z‘?/zaée./ mht Loelle-
m;/d M ¢ \j, hoes ? Lean bores
erj//(x)/ < oo,

7 60&0&/&»10/2 /a.lé/ g/g/?'ne»a; H Summen 2;6 T f(x) Som c}d‘ejaa/d‘

(s fopu. For ZUTp) srives &),
én fan.él‘c'onen / séresel som tn//aml'/fe (aJ)je T ayl z‘ajl dleven

Jamédejnelscn %‘e— T &, vom ¢ 5{ 03.
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& Jena/e/[ feks J= {/ n} har Summen Zjéj aj =
67/(9) cler Jaea/danleje é&%dnenj M/d Aejn/rzﬂen
J/(/u = ,/a({/})+ /u({n}) a+..ta,
ja';/cfw d/(ée éla-z‘ ¢ Z‘c(/(a&/a/a‘ 6[0 o0 _7 men 764 NM z‘a[/ene Q[/t e)
nreelle eller éom/o/e/(\xe

En Sem Zj- a; pred N som mo/o&maenja/e Lan Zolles som en
noedbee sem Zj':; d_
Zj dj-—bzéwj'/mn—b-oo)

e blot o tiltoelolet é[Ooo] men 7\:«& nan Zallene a 2 alle er reelle el-
fer Komplekese 09 jeN/a/ <eo,

/:‘/faa/a/e.z‘ a; 6[0 o] er omtalt alleredte ¢ jf a3, 29 o har seden be-
njﬂa‘ 4 ij‘ajrze ja"j‘ 7 scdstroepnte Z‘a//‘ae/c/e Lan Je&eyae: ma-
/Manz(saa‘mny anvendes pe j—lzaezweovv;ﬁa,?en
Py ns = e
med //‘/ Som M7Ma»2‘/£m,é&‘mn -~ Por a 6[0 oo/ Aan ‘Jg_éwjues rmrorolo -
msaejrzm? ‘ awujf arnvendes f"‘ Sarure y&oen.seo/}yzjany

77led € 6ufejne.r mce/zja/en 7‘ Oreelle oller éwrya/z/(se) z‘a,// bGer

A
f /jc-N) ) 2"/_6/”/0/_./=2; /,_}/<,°

aflﬁ’a fa.// '/ M Am /zae:@éen Z - > eR a&.so/a.z" /@»rdwaenz‘
;?na/m/cde.s aa/éjéf &;7@ et th om ole (Jzee(/e ellen zéom/o/e,éxe)

/’un/ééone/?/aa W der o enZ‘ej/zaé/e mht Z‘ae//ema.fzf/l ¢ W —4/&4 =
L,  pc) = EN).
Da noeklesummen %,, ; her, sonr nelop visZ, slewmen mred

¢nf7&a,(&f' %ewa = fwf/u’ kan Aesué‘az‘wne ¢ ‘9,‘(4/3 '4’4/ \Sade/.:om
MMje Serrene /‘aexu(fal‘w éenjﬁ’_s Lo a,éao/uf »éarw&zjerﬂé /zaeéém -

Zayarom ﬂ#Z Kar anvencles pa . rcedher rred /oowz‘we led




77 7 58

&\sem/aej Som \y)ecz'a./ﬁ'yoe./aé a/ Jeéc\Sjuu m?/bdanzfsaez‘mhy

har o

Lad 2;: %; ZJ: Bgjy - oA noekleer med neelle eller kom-
/o'/ejs/c /Z/ 07 /Mu‘a/\xael‘,' ot Z:Zeﬂ ;2: agj, -+ o; f;naazjgn: /8»: hoerd
/é‘ . S dmfrw/es en 2 e J""'"é. med U= 5 7 _/.""6/' <oo, sa-

ledes ol %17 /a,y-/ féj- , claerdle j/‘awe hoekben savel som roekken
Z :’, lim” 07- aédo-/uf /émanenZ‘é ) 7 om Aae@ée\mmmm’te ja&/a/w

J
2‘-/-__,, lem,, anj = lim, Z}:{ a"j :

¢ whense ﬁmau&ijf d‘aolea/e.f aZ a/a\r/@'ube ..}oecdo./-

(ffoﬁmenz‘/ij en c/e
n. Deter nok beare ved arnvendelse /oc:

z‘a'/faa/a(e c}f vore ¢'n2’¢j¢a./¢asz‘m'nj
/f’ els. naekher at Tenke & c_z‘a‘nz‘ej)m/woy.
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&7 ?nzle/q/m./ med /:en.:/qn Z/ ﬁa»u/?é')me&}_f ol
Lad E o9 F soene o’—a/jeéamw ¢ ke-Tommme smrcergder X ? Y
0} lad ?9 /L/d\y Joere en ma?e[a'j a]’ée'/a/n/'rzf 7( (z{f) el ¢ (J,//F), a/dx,
VBeF: ¢ (B)={xeX | pk)eB}elF.
%/m‘ndw o, al‘j°¢ ek en f—m;/aé'?/am;éz‘abn/o; /(/ n;)z ?
eren /f’:m;/e/t'}//umelfbw /oa° Y. /§32)
-Zaa/na/l voere et mal c/eyﬁ'nmez‘/oac F. Seelter o

WB) = g 18), B¢,
da er vV, Som mon umideelbort de}u'/:‘cae):/ eZ ral /oa° F. Yidene iae./a/e)):

Jml‘ru'nj_. 7o enhver ﬁma‘/eé}/ﬁ’l@bﬂ y ‘yd[o,”] e

(x) fy?a/v = ijogog’a.
En /’-—ma'/e/:'j /ﬁméﬁém 9 VAR ellen 9 Val e _Qr._ze;j-/za.éc/
mht v, heis 29 Kin hoes 9°9 & &d‘e/maéa/ m/: z‘/u. 7 éu&aﬁﬁenaé/ﬁ/a/

7oe(a(vz ) ;7_.:_4’ her.

Bevis. 1° For ¢n’¢ha/¢lé¢‘a.Z‘M/un£Z‘¢bn /8 P“‘ Y omed BEF e

B°? - 7,,.-'(3) o dermed |
§, ety = vB) ulgB) = { 1 gy = {, 1o .
Zo Zor en Jz'm/oc/ﬁnéz‘c.on S = 2.—/:’5//6) /o; Y mred 0§é/-(°° oy
Bj'éf;/":/)...lﬂ/ er
fy v =2}=,Ajfy g, =248, {ij% =g au.

3° fn f-ma‘/e&? /Qmél‘t.on j \y’* [0/ 00_7 éan/ﬁfs Jomj)}cerue/{(rué—
Zion /M en uz‘a'}ena/e 0lge s, 25,5 ... ?f Jz'm/o/e ; /F-mac/dye /uméf:?n—w)
Sy IOl (§42 lemma.) Felet spp € 0% ... 09 gog =lim,(,09),

crer Lebesgues monolorisaelinn
groer <ebesy orialuing

[, 9o = lim, [, s = lim, [, S,00 Gt = f g9ogp .
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4° Beoisel fu(a?‘ofze\s ved anvendelse a/f a/?ﬂm‘fc'owe)me /oa° [nl‘ej/za/
7‘&%/ ? ko;n/a[ué\s/tun@‘on.

c%um/o/ek.
A Jaa//z veene et mal de/?nunf/aa.m o‘—a/jo,&za F ien mao?a/e X.
&z <f X ’*@ en f—m;/elc'j fameﬁbw, da Kan Men\sz‘aoerza(e a)werm/o_.s med
Y =R %9 F =B = Borel algebraen ¢ R. 77etet » /a; R #aloles /Ma/e//n—

gen a/¢. (% Jflé.z.)
B. Lad v soere a/eyfc'nuef/oa‘en o’—aéuﬁ)m F en maerya(e X 9
lad { ocere en udvcdelse ?‘ v %l et mal /oacen o‘-aétéaa F 2 F ¢ samme
maanja(e Z 7;4 en %— "M;/e/t'j ﬁtn:eé‘on y /éommm ('nfej/zal‘l.on mea/
éensjn !l y % M da wd /o: ez

ge#e_ f;emjaojc , faéfman Som @ éerzj#e)b dern I.G(Mﬁ:ﬂée 7(5{/;/-

ru'nj a/ X.
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48 741‘&/94&/ med reel lpmmd@k.

7del (X, E//) er o malrum med Z*ﬂ S 4 (éwznxd el-

len ué?zzceme&‘) cnZerval /oa° R | Loenker o< os j/'ue,z’ en f‘mez‘c'on
/.- Kxl~»R eler / VATEYA

For hoert xeX ol o med //x, ) eller /f éez’zjne .:m’{/fwéfc'onen

z‘d/(x/z‘), zel,

medenrs m'/‘o’t boerd L] med /(*, ¢) eller / féefejm’/) u‘»u'zyfxméfc’onen
x> fit) xek.

4 antager SleLly Ep) for hoert fel o5 betragler fundlls-
nen F de/c‘ne/zel‘ /oa°] ved

Ftt) = §, /éy = f [t ute), tel
0/& omlales F som ,integralel fx /‘(x,é) c//ak) SO /’Z«méfcbn 77‘ parame-
Zeren ¢ ”

Jan‘n/'rtq 7. Hnta yolerdigere gjaﬂe snetfoanklioner ﬁ ex
7/ 277 il /
Konlinuerle ¢ Samme ,,aaméf Z;GI Fondes Aer nu er fcn.éfi‘ow
9€ U E) med [, gofu<oo, silectes o
Vel VeeX: 7‘&,2‘)/ < gt
da er -efi; F borndenuerd ¢ Z; .

Bevis. Tor enhoer Z‘a‘%’/je 2,%,..~%, 4,1, ul /(Cméz:;m;-

/’o'gm ftjf% konaajme/ouméz‘wk moa’/“o. %Am/bﬁé;)—*/:(zz),
dos. flo2) > fle ) eller fot) ), for hvert e . 70
Ve¢el: /f"/ =‘?} /ere U, E) rmecd {xjﬂ/u(oo, slulles derfor y‘[e-

éujae.s ma/'manﬁae&z}?/ ot L‘,f&a}« —b-fxf‘;a’ , el F&E,) »FL).

Joez‘m'n}_ 2. _gjzf‘aenzledé&n wurnden z‘n.Z‘e/ma./Z‘e/qnef. U over
/f“é‘eza(/(,f/_u) _Q_Q_Zéd_j_e_é 4er, af alle Jru'f/(umeftbnw 7l er iffe-
nentioble i I, alfsd of clin Gpartielle) _yqedea/e a%'f(x/f) = Of (t) elsi-
slorer for alle xsl(g?_ Zel Findes der nu en fanktiin g€ 0 F)

Vie 7:
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med fy/u <oo, saledes al
Veel VaeX: |5 St £ gt

da gl x M/& £) Zilhore X, f/u)# boert tel, 2. Fer d;/;é
rentiabel ¢ I med
d
OF @) = £l fleB)gute) = |, %/(x,f)gam.

Beves. 70-"7’46! el bebra Z‘es/@e.n
F(a‘) F(z‘)
fx SRR

af dfuenszéwz‘e'mfw U’Mena/e Zel en vilbarte z‘a,(/é'je AN 4
med 4,6] zZ, *L‘ 7 del bermamrtes, at faméﬁan\s/( /jen
(f ” ’f‘)/(z‘ —f) konaujwu/ouméf?ﬂs mod X ~ al./& £). Zor hoert

xeX har o nemte

Fhole) Flo) _ L)L) 2
"og-2 Z,-f Ao O @ =51t

& / 2eel, f cncles der ¢ / 9 a&/aenéaéejnrwyens mecclolel-
walwau"nmj ot 2l 7, mellerm 7, °9 Z, salecles af

EEILD - pr -Gty

Elsisterer nu em M/Manfﬁmé&wﬂj som beskrevel, far o‘t/ j"lf

/M/ £9 /Ma.(/e neN

saledes af Jeéujaes ma/oﬂa»éaez‘mny Kan anvendes. Altsa oil
x> Sfbo?) Lilhire LU £ o9

ﬂf_’_@ (,{__L g atf&z‘)/éc)

& / éom/o/u& f f + :/C " Kan den reelle Jaez‘m'nf arnvercles
/o; / 107 f :l e//w man éa.n M&dc/‘ccue ée(/mel‘ Men/M #ea/ af anderza/e
m;dddm&m&z‘mnjen pa / 7 f 2% o/orm ma/m/.:e»uyen

[5# %5
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jf 5. [eéujg_e malels e'naya'/wése .

517 _dzr {q_eLy_aie #‘enj@!mllw < /@
&t /rodeaﬁfm»na./ ¢ ff er al éeml:e/‘o'[}ena/e

//odea(soel‘n:'/yg. -2%/75'»14/&5 ;&__Z‘_go_éc»__zg_z‘m_a‘/ m g/_?ﬁhmef,g_a‘
Bore! _g-_?célzaen B iR, tos voerdy mTab]) /@_4 ethoert Aejaaen.:ef
inforvel Jab] €R e_»z_!_aj ehz‘eﬁml/aenjc/en b-a.

Dot ved Aoma(eaafm'rzjen bestemte mal m il v Ralele .Je_ée.sjie
mac/el" c R

&ncyef /éom/o/(ce/zuf beors anzﬁae.s ke, 7 j.f 7 jo'qed fmémea/e/-
ser ol e,(/.ulsz‘mséewkef/ ¢ { Sf 5.8-54 bestermes e mral som a'ns/é'zz‘l 7 l
5f5 8 vises, al'der ikke er ande.

Lad os /M jfﬁ.' 7 ?ﬁ"a/e / ol alle inZervaller , der omtales, er stan-
dard intorvaller ¢ R, dus a//*'o'em J0,6] med a,be R, -hoor andet da
ke duirekle siges.

Lemma 1. (Qdolcbivilel) Deles et interval Ja, b]ER ¢ erec/a/[j
mange, Jpanvrs é’_ﬁ/unéz‘e intervaller Jc ~,c//- ] daer

b-a = Z/ (o//--c/-).

72[:/:‘&[2‘. QeAthMMrm .7 9'/ aj/] Kan /b- Z‘xn:ée.s,ma/nd: J;
a=c,<d, =<d, =¢5< .<d,=b.

Ui skad se nea’uylml a? /aenja/ema"/rhj fm intervaller & R ke
blot en additiv, men 7Jacnamyza£e.lf additey (Corollor 2). Jelle re-
sellal, hos jf/‘(9/'“{ na}‘m(?w's er en no'o/oena/c} ée,zﬁ'nju/ae /M elsc-

slernsen 77( oZ mal som o'ns/(ef, en ke Gieveelt (Zavzja/ema‘[z'nj /M -
Zervaller ¢ Q er salecles e numeradelt adoleter!) Plumerabelt mar-
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ge intervallen Kan /z)je mene hulter Ll bellor, end man maske amid-
delbort wille /me&é’//e 5eg.
Wonollan 1. (Subadilitivitet.) Cverdoelibes et inferval Job] €R
gf ena/dy mmarige inZervaller _79,a//.7, da e
b-a £ 2}(45*—9*).

Elementort. Fdet €,<€<...<¢, & \safrd‘/c‘je /Meéo-mmena/e nlen-
valendepunkior onclrel e/?e\ tomelse, vl savel Ja,b] som hoerl /e, cy/]

Joere d¢3/‘uruéf /Men/‘rzj 77‘ osse 7‘ inervallerne Jey 4,81, £=7,-7:
\;oa.lz‘u et savel b-a som hrert & -¢ Cen sum af led &= e/i‘m lermma T,

do il hoert led /oa° aé'ﬁlzec/ms venshe secle 9:; fﬂeleow'rme /oa° hore.

Lerma 2. (Plumerabel cwbadditivitet) COperduitkes ef inter-
val Jab]ER g}_‘numua—éelfmanj_c enZervaller ]9,@’], daer
b-a £ 2;-(6;—(‘:/-).

ﬂe_d 4(’,1)‘62,21 er c(el‘ no'a/aenaé}f a.Z‘ tha/aﬁ)ajeﬁtna/amenzla/e ejen—
shaber ved R. (Lemmael golder ke, hois oé méy‘a/w med indervallen
(R ¢ sZede? /M ﬁ -/) % 6017#% @md: 00@4’%/)1763@2‘&/‘1?-

Bevis. et er nok af vese
b-a' < 2;-&5-—6/') +é

/m m‘ééa‘):[zjz‘ a, a<a<b, o willinligt €>0. ,

Pdet i skrever & /Da‘/%ﬂmen 55/ med 9~>0 2% soeller a// =
d+&, vil de? _q]ﬂ/u#ec{e) 6ejlwense¢{e inferval [a|b] voere overdalhel
ai' de abre intervaller _79-, aj/ /4 % clermed (Borels oay:a/ae&,}ywaetw}zj)
allerede a/ erw(e/:'j marge blarclt cisse, lad os sege

[a)6] € Je, a4/l V... vl
Her Kan w‘naz‘m/e‘jwk cende fc'(éafe 4t standoard cndorvaller ]a)'b 7/
og Je,, o, ], hemeftir Kerollar 7 g0, a? wligheder
b-a's 2}(‘5'1'9')
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er 70/7/0[2‘, allrede rnan v summerer over e ma/e/c'j mange endices
jf) e l/ﬂ J

Lewima 2 \5/04(/0: en %o’dena/e srolle ¢ porl Bess /ﬁé hovedscelovin-
gen, Avor dett /c'éma/e resallel derimeod hibe il bleve 5447f. Dot medta-
yu C(? henr /M en 75)«»1&7.{ 649@/

Korollar 2. (Plumerabel addilivitel) Detes et indorval Ja b <R
< numerabell ma»yg pars él(_s/bm&‘e ¢'»LZ‘M#¢/4/) ]C; a ] g’.g en

/ / ~/ J / ’
b-a = 2;-(:://-—9-).

Bevis. Ved éau} a/’ lermma T slutles, of
b-a 2 Z}(ajﬂ—c/-)
ron ena/clc'? mange, parvis dlisyurdde intervaller _79-141//- ] er tndehotelt : Ja bl
7770 Kan bl locle intervallerre _79,a//] &taﬁaoc'en a/a/:'nj ?7( Ja,b]. - Gene-
nadiser irng a/Ae.:u&‘afef /74 uendelig mange ]91 a//] er umidldelban.
Dern modsatte aé}!/;ec/ er indeholdt ¢ lerma <.

én /qenua/:lfe/uhy_.
Lod h: R~ R sare vokisence (cus Ate) £4ty) ran xly) o9 KonZs-
nuer /ﬁa A‘o/l'/ze. )
Som vi senere (§85) skal se, /?'no/u cler da ef7 Ker e mal v
defenerel ,oa. Borel! a/jeézmen B R hoor
v(Ja,b]) = hb)-hta)

/m thoert slondard interval Ja bl €R.
Detle mal ol o Lalde ‘Je,ée\y_u_e/\fz‘:df’&; malel ellor Boaclor ma-

lef svarende 2l 4.
70_4&/0'5() éema%'ées , aZ /}esu/t"afwne ( /emmaw ? A/o'wl/anu)

oooym o?.sac Geelder hen, ner /:'jm'rzj °9 a/t'jfzea/ cenches Z:(
h(b)-h@) = 4; (A/a//-) ~hlep),  AlB)-Ala) £ 2;(h() ~hee).
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2 besiserne cendres de a/onea/erzcé a&fe/‘zen\sw b-a, a//-—gj
!a'jc/ea/es 4l tlvokster A(8)-4G), /,(a’/-)-/,@-)) ., medens ‘§'I>‘}/' dae/je.s,
sa /i/Z-’) ‘_:’{ /ZZ::/ 9 . Sllers injcmfaé;;a,ée‘;zés - fjhu;’fel‘e»:/ﬁa hoyre
“d”j es de W&kjanjcn fza aula, ge yef a/cj .

73:»4@/:.@ ot o med hle)=x Som el .7oec/a./z‘¢'¢aa/a/e er Z‘Z%ajc. sed
c'ni‘wm/[oeryafm.
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52 Om volumen _g/ inZervaller ¢ R° o
‘Janja/Mne b -a; a/ indervallerne

Koldes émf/oenqa/w /M indervallel I=1 %

net (1) a/ z z’c/ /Jma/u/dz"ef a/‘ éanf/ceryafune

b1 pi R, int..d

L= Ia,
]J @ ”a «ael?e/) d‘o-/umt—

— e ] e a—

2ed a/qc&aw B #? ug/ca/e o m(7)=o(l) /‘n eZhoer? standerd
m.Z‘e/wa/ 7 o R4
Det ved Awecﬁau‘mrym bestermte mal m m/ o~ Kalcdle [eéujae

malel R4

? P’fz jo&e&/ﬁémiaﬁ.&m Z‘i/ Oéy&l‘emséew\'sel‘) s j !53 "5‘4’ ée—
slesmmes el mal som dnskel, °g ¢ y’{f vises, ol denr ckke er archre.

/%wea/saa‘m,? Der ﬁna/es e 09 Ken e rmal m def /nem.f,oa Bo-

-Jemma / Ma/a//'f/m'fef.) &/@.J g}‘ Jé&na/ma/ zh?‘uwa./ [ _{W o _g' en-
deliy mange, parvis digjurklle stondand indervaller I9, oo e

HI) = a(I(/))

f/emenZ/MZ‘, omena/ éeb'-me.f er Z(df é(ryf af/ﬁ&mu/e/?e s ?a/ef
) _[:_Z"K”.XL 7 ]9.’:_2;-(/2(.__5(_];(/;)

T } j:&...,n, 0¢7¢na/¢7oam€/'0:rze a/
V23 | E infervallerne _Z;-H,)... ,.Z;-(”)f-:ﬁ
" B ! orchel 72‘@ sZorrelse Geise en ind-
V22 } a/¢'/,-,,7 of L ER ¢ standerd in-
\4/ ]: !__‘-—_ ______ . Z‘MMR—Z/M
- 1 ] ] ! J ]eOIe(f] 2 ]ed' 12]
Jf_ Mz Ve ~7¢; ]e,g ,:"19]
Fntervallel T € R¥ bestar nu a/ e 192" % ,,6jjje£/odxa
SRR TN A
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o9 ved ol gange ud /oa.. hosne side ¢ /z'jmhjerr
od o ¢
(1) = 7/‘;,(%‘.-4.0) =772 Z;i,(e,-/,—eép_,)
ser man, oZ () er /e’y Sermmren a./ Lloclsernes volurminer. Hoert T9€RY
il omidlert.of /oa. Zilsvarencle os besta a/‘ Hisse a/ Klodserne, /4'}230”1
#(]9)) er ({j Summen n/a/e/oacjae(dcna(e Klodsers volemonen.

Bemartning 1. Lad 1., I vane vilharlige stonddondl infor-
vedler ¢ B4 Der f:'na/u da paras gz’_:_ls/km,él‘e slandord inZervaller J (:)... , J(/j’
saledes ot hvert T9 er /Meru'rzj a/ wisse T2,

Plan bar spfate T©)..., TP som ef st byggeltlocser, der tulla-
cler o/oéjjm}ty a/( ot hoilled som Helst 79

Konsekvens: Cnhver moer?a/e dannelt ud ]ﬁa énd&(? mange sZarn-
darnd intervaller T ..., I™ ved de uaea/mm./?e mauya/e?oaa,z‘:'onw un
ﬁ \ ), som /e& g:, ](j)) ](n)\ q:;'.[g, éan) Ao clen da ke er Z‘o-m,
Shrives Som /o’len/'n? a/ mo(e/? mange, AN é_/_'j/cm,éé sZandard crnder -
voller.

2ew3/o-b Aemm»émhj. et I9- f,(j)x X ];9), o+l enclepunk-

S~

Zerne of indorvallerne I ., IR onctnel eften stsvrelse bestemme
en nehhe stancrd ciZersaller f; R, :
Z, = ]e‘.o) e‘.,]) \]".2 =]el.,,e‘.2]) cee \],:?‘;_78,;3‘._/,8{?‘,].
&t éaﬁéa/d‘ soel éjjjr_é/oalsu wl rw Jane cle g9, ... 9 entervaller
T o, gy s =i
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Korollar 1 ( Swbaddilevete? ) Cpercloelbes eZ sZandard ernZerval
VY ol of encleliy mange standand intervaller 79, doer
() € Z/ (T9).
Elermenonl ?‘o'ée éemMn/;?Cn /ﬁ'na(u parscs al:k/uméfe sZon-
dord intorvaller T ... TP i R sdtectes af savel T som boert TS en
/Memh7 7}‘ visse JT® d/'oa,&és ne savel +CI) som hoert H(I9) ¢ en seem 7f
led +(T%®) 72‘01 lerrma 7/ ca gl hoer led /oa°u/9éeaén\: venstie seole 7&;

Soredomme pa hojre.

Lemma Z. (Zlumerabel scebadelitivitel) Cherdmbbes e star-
dord! enztmm/ _Z- N @ o :7‘ nammée/f ma»?_e sZarclard MM#&&M ] -9i _a_/_a exr
(1) £ 2; +(I9) .

Beois. et or nok Jor vilhinliat ce R, a? vie
e(Z)-¢ € Z; o(I9) +e.
Lad H sere o standord intersal mea/%/a.z‘n/'rzj //:‘I? dolu-
men +(H) 2 v(l) -¢. Foled ¢ u&:'ac\:/oa‘/(m'nen %9 med & >0, Zoenkes
sidlere ”“94‘ standord intorvaller T9 med indre JP2T9 94 tolwmen

J(Jf)):‘a/.[y)}f—?. _
et ?x;/uzeue begroersedte inderval H er nu cverdetbel 4/a/e

abne intervaller j (4 9 dermed 4/0'90 ABorels Wa/wém'njuoefnchj allere-
de 7’ en e/cj marye blandt disse, lad os J?e
qe Jwu. ufm
2ana A/f ]-(j;)U...UJ-(/;")) jcbdé éoqo//m /
vH) € 2, o(T%),
ollsa  olI)-¢ £ oH)E 57, K (ITF) S Z;0TP E 5 0(I9) se.

Lemma \s/m‘//M e %oiunc/e rolle ( vl Beves /M AhovedswZrin-
97, Avor clet ﬁ?}mde reseldtal derirmod ke el éleve &uyf. et rrredta-

ges a/ﬁ Aer /M en ?ﬁanafah}« u,{/j/a/.
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Korollor 2. (Zumerabe! additivitel.) Deles of stancord in-
torval I ¢ RY ; numerabelt rriange, LI Q?anéfe sZanclord cnlersal -

G)
lr 17, co er a(])=2;-y(]'9')).

Bevds., Yed &Lu} a/f lermma T slulles, af
o) 2 2; #(I9),
ner ma/a/zj? marge, PRACES d:k/'uméfe standard indirvaller TP er cnde-

boldt ¢ L. Vlar on nemdiy lode intorsallerne e'rza}aaz'en dlelieg ‘yfm/
o Tornodent ot ..}o!il?e VA (5-.[ D) ¢ standcard interoaller 9/9; Aonselvens

a/ éemmémhj 7). - C’enma./zku/hj a/ reswltaled Yl uma/;/} mange 77

er afn/'a/a/&[éa/:.
Dern modsalte a!?éea/ er cndeholdt ¢ lesmma 2,

Bermmrkning 2. En furkdion ot A ] cefinerel paen
maenja/e A a/ mcerzja’e)) Lalder oo
adeliley (henholdsols pnumerabelt adeetey), hoes
x(A) = 2; rx(zg-) ,
ran AA detes erw/eé‘y (henholdsyes rnumerabelt) mange, parses als-
/'umél‘e 4 eA )
subaddityy Chenholdsors pumerabelt subadeliley), Ao
‘ «A) £ Z--/ a(/ﬁ-) ,
nar Ae Al overdmbbes 7’ ena’e/:} Chenholdsors numerabelt) mange 464.
Hois PDed %9 (@) =0, sl numerabel adelibivitel lhenh. nu-
merabel subadditsvctel) rivieldt mwﬁ‘o"ze addiloritel (herh subaddlite-

wted).

Bermorkring 3 2 vil med T = .Z;/ betegre moergalen y‘ sZan-
9 g ey
dard intoroaller ¢ R a}o/o/%ef med dern Lorrime mce»?a/e b Flet o
J«,Z?M #6@) -'-‘0, Kan éoé&/éﬁ 7 ? lermma Z ala crrcler e?aaﬁjoé&x:
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votumine o#: T~ [0oo] er numerabelt Sebadditir?, dvs.

oDV Z oy AIP) rin IE Yew 19, I o9 19l
Telsvorende Rarn lervma T o9 Ksrollor 2 ander e adéj,ééu : golurminel
o: I~ [0, o/ e remerabelt additerl.
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8.3 Udredelse il _/qaéze mad.

Lad w: K= [0 oo ] vere en /&méfc'an defirere? /oa‘cn mae;ya/e K
a/de/magr?a/w 7fm mae,?a/e X. %’/’m«dm&ﬁ») ot ﬂé/(7 »@)=0.

V74 /ﬁa %4 dyfhe/zu en Foendlion H™ ﬁ&t’)a[q Y /oaemaerya/m
Pl) a/‘ alle de(ma»ya/m 7‘ X, z'a/ez‘w'/‘m hoert AEX sellr

w*A) = z'n/Z,-, »(Z),

oo nedhe gramase Zﬁxjeq over alle numerable /ﬁum‘/a'&? (L) med LeK
% AEYL, ; ~findes der cngen sadan wa;a/wémhﬁ 7’ A, soeller o
HA) = eo.

et en tlont ot W*(2) € %) for hoer? TeK; gpeciellen
»'9) = 0.

Tre TEITUgugu... .

Ubclere bemarkes, at w'er numerabell Jaéaéé/;'f:‘d: Opercleebtes
AsX afrmmc/m.éelfmanﬁe AKX, daer

w*A) £ 2, 4.

Thi er Ao/'}ze scale ende./ey %9 skrives e w%&&}f celk, /oa‘ /Mmen

&= 2:, &, med &,>0, da/é'na/e.:/n 4ol n maenja/M ],-,,, .Z,;2,... eK med

A € qj;, saledes a
4 Z)-x(],ﬂ < WA +e,.

72t el GAmZ‘/:‘je ],;/ overcloekte A, Am/m
.;{*M) .-<-. Z;,,/ K(.Z;y'),

altsa XU £ 2,2 n(T) < Z.068) re,) = 2, A,) +e

U Han Kalole 1™ et af % Jrembragte yehe mel i K.
Yed et yg_c mal ¢ en moerngde X /omsz‘a:: nem/[j en numerabell

subadditiy ]‘Ztmézlz'wr o: PU)~ [0 o] med (@) = 0.
& 7abze maler ¢ a./m/nddy/zea/ e el mal. 7teonel er salecles

a/:e(aé}z‘.
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_@g_f_gf xlﬁemé&aj}_‘é é/ahe mal & X wlomre en wolpedlelse g/f.\(,
L. WHI) = selI) for hoert Te K,
Ahods 2 Len hoes 1t & numerabell swbadditey.

ﬁe‘/ﬁjc}nl‘ Tel er 7) 5%([), medens a/c}?/;ea/en () <)
) o'lje d?‘h/f('o-nen ?‘K*(.[) ija/a/el Ahoes ? Kun hores w(l)¥ Z;, K(In) /M
enhver numerabel Meyza(aeém}z? IT£UL, LK.

//ouea/ezé\:em/oe/. et 7qahe Zeéeﬁg_e mal ¢ ﬁ"/a’?’c'nam o som
det yabae mel o /ﬁeméaajz‘ 7’ solurnine & /M stanctord intervaller ¢ y o
Q&Mjl’ Zé!.}d‘ : /ﬁem&tayz‘ a/’ /Jnéﬁbﬂm A [O,oo[J Je ff. 3, bem. 3.
et 7:&): Je,éeyue mal #* er en udipiclelse a/#, aws. /64 ehoert stordord
intorvad I e R¥ er
A = (1) = /o)wa/x/ez‘et af' ,éa_n,z‘/oenjdwme /M Z,
thi - I~ [0,00[ er som st @52) numerabell subaddiles.
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54 (Maf/yeo&/o&y_{ Ja&Z‘ru'njq.

/%4 7a//ze -Jeéwjue mal i P en ctle addlitivl. (Dvedse 6.7)

9‘77“"@/” ) = ANT) + sHANT)
/M edhoernl ,45@3( nar I er e standand interoval.

77 ere jmmeﬁ‘ :

Jaez‘nmq 7 Lad K*éa‘ej_rg gfgyﬂ mal ¢ R /ﬁemé&ajz‘ y’ en
ac(a/cfui fumeiww X ]ﬂ\z—dw] mea’ K(ﬂ) 0 Avor _Zéa‘eqm maenqa/en
a/ Jz‘ana/aaa/ ntorpaller & RY u?o/o/wef wed O e ?ce/a/u: aa

W) = ANI) + *CANT),

-rmonﬁgwdyj'-‘_[.

N
e

PBeves. eted ez‘yaée mal er subaddilivl, er ded ok o vese ol
)Wan) + ¥4I £ 1 %H),
altsd z'/o'/jc dz/‘ru'z‘cbnen /oao o) at
n¥AnI) + ANI) £ 2, x(Z;,)
rar AE Yend, 2n€L.
Do er imedlertsdd Anl € U, (L, ’7.[) 7a/vemea/
Whnl) € 2, nl(l,n]).
Jejdea/e.f er ANL SUYUNT). Her ban boerl INT Jzéu'uw $om al's-

/umef/oéenmj U =7 ,,/, a/‘ena/d«j marige Fot,Kozs ) ,,3 eZ. 6{52

Konselvens a/ éemm/érury 1) Foed samdle: e J, J overdoedber AL, har oi

WD) £ 2, w(T,) - zz’:,xa,,),




777 54 75

7 [0[&2‘}( er Mdl.{lv) 7 .Z;'n.[) \7’:11\]0‘2)"'/‘]'-13"
med /Meruhj Z, jae/a/u
H(LN1) + 27 w(T,) = x(L,).

el e parvis das/;m&é

Sammenholelt:
HANL) + ¥ ANI) £ 2, n(L,0]) + 2, 37 w(T,)

= Z,60L,0D) + 2] u(Tp)) = 2, 0(Z,).

Lod nu o Sore e w'ééa"aé'jz‘ yehe mal ¢ en maenja/e X, dvs xer
en /uméz‘:'on dy’mugf /oa‘manja’en P) y‘a_lle a/e,/maen}alu ty‘ X, hoor

) «(R) ek =[0 °°]/$4 hoert AEX, x(@)=0

() xA) £ 2,x(4,), nar 4, A4,.. X o9 AEUYA, .

9&/&[2‘&»« (th\}o&:uzd‘ 7‘“&2‘4[’:} 7). & mo&rzjc{e £ EX kaleles
lrljilﬁ[l} med /)ens/qn ﬁ/defjeée gg,o_/ o (ot d-ma“/d?), Aves

VAEX: olA) = aANE) + x(A\E).

Denne éa‘;}ye/\se (hoor , =" na&«n/?w.‘s Kan erstelles a/’ W2’
savel som ol almere 674.&5 j‘{)‘e mal Jéy(des Constantin @aﬁz@c/oﬁy
(7achnichfon der leo'}u?/ic/zen Gesellschaft der de«m«cla?ffcn ze (Fothn-
gen 7944 77742.%.-7’/7& Klasse, p. 408 /f) @afjaéw}ycn (?}“ ¢

CMaf/ter;r defnchj_. Restscketsoren A =o(4M, _g/_( P4 yﬁe _’{‘i‘[
A _zi/mxnj_agr_v M;%'d—ma'/e/e}_e maerz/qa/w eretmdl i K.

Det vil voene Betveml under bevesel ot ave éej/uécj ﬂggjglg -
&9;&613 den mazrzjde A 4l Aa'a/?/rea/. Herved /oﬂJZ&G en magrya/e A £ P),
hoor ) KeA, (i) (Eed rnar E€Al, (i) FUF A, rar £ FeA.

Konselvenser : g:, 5 €A linduktion) 7 /)/: , é/’ e A 5 n;A
E;,...)é; 6/41) /c’jeaam E\F=[n[)/:€/ﬂ) n;/z é:/:flﬂ
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En /Men/'rzjd’mxrzﬁa/e q:;g med 5-6,41 Kan skreves Som /Merz/rtj
Yer§ of parecs dijurte gl Ged imed GEG, nemly Gifap 3D
/L;:E’) f:é\%ﬁ,[{,/:%\?” .

Beves fm CMa_Z%eo-a/MjJ dml'}u'nj.

7° M er en maenja/ea.ée&m ‘X
The detoroplagt, ot Keb, pat - F
(EeM] nar E€ M. Oy med £ FeM slut-
tes FUF eMl, idet x /M m'ééa?:/e}f AEX A@A
med 6/247 a/ /:'jcmm\s Ad‘ejm.éwb fondler |
a(A) = x(AUA,) + (A UA,)

= “(‘410‘42) + ot/)%) + “‘%)
o (A OAR) + «(A) = wlANEVF)) + (ANEVF)).

Her w/o'a\sz‘ua/njzfez‘ fFeM, a/w/aa‘ FeM % endd:‘jlo;ny feM.
2° 7t £,,5,, ..., E € M er parves dis- E.,E
/'uméz‘e % AKX, jaz/a/w
o((q-:,:g-) = Z;:, «(A:),

hoor o¢ /o-v meéad?/;eds Jéjld har sal
,4/),_4/'- = ,4/1 ~

Beyvises ved cncdaltion. Pistanden
en 'bu‘m‘d/m n=1, 7/6») n ZZ/{na(w m‘uea/ojaa/njzi‘e LeM, of

UL, H) = (YL H) + A,

3° 7lr £,,£,, ... € M er parocs des-
/'um(a‘e 29 AX, jaela/e/z
(R § (U A) + ANY L A)
< Zj:o(()g-) + ot (AN q:;zz) < «(A),

hoor ot /m oma/(ae/:'j/:eds J/(j/a/ han sal
Anéj'- = 4 :
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e % /o:wl‘e ujij/;ea(sz‘ejn e o/-o/ajZ’?, o9 hoad clet scolste a»yaa/z,

ol et voere rzo-/?/oo o‘a'//éajzld'jf nelN at sse
252 ) + «lANYTA) «(A)
ellen, hvad der afo'lje 2° kommier Mpa’dd Sanme,
(U A+ AN G5y A) £ ().

Fridlerntiad er (YL A) + (AN q-;', #) = xA),
idet Uy £ €M ifolge 17
4° M er en o’-a,/ﬁe.&za ‘X

S nem/ij £,£,,... GM/omw'\s d:ls/'uméfe/ il q:;éj_ sgen %lho -
re M; th /M 0[/40&/:}f AEX har w‘a'fc'lje 3°

«(A) = o(f#ﬂq-:}éj'-) + ot (AN q::{j)
_ dj enboer /Mem‘rz? q: fj med é;éM Kan i/o'/je 7° sknives

(f=, 15 mec//oax)mk a/c_ls/'uméfe 5 eM.
40 @.Jﬁat)éz‘:bﬂm/u= O(/Ml er et mal i X.

2k skal endhu jwzzjoae, oZ «U3E) = Z5 b)), nar £,b, ...
eM er parsss a/zls/'uméz‘c. Det er smidlentid :‘na/e./w-/alz":‘(;}mhjw

otlA) = .>:/.:°, x(Ank;) + alAN Y)

724 39 éenjz‘.:/occielf A= g: éj— .

zemmém}?. Enhroer maengde MEX med oc(M)=0 e o(-ma./c.[a'j.
7;‘-/0,, AKX er w«lA) < «ANM) + «(AM) = 0+ t(AM) £ x(A).

Konsekvens. Nllel u: M ~[g=] ¢ [Mal%eo/ﬁf u'az‘m'nj e
/fu(c/sl‘aencéj'q_f: A/Mmed menes y) ot enboer /U-nu/mceane Zilhores M aus,

MEN %9 /VGMmea//(//V)=0 => MeM.
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//oaedeésem/oe/ - K=R ai o =

En moengde £ Eﬁaj den er M;/&[t'j med Aenujn !l Lt 7ahe Le-
éu?ue mal o*¢ @‘ll Koldes 76&0 Jeéc».y_qc_e ma‘&/:'j_. En /améf:'on/ der en
ma'/e/:‘j med /un.sjn 74 o’—a./?¢64am 4 =4, a]f ‘Je.ée\sjae ma‘/c/z'je moereg-
den ¢ R a,( Kaldes Za}z/ea/es Aaé_egﬁg_e _@_i/zéj_ Vlalet (/'*/L vil oo Kalde
et fuldstandige Lebesgue mal i R

Enhver Borel maerya(e (? dermed enhoer Borel /ﬁmkz‘:‘on) ;R er

-Jeéujae ma?e./[?.
The o’-a/jeé/men 4 indehololer ¢/'(o'9e uaaz‘n/rz? 7 adle standard in-

tervaller o RY hoorfor BEL.

Resthibtionen J*/B er c/!/c/M 7@6 e el , %9 da den ¢‘/o§e féfg
er en wdvidelse ?f volumine ¢ /M standord intervaller & Y c)/ er elscsZens-
delen a/ /)Mec/d‘adﬁw}?en n ,{52 (7 Jf 57 ) nu beves?

%’l en /ameZ‘a'on X I"‘ [0) °°] med H(@)=0, a/e/?'nad‘/oa“maenj-
den I af standard intervaller Wdaa/o/o/mcf med @, fm er o Lilsvanen-
cte, cdet K*éefcjnm dd?ﬂﬁm&ayﬁj&e mal ¢ R

Jae‘(m'nj_ 2 Hois m er adoiler 2 newmerabell subadelitiv, Soer
A%f;ikl‘e}mm H*/B en udlpelelse #‘ w Zil e mal /Q_a° Borel g,_/j¢6aaen B
P e

#dc/t'f:'v[fel‘ A/H screr nem/:'?} aZ‘K*/B er ez‘maf/ &&é‘tzry 7
Carathe o-a/oéj.c u‘afn/‘nj) , medens numerabel subadelitovitel e rodven-
c/t? 7 Z‘Js&m@eé} /M, al‘x*/B er en walvidebse a/x (5;53)

2led =1 o9 w(Ja,b]) = hb)-hta), hvor h: R~>R er voksendle
% Kontinuert /ﬁa /17l>2e) e /Maaéad‘m‘rzj@zﬂ ¢ Jaez‘n/hj 2 go/y/dt‘. 655. 7
én 72»79):@/:5:0}:}7.)
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§5 Radon mal ¢ R4 (Jeée_\sjg_e/(fﬁe/jg mal.)

&t mil definerct pi Bovel algebraen B ¢ R dor har encleli
voerds enhver éﬁfﬁiﬂd_e_f Qo‘u/maerzja[e/ ol o Kalde Zdi[o_ﬂ_@_é/

i RE(Johann Racon behandlede a}r.Z‘ejAa.Z?bn med hensyn 2l mal e R?,
Ja‘zanys bernichte der PV lath.- Vlatunw:ss. Wasse den Aladlerns der Wessen-
Jdm/i‘en/ Ulen 1973.) ﬁﬁ‘e u}c« [ stedel Bored mal ¢ R eller ée_é_egj_u._e/
Stieldes mad. (S de a/fdu#wo(e Lirier ¢ §5.5)

Anskues e mal v /o; Bore! a./je,élmen ¢ R som besknivelse a./ en
mauefmddchyl Zunde éu‘t‘nja&en V(B)< oo /M J?Aamea’e Borel meeng-
der B 7’Me£omme nal‘m/z} : der er ke o/-oéoéef en aenafeé'j sZor masse ¢
nogen begronsel el of R

Dot e u’e/a/o’(jd? not ot /Salanje V()< oo /M Fhoerl stan-
derd interval ey R

Seetning. & v et Padon mal ¢ Y & do gaeldder for enpver Borel

maen?g/_e B
v(B) = “”‘/2:164/ v(l),

hvor pedhe groense Tages over alle félger 1,7, .. ﬁgff,,él'gy.ng,L.

Hen éa‘cjnw T som Jaea/aanle‘j maeﬂja/en a/f standard intersaller
;P Jé?o/o/@a‘ med . :

Beves. Foe? o med ¢ édejne)' resheltionen V/I a/ Y &l _Z;
w¥er det afﬂ/ﬁém&ayfé jdkc mal & /ﬁd 6'!53)/ »?an/oafszérm/cn
uclbryles: V(B) = WM(B) forenhver Borelmarnge B

medens

Bevsisel /o’uu ¢ Lre skncdlt.
72 w(B) 1B /o': enhver Borel mengde B
Triviell. %en/pmz‘a'lje Z,Z, ... ’”“’Iﬂél”j BsY 1, e o
V(B) € . L) € 3, v() =2, ().
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7 Zoj 3° ac/nyﬂw v, ol K*AB er en wdlvealelse a./n %! e mal
(§54 \San‘h/'n} ).
2° v(B) = »*(B) /M enhoer éej/wenuz‘ Bored maezya/e 8.
Thi med BEL 1€l han o
(D) = (D)= wHI) = W5(B)+ H(1\B),
lt'je\som v(I)= v(B) + v(I~8B).
Pdet v(I)<e0, sluller o, ot der c'u/c'j/;eo/mne v(B) £ W'(B) °g vw(I \B)<
WHI\B) ma gaulele Lighedslegn.
3° v(B) = *(B) 7’00 enhver @Mdmaenja/e B.
The B lan skrives som /‘Mem‘nj B=U 8, 477‘ numerabell man-
e, parsds a&k/'uméz‘e 3 é?aaemea/e Borel mﬁryc/M B,. Feks Kon man
splitle R i standend intervaller 1, o9 sette B,=BnI,. ok harsa
v(B) = 2, v(B,) = 2, W8, = »*(B).

Konollarn 1 7o Raclon _Qq_at_/_c' ﬁa,/ der sZemmen odgen.s/_(e_'! alle
sZanderd intorvaller, er tdenliske.

Klant.

Dette reswlta? om/a#a %ecrélf e/zz}m{:‘j/rea/u/elen ?fﬁwea/—

uzz‘n/'rzjen ¢ 5!52 (ﬁ fﬁ'/)
(U skal sernere (§72, éemwzém'nj) se Korollar 1 ¢/ona°d‘ ad an-

den (}e/)
De 2o /o’/yena/e Koro-llorer &47“ he andetstecls ¢ noterne.
Monollar 2. & v ot Bodon il 0y B en Borel mangde < R,
geeleler 9(B) = inf 1w(G) | G dben, G2B].

Endoidere ,f[na/es /_’o__o hoerl €€ /AD+ en aben maerzﬂg_/_e G285, _‘g_aa
v(G\B) < ¢.
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Bevis. Deton blart, at w(B) £ inf {v(6) | Giben, G 28]

7° T lhoert standard interval I er
v() = nf {v(G) | Gaben, G21]
the stves T= ) H  hoor H, 2 H2... eren dalende fage ¢7‘6e—
f»ozn;ea/e, abnre maen}a/vz , ) ek,
T={0c,..., 00 | ;<% 54 { = /)m {le,, ..., %) /a‘-<x¢-<6‘-+;n"'},
han oc V(H,) = v(I).

2° For en w‘/éa;z/[? @Me/zmenja/e ch‘rm/es (7.:4‘ hoes v(B) = o)
4'/0'99 Ja&Z‘ru‘njen oden/M 4l ethoerl e, en a'/}e 1,1, ... med Lel
9 B8sU 1, saledes al

2, () £ v(B)+ze.
Sbrives nu 36 =2,6, med &€ Ry, % Zoerntes e'fo'lfe 7° m‘/?f ab-
re maer?a(a G, 21, med »(G,) < v(I)+¢é,, daer G= Y G,
aben, G 28 o9

v(G) € Z v(G,) £ Z,v(1) +2,¢6, § VB)+E.

Wonmed har o Rorollanels Forsle /andé\.na/.

30 & v(3)<<>°, faﬂh'[ 23 ol
VG) < v(B)+¢&,  dos vw(G\B) < ¢.

4° &n willanliy Borel moengde 8 Lan sorves B =U, B, , hoo

(8, o enfo'lﬁe 4>f Rorel maerya/w B, med v(B,) <o, Shrsves nu

e=2,¢6 med ¢, € R, , % Zoenkes c'/o'/fe 3° méf abre meryc/@

G, 2 B, med vy(GNB,) <&, , daer G= UG, aben, G285, °g colel
G\B = UG 8) £ UG 8),

han ot (G 8) £ 2, vGN\B,) <2, & =¢.
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| e oo e = —

g@/l‘na/es/_‘qg boerl ce R, _e_n:/aﬁéljéfmoenj_cﬁ FEB sa v(IB\F) <.

Endycclere _/aoe/a{M
v(B) = sup Iv(C) | C lompakt, C<B].

Beves. 1° 7fa'lye lornoller 2 fz‘na/es en aden moenya/e G2
[)8, sa (G \(B) <&. Som F lan da éenyfes [G, colel

B\(G = BnG = G\(B.

2° Tor hvert a < v(B) f:‘na/e.s altsa en a]ﬁ/u#ef mam?a/e F<eB
med v(F)>a. Uidere /f'rza/es en fo'/ye C s Cz <. aféom/ocuél‘e
mxnja/u: C, rmed F=UC¢,, /e,e,g G, = Fﬂ{(z,,...,xd)/—n fx; fn].
Da ne v(C,) » v(F), fina/e\s den e C, med V() >a.

Bodon malere /oa° R karn i fa‘ joalf JZ}A /o; :
En voksende faméZ‘e‘on h: R~>R }4'002 an/ea/m}»zj %/ en ad-
ditey funkbion x: T~ [Q] ved definctionen
w(la,b]) = h)-hta),  #(D)=0.
Torudlscellon i yolerligere h Kortinuerl /ﬁa /w/'}te, vil w reene numerabell
subadditir: Tor beorser henoses 2§87, En jeno)a./:&em)—zj.
&%ﬁi&‘ﬁlﬂg%/&tﬁg (Paclorn) mal v = v, /o_;&'z_g_(i/j&-

braen < R, boot v(lab]) = h(s)-h@)
/2_’2 eZ‘AamZ‘ \sZ’arw/Ma/ ¢'n2‘w:m/ JGJ 6] 5%.

Thi V= H*/B er et sadlant mal (5{54, u'er‘m'nj 2)/ o9 el er el
eneste (Korollar 1 a-oen/m).

Ethoert Radon mal v /oa: R tan /ais /oac denne made 3 nem&'j
ad/ﬁa hoer a//uméﬁ'onmne /1:}1‘-6/ 66@ need
gle) = v(]O,:c])/oMDO, §@)=0 for x=0, j(x-)=-v(_7x,0]fm x<0.
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&t tnfe al j/‘du SKives 7\30. /a(}. ff{x)a//rd{) eller chnma(e.

%cl‘cﬁnz&tn f(x)c(/t(z) JZ‘M/M
]a b]fa(v"' nM ~e0fa<b<oo
O  ner -ose<a=b<e

-0 €
Jba]fa/vh nar -0 b<acoo

medens f f(z)d/zc\:) ° f f&)d/z/x) stan 7‘»4 henholdsods f fa/v,, 29

fJa,eo[f’/‘)h' nan o0 Sa<eo,

- f— ___._._-———

Kontynuert /’uméz‘mn mcd /zen,;jn %l en Msmo(e }&méf bon A P ‘e intor-
da,/ [Zl/ 5_7 0e¢/¢ Zemanms ¢n2¢efla/o/e/$ruz‘¢o-n a.Z‘MJZ‘a,ﬁ‘e ¢nZ‘eA0a,//a¢r?'
der x;-%;., med tilvakster AG) ~hliy) y
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fé. -Jeéwfgg maled 23 Jeéexsjgge 4'/:.2’544@/&1‘.

6.7 Ledesgue ralel 29 -Je.ée\yig nlegralel.
>/ /

Ho—oea/JmZ‘ru‘rzj_. _Qﬂ/‘a}w/ed gg&ggﬂgm _g/_&/(:'»;cuaf/?_ao |
Borrel alyebracn B R sileces o verdien mll) for ethvert stanclanel
inZervel 1 o R o gt,moa/wéfef _y a?an.z‘/azn)oa/une.

Bovised u/o'u‘ ¢ ff Lad os samdbe Dradlere: ?/‘a'lje 5{52 (/M
d=7 7&: jﬁ? /) er voleminel - I ’*[0, °°[ adeletev? 7 numenadelt sub-

addilivt. Pestriklionen a*/B a/ a/efja/Ae -J&ée\sjue ol 0¥ (Ge ff 3) 4l
Bore! a.(je&men B er a/e/z/oa en udpidelse 7’ ¢ Ll et mal /oa°@ (se jf\?

% j54’). - c‘nz‘ja/zjéea/ /%'9@ ?7’ (85 korollar 7.

Definidion. et ved /:owea/\saez"m'ryen bestornte mal m & R° el
o Kalde -(eée.\?ie matel ¢ R?

2k han her o elsempel pa'en destriptss defirnition, hvon et 0b-
/‘e_/df Karalleriseres ved sesse a]f Sene ejerwéaée/) (4 J(‘jna/emenf). é'nl‘j-
a{[j/rea/ 4 elsislens ma Joere yodf}ymf ~ &n anden a/e\n&;/'oz“'o Korakle-
Ju'ue/u'nj a/‘ -Jeéesjae rale? ol blive jcb‘d ¢ jﬁ? (se /rodceéaez‘m'nj p. 88

29 Korollor P 90).

‘Jeée\sjae mot/ef m(B) zy‘en az/té;)e/ej @o’:e/maerya/e B¢ /@‘{M
¢/o'9e dd?Z‘rz/'ryen ¢j5—5
m(8) < inf Z, (L),
Avor neaéej/zme Z‘aje,.s over a/./e/o'/ e 1,7, .. mea/.Z;,él-y BsY, T, .

2t Rurne saledes have j/'acf en onshukley ie;r?‘ru‘é'on 4}7‘ Ledbes-
Gue malel m :‘ﬁ‘f dis. en defirilion beslaendh ¢ aryz'aeée 7‘ a/?%'niz‘c‘om-
mae»ya/en B cam? ?’Ma/t'en m(B) = M*/B)/M hoer maeryo/e BeB.
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En Konshuktey a/e/a'no'z‘c'o-n 7’0'/& ofte mere wumoliverel enden
a/eu/é/u)aic'd. Dot Won voere njl'&}f ot Aave /écwa./éz‘e/zicuuhjm a/ éejﬁe

z‘jlovz.

2eft‘n¢'&‘ionen ?fa/c.z‘yqa//)e .Jeéefya_e el J*[@d (se ffg) Ao -
oea/u&em/oc/ ) er 4/ den KorsDulteve Z} ¢, % et sarmme jaa/a/w Jor dle-
]Q‘na'fcbn a/f a/d/fu/afaz‘aena/t'j_e ‘[e\ée\y_(ie mal (/'72' o P Cse J)'fl,/' hoved-
ek\sem/oe/).

7n2’ej&a/d ?f en fmzéé‘abn / med Aemxjn Z/ dd/u/a(rz‘cendc}e
Jeéwjae mal ¢ R aldes -Je.ée\y_gg :‘n.z‘e/oaa/d‘ a/ / %9 éa‘ejnw
f/a)c/x = f/(x,,...,xd)d&,,...,xd)
eller ligrnende. Z«méfc'oneﬁl der er ahfcj-aaé/e med Aen.sjn 2l noevnte mal g

Kaoldes .Jeéecjie ¢‘n,2‘ej&a.é/e.
Ton on Borel fonktion & RE Kommen indegradion mecl hessyr 4/

‘[eéesjée malel rm %9 de? /ﬁc/d;l&nd?g Jeéesyae mead ol /oaceZ (e f4.’ 7
ae:em/ozl A.)

ﬂejlzeéune oyery’m er 470,&.14(% 72‘@» -%9 ..oéjla/es - Hernd Le-
ée\sjae ¢ ?n'fe'j/m./e ’ /oryaeao), acre. Ee‘m/ Pris 1902. Legons sur { e~

. 7401‘[0'1, ?a)u:s /904’)

V% é/uc} a/ aa’ua./ju/omhcz/'a/oe.l‘ Kor man sese elisislensen 77‘
mangder ¢ R a,/ der e wJeéerae m’/e/c'je , s, ke Tthoren L. (e

cvelse 6.6 29 é64.) d}Ja‘ eksestertsen 7’#@»74/@ Lthorende 4> B Kan
oa(l‘}aizes. (Doelse 6.72.) /‘/e/m/ Ko slelles (ovelse 6.78), af Jdajue

male?l m: B~ [0/ oo/ e M;@é&l‘dﬂdf‘}i 777err cta zMe/me,zja@
*9 Borel funklioner ellers darnner e #e./ayﬁeana/oj o9 2’:‘4:5}@6&/:’7 om-
Qtlencle omrade, vl o & a/me'rza/e./c'}ﬁea/ holde os il cem. (Se 7m‘ ovel-
ve 62 o9 f7f) éemauén:'nj.)
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7 Konselvens Ae)m/ ek a/tf, o har mél‘ at ua’je ‘Jeée\yue mal ,
/w a/\sz’aena/?f Jdexyue el ¢ stedeld fM Senholdsor's Borel /Lebesgue

3

mal, ‘Jeaée\yae mal, som man 77?'2 ser.

Tor LR B o) shriven oi Hont LRY. Ligetectes strives LA)
fM f/}fm), hoor A er en @me/mazrya/e o RY
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62. Jeéedj_zg malels invarions,

Zon ot med relle Kan o/o/a,#e [eéwjae male m ¢ R som det
/Mmy?cje #olamenéejaeé, e ot enclna oise, ot del har samme serdld
/m konjaaenz‘e moenja/a. (Jaez‘m'nj 2 nea/ery’m.) Hertel écfyz’l‘u Hen
des&;}oz‘;b »&waéz‘m[sw'rzj a/f malere em, Ofc<oo, ved A/a;a a/" addle-
lionen ¢ y & (/%aec(rcz.z‘mhj.)

Lnd p: R R sare en bijekiis afbilering, huon back @ o9

?" er m;/e/:}e, rar R¥ Aeézcyl‘e,s med Borel a.éeéaaw B dw
feB & 99(/.‘-) eB.

%\u‘jw, of @ forer B over ¢ sig vel.

Seeller o )

v(B) =/u(¢ B), BB,

/wm/u er e mal a/&/fe'nwzf/oa‘ B} daer Vv c)en dm:://aa‘ B M’Jc'jw, aZ
M o‘cdcy/oin\x over ¢ V.

En /un.éz‘:bn 9 ¢ R il vore QMe/mao/ejaj) ncz‘o/o Aes g°p e
e, 09 indegradion of 9 mAZL v Kommer udpa ot med infegraion of

9°9 m./:.z’yu. (Se jZ.Z 75‘4{7)
7latet M Je)e.s of voene invarcand ved @, hos Vep, Ars. hoes

VBeB: ulyg(B) =uB).

Enhoer Aomeomo'a/ a/éc‘/a(mhj @: P ¥ /05292 Bornel o/jc -
braen B ¢ R over ¢ \:e'j selo, 29 den/o'awb e Fadon ma.//u over ¢ el
Roacdon mal V. ‘

The ot @: R R er Ao»reomm./f éel’yc/e», aZ @ e éf)‘e.éz‘c‘u %
ﬁ'l(a‘}e med 90" Korntinuerl, /vmfo') @ /oiza ole abnre maenja/e» over ¢ e
abnre moenjalw o9 dermed clen mindlste o’-a.ée&m B inclehrololende oo ab-
ne moengden over ;'w} sely. For enhover éeﬂnm\sd PBorel manja/e B er
v(B) 74(?"(3)) <oo, cdef 7\5; 99"(5) er écjaaemezz- o /m/c/'o- ef’(B) €
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§(B), hoon afslutringen B og dermed (B) er bompakl
’/;an\s/aﬁ‘onen A bestem? ved aéﬁdajfuddea/

) =xra, xR
Den er naz‘m/z'jw(s en /'omeomm/ a/é:’/o/m‘rzj af R d/oao..u'j seld, med

r—"_ -
7, =7,.

Seetning 1. Lebesgue malel m i R J_@ branslotionsinvarianl,
dvs. invarian? ved enbver thanslation a/ Vo

Thi m fores ved en ranslation T, over ¢ Z mal v, 7/&? eZ-
hoert starndord intorval I & R sl TI) =T ,(1) /oa.ny voere el sZan-
dard intoroal med samme /éanz‘/aerya/w , Amfm

V(I) = m(z (D) = +(z (D) = ¢(1).
)4/‘ c(e]’chz'fcbnen_ /04° [eée.sjae malel f’,(j“ da v =m.

Zdel éa{e}rw) 7, (F) med Era, kowmmer soezlmhjen wel /o;,

af m(E-a) = m(F)
fm d%aocf a€ /@ d 7 enﬁd% @o’zel’ Mag;ya@ l.f ¢ k d Jaﬁ?ﬁz/nﬂen chaé-
boner, of SE /‘(z)dz = Sf-a f(zm)dz, |

saledes of fm\szx’/ ol de o chfejaa/m \mmz‘c'a/ff hear mening % ¢ Be-
&rceflende /é./a/ Samme doerds. '

%d{c/saezlm'ny_. W lolene em, Cé€ k,LU{O}I er o enesle
branslotionsinovariante Rodon mal ¢ R 4

YWonmed Aar ocen ry desze‘u/'ofté)- ém:aéc‘m/:e}u'rzj a/ Jeéesjae
malel m ¢ R of nem/c'y Som del Dranslationsinvanconte Fondon maz
den han vorndien T pa‘ en/ledszlmnf;vfen

{te, .., x) | 0<x; €1, i=1..d}.
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Beove's /M Aodea(saefn/'ny.
Y han (e}e oes?, ol m o9 dermed Ahoert a/maf/em cm er

banslationsinvarant.

Lad nu omoendt M vzne of banstotsonsinvaniant Raclon
mal ¢ RY et har dbernbart samme vands pa L alle slonclond inder-
valler med sarmme scel af '&mf(aenjc/u. Plet o' med ¢ éeZ‘éjnM
doerdien /o; enAec/:Z’Mm’njen wa voerdien Jeere c/ﬁd fm enhoer
sZandlord z‘yzmn7 med é’anﬂaenja/e 7/,9) hoor QEW enheddster -
rungen 2% /ov deles ¢ } 9 sddanne. For et standerd m.Z’a(m/ med ra-
torale éan{(aeryc(a Rprever 2 = Prl3seens Pu’e ma  vandien voere
Chyov 2y ; mzfaaa//ef Kan e deles ¢ Lo P Z’ytmnjw med Kanl-
/aenja{e 1/5 . For et m/ém/:}f Jejoaemef inlerval I med »éo.nf/emj—
der a,,..., ay fo/fe): na/u(.[) s ca..a,, ca/et‘/a(f) =/u(J) /0’?
efhoerl standard irntervel J med rotionale /éanz’/wn}c/@, boor T EJ.
Telsvarende ses /u(_[) 2 cay..ay. Da Jao/ea/e.f/l([) = c/n(])/m
elhoerl 6eﬂaenuf cnterval 7, /o'/}m = em 7‘ 5{55) Korollar 1.

\fadmni 2 Jeéesyue malel m < @ er crvarcanl ved enboer
lsomeld @: RY~ o

En csomelrc ol w‘je ern a/fsz‘ana(xéewwena/e a/éc'(a/m'nj.
Ilon Kan rel Lot vise 9/» A, Brondsted: 770t 1x, 1969-70, p. 248
eller U Fernchel /T Gutonarnn ZVtacdsen: Elementoer aeaéz‘MJze}ruhj ,
W0t 1 AG, 1964-65, j(f eller AJ Weer: Jzéwjae e j)mfmn and
measure, Camérid, ge 1973, p.137-139), oZ en csomeln @ R~ R tan
44{57@&6 X

[A _é +b,) éléwd)

hoor A er en mz’o}onaj @xd)-matrix, og elementir & RY er skrevel
Som sé’/eueéfmyz (Loeseren kan eventuell Aenyé'e delle som definction.)
S el f =1, Kaldes @ en eﬁenf/cy csomebre eller en //721;1”4? >

del‘ﬂ = —f Koleles ¥ en aefc'ul/ej (Jome.a.z ?cma%é afg :f? Wd
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MNlerngder £, F € R lalctes _éggj&uenl‘e/ hois clen finoles en
csomedi @: 4 s R med @(£) = F. Seelring I Kommer ud, oa, ol

Wongruente Borel maer?_a_/ge ¢ R d far samme Zeéesyg_e mel.
/

Beovd's /o mz’m'rej 2
Dot er nok ot vise, ol m er crwaniant ved en w%a}./c'? lenecer
(somelri @: R¥~ R svarende 1 __A_/ = Q/ , el oy allerecle
ved, af men banslationscnvarianl. Zor ot 90na° Jc'm/o/e/ze 6efejne/—
sen doeém o' al vise, ol m er cnvarian? ved qf’.
Yed Sp" /‘o//ce: m over & Raclon malel v def:hmef ved
V(E) = mp(F)), FeB.
7 er v Danslalionsinvarianl, thé cdel @le+a)= @)+ @),
harn X @oT, = 7;(4)°¢ % dermed fM hoarl £ e B
V(E+a) = mleplFra) = m(@plf)+@@)) = mlelF)) = v(F).
?fo’[je /waeaéoe?‘m}tjen oaenfm exda Y=cm.
Plet @ er en csomeid, er emcdlerntid @(B) =8, nir
B ={lx,..,x)/ Z:.:(, x2 €1
ek enﬁedséuy/en ¢ Re Da nu
v(8) = m@B8)) = m(B), 0<mlBlcoo,

slultles c=1, allsd v=m, dvs. m er cnvariant ved @~

7 moa/smllm'ny 2‘4/, hoad man e/?m a/e;’z’nz'/e'onen Kunne 5:0;
er Jeéeije milet m ¢ talrumime? P¥ ibke én7z%f %! deltes med.
/‘o'a/c‘e a&aezlmhjw. Det ﬁem};/z a/ aaz?‘n/hy Z % éhr'nje: a}-.rao Z(
aa/éj:é ¢ ;G'lﬁena/e

Korollar. 7 et eullidisk pum V of endeliy dimension o
/j’ﬂa_/gg el _gy',oacmm en Kmstan? lfauel‘o’z bun e Danslationscrvarianl
Rodorn mdl, som ke e (clentist O. Dot er Z‘cZ/c‘y_e cnvarcant ved
enhoer csomelre _a/’ V *9 Kan a’mfm rnormeres, sa voerdeen er 7. Vs
alle enAea/sr’eym/'nﬁe/z.
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Et Bodlon mal & V ol nafm&'ﬁmh w'ﬁe et mal a(?fmwef /oa° Bo -
»el aljeé/men ¢ V, der Aan enaﬁ/fﬁ vaernds /oo enhoven éeﬁ/mmaef Borel
moezya/e. (J/‘A j&é’.)

Beves. Yed 04.9 a/" e? uaea/aan./z'jz‘ reZrenkled ém&haf..yu?&m
(Ce,,..,e), do. ef'/:uruel‘ 06]/7 en orlorormal basis (e,,..., e,) n/
velloren & l/) Am'nje.s V. K/oM&s/ooﬂa/a/ece reed %”)

P (k,. b)) & 0b =27 xe

i=q U ¢
Leéesyue malet m ¢ R omfo%es dbendart ¢ e Raclon mal % ¢ l/,
der Zc'?edom r en cnvarcant ved bansloteoner %9 (somelrcen. P2’ den
anden side ma ot Lranslationsinoariant Rodorn mal ¢ V modsoare ef
: RY %9 altse have fo&men ou.
& en/:eaéz/e/zm'rz? ¢ Veren /ourzéfmaznfa/e, Som ¢ ef passende
«edaamé'}f relomklel ;éona/:}mz‘:jmfem modsvarer enAea(SZ‘@n:hjen

{(x,,...,xd) /0<)6£§/, [::f)...)d}

l %d Crhoer en/rea&sltv:m'rz? .V tan abendart ved en csomelnd /3'«5
vver ¢ enhvenr anden, hooror p hax verdien 1 for dem alle.

zemmém}zj 7 Foren a;/é('/c(ru'rz} @ R~ RY gevel ved
- TR A
hoor A er en (elxd)- matrix med det £ +0, fa‘rza/M man ved ol rce-
sonnere Som ¢ bewsel fo& Ja"fru'rz? 2 ol der ebsislorer en omstant
Céﬁ.,. ’ a/&'[drzirzjen! _/_rl;:—//M, sa

mlp(F) = ¢ m(£)
f” enhoer Borel maerz}a/e £ SR Detle lommer ud ,oac, ot Zeéesj«e
malel m ved @ fores over ¢ mfe, o9 indeborer derfor, ot

S fedlnle) = § gy (o)l
saledes ot fmsz‘af, ol de 7o c'nz’e?zmla Uam?’t'a/? har meruing 09 ¢ éaeuq’:
Zendle /o.la/ Samme Joerds. 7774‘[/0140/4:.( cer /z'ﬁ meel .Jeéeya.e ma-

X
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bt of £ a/—/oa/m,//e/e,m)aea/um ud'.s/aazna(f a/ u'a/"/e»ne 8,08y € a-

Iricen __)f, cale? o
{.—é, +‘Zi=f "igu l 0(“‘(57; ""'//---;d}

er bcllecte afenﬁea(sl‘amhjen ;R

Faldish er ¢ = /ddﬁ/. (Se f@és \f(&ny: :‘?na/j.sck_l; Aelelison-
Westey 1965, p. 396-400.) Bermard, at clenre pastand e oplagl, hois 4
ey en a/:'aﬁona./ma,ﬁ&l 7 mere .;oec:’e,(f Aocs @ eren fomolely (¢ (e‘ﬁedanncf-
/)ea/ ) %m[&ne

m@(E) = Idet 41-mCE),  § ) frodt = §, flato) et 4] o
700./:(0: o?.cao ¢ fé/fae(a/e.z‘ detff =0 (se 6.3, B). | |

Zemmém'n7 2 Thans /’Mma,z‘elm af Lebesgue c'nz’e}/m(u».

Lad @: X~V oare en éy'eaéé'a a/&'/a/mhy a/’ en aber mayyaé
X< RY pzf en aben maenya/e Ve ﬁd, hoor @ 09 y"éejje er bonZenwerl
dz)faenz'z'aé(e, dos. of blasse B7 Der }oz/a(u: da:

&n Zuméfc'on f_cie/fhaef/gf Y e [eéesj_u_e z'nfe/ozzaét/, s 29
Lun hois (o) 1ot Dpl er el < bekraflende fald &

5, fidy = §, @) Jetet Do o] ot .

Her belegner et Dy o) ?a.coéi delerminanten (funéfcéna/a/efyzmc'naﬂ-
Z‘en) fo'! 4 ¢ Ioaméfefx.

Seetringen e ke overraskende, nar man 2‘4}0: bemankning 7
¢ ﬁeﬁza?fm'rzy. 2 fméa'ya;z bevesel som ke er hell az}n/oe[z“. (Se freks.
73097, 7&&5(’./1: %e/ae\:mhﬁm over /ﬁméfc?one& a/‘ Jlere neelle yarcabdle,

W loternati# 2, W otermalisth Fuslelel, Koberkaon 7965 -66, éa/o./, $6.
Eller £. Asplund /4. 5«)1}«/;2‘ : A /o'uf cocrse c)zZéj/ea.fc'on | Holt,
Binehant and Winston 1966, P 7 79-186. Elen S. Jany: /na.lj.r/.} Z,
Addison- Westey 1969, p. #01-404.)
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6.3. 64€Jern/_:£w_.

A Enbrven eno/e/e'9 eller numerabel mam}c(e £ ER ? par Lebes-

que malel O.
Tk en mae'tja{e bestaende afe’f/aumét b=1>(4,..,5,) e erdle -

holdt ¢ intervaller med w'/:éa;z/ijz‘ Lille volmen, salecles for hvert
ned & flo e) |-t < S b, ifd].

(4

B. Enhver Auperplan H ¢ RL d22, har Lebesgue malel 0.
PP ’ 7

Beoks. ?&a/f‘ 077‘ §6.2 Joa&/nle karn o an.fa.je
H =, x) [ x,=0f,
cdet enhver Aj,oa/o/an Kar fé&es oven ¢ denne ved en csomedni af R
Dt en veclene nok ot vese, af enhuver éej)zoenaez‘ Moenja/e
K=A{lx, x) ] 24=0, e;<x;56, i=1.., d-1§
har [eéayae malel 0, cded H Kan fa:c Som /ozem'n.y a/ rumerabell
ane sédarme. Fidlentid er K indeholdt ¢ inervaller med vllar-
&'7{ llle volumen, saledes /M hoert ne N ¢
fle,..,x) | =2<xy%0, a;<x; £b, i=1.. d1}].

e

Konselovens. ke bt /M ot stancard inderoad R ‘: rmen 0gsa
for ot dben? eller ofslutlel interval T ¢ B er Lebesgue milel m(I) by pro-
clukitel a/‘ éanf/an?c/ane.
| En /"*/ﬁ"" R f e /oo/jea/w cR 37 jenwdy en /ao-/jfo)a R o
han Samme Lebesgue ’"":4 fovaclenten randen Meaéejnes eller 5/: (Deri-
mod Karn ronden /?afef omnacle ¢ B have Jeéayae mal m(R)>0, ran
d22, o9 del samme jae,/o/e); randen a/ er aber maszyc/e e R Se ovelse
6.9 7 670.)
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C. Lantors mmrzjﬁ_

Cantors momjo(e Z<s/[o1] /ﬁeméommu ved, af man fra enler-
vallet [0 1] / erner den midlonsle abre 5ea//ea/e/ Redene dlen medlfersle
abre Znayea/e/ a/ [9 3] oy [3, /] den miscltorsle abnre ﬁea/ea’elef
[0, .7 [92,3,] ../:32,;7] %9 [9,/] oset, altsa

LiINZ = TEE UL VI U ... |
Cantors maen}a/e er afx/ul?‘e.l‘} o9 m(Z) =0, idet
GIINE) = 4 (hod) e lhordsedseds)r . = 1.
Wlon Kunne o, ol der e van mange punkler ?fc?éa_}ej rer man Jra L1
har //(é/mef rnumerabell marge endervaller med /aarzfa/e\ram 7 14/‘ reclen-
slaencle baraklerisercng of Z ved bialbroker vl emidlerteo /ﬁe»njao,
o Zer mém,’ooénf med .

En hcalbrik %0,0,0y...a,... | hvor hoerl a,er G 1 eller 2,

Ja'jcs at /ﬁtem:Z‘cZZe Summen af radkern
a,/3 + a,/3%+ .. +a,/3"+ ..
hoillel vel voere ef 2ol & cnZervallel [0,1].

Lad os her for cle %Z.f/uz?’éa/e inlervaller, der frembommen ved

Saccesscve &ea/a//'rzﬁw af 1977 éenjd‘e éel’e}neéw som visZ pa Jegu-

ren:

I I I
or s ) K
| i | |
off RN L]ﬂ.[/Z;[ZO‘IZI‘IZi,
— 1 1 1 1 1
A T T A R
T T T D D A A
1/

0

7):[0,/6/20%01 oﬂerfa& /Aemsfc'//a: da Samree fa/ Sem thzlmm/:ha/\:ned-zc'n—
en 2 D
7 L, 2 ]414.2 2 ];,az...a,,

a,
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Z/Ma/‘ fzemya.h /n def foinZ'? ot hoert x € [0, 1] , som ke en
Z&ea/e.(:'nfu/ouméf, har relop en Zu'a./éaoié/ﬁemsfeﬁchf, medens delepunk-
har Lo en endende /oaG luller O'er, en endende /aac lutler Qer.

777%en del fzem?aoa oy\.mf  at Cantors mae? e Z bestan a/ rnel-
op de bl der kan f/:,emsZ‘LZ[eJ ved en Cialbrok 30,2,0, ... med ccrene
0 % 2. Zemsz‘LZ&h}en er enz‘ja/e'j. (7 denne form er ma!nja/en Mje‘dez‘
a/ Geoozy Contor, Hela Wlethematica 2 (1€83), p 407. )

At Z er aeléw/'oozfen./ med R /"9“ e % oz aféz'/c(m'n}en
30, 0,0,...2,... > %0,b4.bn-
cler fo'am er/GzemJZ‘c'(/eZ'Jed Gealbrok 30,00, ...a,... med ccfae 0

°9 2 over ¢ lodlet fremstillel ved dualbrdben med cifrene b, = a,/2,
honr hele cnlervallel [t o7 ] som é[[/ea/maenja/@.

Cantors mozrzja/e er saledes en cyﬁ/«ﬂ‘e! el a/f R, ae;éw/‘ool’enf
med R, men med .Jeéedjae matel O.

Lerne

@emmémhj. D enhoer a/e/maenjc/e a/ Zer Jeéesjae ma'/elej,
Jen man, ol mmnjo/en a/ .[eéujue ma‘/o[:}e mm;zjdm ¢ R har sarnme
m.aefz‘c'?éea/ 2% som maeryc(en a/ alle a’e/rn?erzja/u cy’ R (77 lan Kon
orse, ot Bonel a,édlmen ¢ R burn har maejzfjﬁec(en A)

D. Ueclen of yao ind ,oa° a{efaéa naoner v, oL Ge'm;p/oe Rano
Som olen 7‘3’452@ har arzﬁ,'uez‘ en bontinuerl v @ [91] ~ ﬁz, Ao
/Oamél‘e/» ad/}/ﬁ/@ enéea(sémcéafef [0 77 = [0 7] ¢ R 2 (7Nledhemal:-

sche Annalen 36 (1690), p. 757~ 160. C&naf de /a&;z‘e Zlrnoermelser ban

man Se an\:/éue/:'j?/'mf Som /’/lkejanf ¢ ja‘»a/ﬁawen ¢ Wlatemalssk# -

stitul Dunmarks tebniske Hgjstole.)
Rearnos Kurve her /mc/f:/'o/e /oaméfw, als. /Ouméfe» oAer 7350&/@
mere end én /oazzamezlwma/('. Ced Moa/:'//éa.z‘:'on c;f B anos Kornshuk-
tion (W7 ijom// Trhansaclions o/ the Amencean NWloathematical Socce-
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4 4 (1903), p. 107-112, - smukke fegarer 1) Kan man iméidlerted o/ona°

en Jordan bue ¢ LO1T<[01] cer ganshe oesl e aa@/a/w hele Roadha-
Zel, men dog har Zeée,yae il tetved 1. (En Sorclan bue ¢ R e
billedmaengele veden injeltless, bonFsncer? fbcldning @i [O1] = o

E. Doelle Zal 2 09 ¢ baldes som bekendl polare Aoordinaler
7o punklel (cq) € RZ hvor x=hcoso, y=rsino. 24/41'/a/n/)t}en

g: B2 RE der forer hoert (1, 0) € R? oder ¢ (x,) = (ncoss; nsine),
har Jacobi delermiranten det Dy r,0) = 2. Resth tsoren LA del abre

énZ‘e):()a./ 7= {(/;_/(r)/ 0<)¢, ~7i(¢'(7f}

med Aeju/aw /fmélféna./ma&&v Do (r,0) for hoerl )€l
Amfm o}_mc der omuvendte ay‘z(la’m’rz? er bontonuer? dzfaméde/. Da
@(1) er hele R paran en haloline, galder

er :n/o.ll‘w,

Sﬁz foo g dley) = 51 flreoss, asina) A dr,v)

f"" enhoer Zeée\xjae z'nfey/za.ée./ fuméz‘z'on / /oa. R?  777an Zaler om ol
ao(57M¢ cﬁfe/q&a/el‘ _¢' /oo/me éma/lnafb!

Tor e Kornknel aé:emfe/, se f?ﬁ; B.
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64 bestem? thfe/qA@/ .

En ncel eller Lompletss Bonel furktion [ clefinered po R ol
oles lokolt (Jeéeu?_a_e) ¢h2‘e/ozzaée,/, Aerl's II//&)/ak < oo /oé ethoert be-
j&aen&cf inZorvad T & R 4

yea/ clet ubeslome :hf.e’jma/ y’ / /Mdfa:s da/uruéf[onen v j[-

4
vet ved v(£) = ff f(x)cbc

/m enhoer éaj/zoerwd Borel mae'zjo/e EFo R Dot ubestemte ¢h2‘ej¢za/ er

numerabell addiler |, dus,
wlE) = 25 9(E)

1 f deles ¢ numerabell marye Borel mmya’eﬁ é; e 545) Vberdien
wlN) en 0 /M erhoer éej/zaerwef Borel! ”?‘!"j“/" N med mN)=0.

En 20, Karn man Zoernke /o; V(E) som massen & £ ved en rmasse-
Sorddeling ¢ R givel ved Znthecden 1 & foeel, banman teenke pa
V(£) som laclningen ¢ mae»zja/en £ ved en elekrisk /aa/m}z}s/mde/my ¢
R djz}fez" ved tetheden f

Joez‘n/rzj_. Za.c( V Jxkre uée\szlemZ‘ ('n,zle/qaa,/ _a/‘ en /o-yéa,(f in?‘e/maée/
Borel funktion [ R~ (. 2oss for Lontinuert ¢ of purdl %y € R cla

— e e - -

If/na/eJ ic_?ez’/rmf éef,t 4 de ﬁh Ja‘/ea/asg

”—%((f)—) —/(xo)/ <&

£ € Kx,,8) smed m(E)>0.

/ﬁ_—b enhver Borel maenf_g/g
#n.sﬁu;/:'jzl Jayz’ :, middeltelheclen ! V(%(H iae/a mod f(xo) ) nar
£ ,,ﬁméke/) Jc'ﬁ Sammen " m/punﬁtfxo.

Bess. Trenkes d aa—/}z‘ , sa /f(x) - f%)/ <¢ /o'z x tlhorende a&y—
len Klx,,8) med centhum ¥y 09 radsias S, har o
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3’1((_2 7] = [ty S¢ (fo0r-750) e
< ;«_(,555 /f(x)—/ao)/dx 5”—1—;5;[50(4: =¢.

LUclen fo'zuaéaez‘n:'ny om Korntinuitel jaz/dyz , aZ / Kon /6.} noe-
sten overalt wud /ﬁa sct wbestermte c}zfe7/z4/ ved en  grcenseoverpang med
midloleltwtheder (en ,,dfuenfiw'on ). Detle stad v e Lomme cd /oa° .
(Se b els. S. Saks: Théorie ole { ihz‘e}aa./e, Larszawa 1933, cAax/m‘ée 4.)

En Bore! /&mél‘a'on f a’cyﬁ‘nmef /oa’err aben mcenjde 0¥ sk
Kaldes lokall /Jeéwjie) &fyﬁé_e// huves fc //Kc)/dz <oo /M enhver Kom-
/oakf mwyde CEO0 Dot vbestermte 4h2‘e/ma./ v 7’ / er 'a/e,/‘e‘nmez‘ /ov?
enhoer Borel maenﬁa/e £, derer inderolell i ern Romypakl daémenja/e ?‘ 74

Det /Meja.ende jae/a/u @Jao her, med sed, o’/je/:‘je fmana@}zja.

7 heslen a./ f6.4’ éef/w?z‘a z‘:’//(ae/c/ef =7

2 lader her / I € voere en Borel /améé'on a/:y’c‘nazd‘ /oa‘eZ'
0[&&3/{?_2‘ nZerval 1 ER %9 /Mua(xcd?‘w f lokalt (Zebesjae):}zz‘ejzzaée/,
Aoillet Kommen aa//oai a? fa ‘//a)/aa < oo fm alle a b el, a<h.

Dot vbestermte m.zéjaa/ v 7’ /‘ e d%‘nad /64 erfver Bore! meeng-
de £, derer ndlebrolelt ¢ af,éwn/oa.éz‘ delirnZerval a/‘ .Z; 4'4@‘& soellen

vlF) = fé— te) el

Ved éeﬁhjaben
Flb)~Fla) = v(]a,é])= f://x)dc Vi abel, ac<h,
jz}fw v her M/ea/ru'rzj 2l enr share cy‘ /anél‘c‘oneﬁ FoIl~»C. De ton 7_«;

Karakileriseres ped .
| /Z'C) = fcx/((ﬁdf + cofzdf} xe]}
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hoor ¢ er ef /ﬁwl‘/ro-/df )Darz/ef ;I Hoer ly‘ /unéftbnwne F Aaloles , /e'je-
sorm vV, o ubeslem? ehz’e/ma./ a//

Jaez‘m'njen P97 gacleter 7\.«: Aer (na.?'m/:'jw's saledes /M«Z’a% aZ
Ken lr(dr?d@'l £<7 Z‘a}u e'éeﬁcyfm’rzy)- Pted £=Tx,x] eller F=Jxux,],

hoor X, X €L, x4x,, er

V(E)  Fle)-Flxy)
m(f) " X - Xo
P et Korndinue z‘ez&/ouméz‘ /m / er ethoert ubestem crzfejaa/ F a/ f all-
sa aéfownjmédf med 0/_6!) —/6!0 /oec:(elfnollme.s
?nﬁn:fecama&eonmqens Aooea(sad’runj For entver Kontinuer?
bunklion ] AC e ez‘uéeafemf ¢nfeorm/ F z‘o(/aje en Jfam/fm,éfmn
dos. Fer oe /e/zen.fiaée/ ¢ L med ?f/ea(ez‘ DF = f

20. a/ %@en sen me//em Z‘o Jzam/&n,éf .onw ﬁ/ / ma.me éon.:fanj
(cler 7’/ea’ea/e er 0), jaa/a/c» o9sa omaendf aZ en \rZ‘aM/’anéZﬁon 2l en KonZe-
nuer? /ﬁcméfmn f VE XA/ ‘ge er e ubesternt cnte j/za/ Hermed har vé

Korollor. & / (a,b] » € Kontinuer? pa ot éom&aaéf nZercal
[c-z b] € f 27 e _@en Jémf nlleon zi// aus. d/ae;:?ﬁa.ée/: /4-! 47 med
a//ec/of 0P - / oo er

9 //x.):& = [@(x)]:::b= P4)-Pla) .

Konollorel gever mudighed [ beregning af of stonlanted inke-
jaa,/m f /(x)de Leeserer far jmez‘uu éenj#e.f meZodless wZalle tge garge,
omend z‘;d[ajue wdlern al vide, ot hon wdhe jneaé Jeéeqjue e j&ajw /

Ccé 7, é/ N 7, m,
e 7 foémxdc =[3¢'nx.]oé=\!ing'-w'n0=/.

NB. Kontinuilelen a/ / er enm\:enj/:‘ﬁ /Maa(mafn/‘nj ¢ c‘n/f‘ne'—
z‘e\szmaézejnmyem /;odedsaaz‘nznj & wbesteml z‘r;fe}aa/ F.I~C 7’ -
(méa./f :nfejﬂaée/ @Me/ /Qe,melﬁon f ] - f er aézée ¢ a.//runa/&/ jAea/ en
uZZm/Mzéfmn 4 / (Dvelse 679, 20} er F c? j’aenz’mée/ ¢ neesten alle
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punklen x&l med DF o) =/k)) Je/.‘e:és. HA. %74/91: @a/dna/j.uls)
Ptacmillan 1963, eller T Gutmarnn Madben: Pounier rokler, Foreloes-
” l-nj.moztya 413, 7latemalisk Fastitul Kobenhavn 7968 '52 5{4 J

Bermark ?uaf , aZen /urzéfcbn / LA C ban have en uzém/&mé—
Lon @D: I~ C wuden ot voere lokalt ¢‘nfef446a/. (Se ovelse 6.20.)

(Hoes #- /;/é]d C bacte e c‘nzfzj/zaéz/iy har en gz‘a»n/&mézlcbn
Q: /&, 4/~ [/ jae/a/w 4/07
§ procte = 98) - P,
JSe /‘oés C Cmaz‘/reoa/oajr W‘m/euazyen diber neelle Furnktionen, -Ju)ozc'j
7978 °9 7927, jen?oﬁzj»él‘ai’ Chelsea 1748, P 592 Satz 4.)

&Y ubesemd ¢nfema./ YWY A a;’en wl&m/a? lokalt ¢nfe/m46e/
Bore! fuméz‘con / I~ C er bontruer?

Bevs's. Lad x,x Xyyooo > X mea’x,,é]? xel. 7t abel Zmnkes
0492‘) salecles ot a€x, 46/04 alle rz) el

numerisk ma/mweyuzt a/ /f/ /[a y, eZ (.[ ) %% -Je_éujue¢ /Manzl&d-
mnj fa.J da

Fl)~Fl) = 1 F Ty m 72y 7 Folyug o = Fl) - Fa),
a/ltJd /-(n) *F/&)ﬁ n-+o00, |

zemmém'nf. En Kondinuer /itruéz‘c'on G: I~ C er som be-
Kendt aru'/’o&mf Kortinuer? ¢ hver? éo»n/nwéf delintorval. & vbesteml in-
z‘ej/za,/ FoTAC e eno/oj absolud bonZinuer? (Se / eks. Sheloo /Gureerech:
?nz‘ejzm,// measure and derivative, Prentice- Hall 1966, cA?oz‘eA 25) ¢
hoer? ko-m/oa./éf delenZerval, en ejerméa.é, o e shol behandle ¢ dette
Kersas, men som /ﬁé&‘akﬁ borakleriserer de wbesternte z‘nf?&aj&) ‘7‘ lo -

Kalt e'nz‘ej/zaé/e /&m&‘cbnw / VYA (Jeéeayue 790%).
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6.5 ?iemggg [n.Z‘e/ona./_?g [e&eajgg ¢'n2‘ej».a./.

Lad f vane en éwsd‘ /‘amézﬁ'on de/:'ne/an‘ /oa°déeyamnaez‘
intervel ¢ R Der ﬂ@/de/z aa:

Ls\an‘ru'nj_. Hoes f er Deormann z'nfejaa.ée/, Ja er f ;?.r_go.(eéesj_a_e
_z_}_z_zgyzzaée/, 29 .Jeéeby_a_e 2 DLresrorn e‘nz’e/ma,/&z‘ g/’ / har Sarmme veercle.

Beuves, Lad / Ja b ]~ R seere Rrermann :‘nz’ej)m.éef °g laocl os
lnea//? éez‘e 14 Qc'emAnn m.Z‘ej&a./eZ‘ a// (70_'2 dc/e'ru'l‘a'onw Se ?na//e.a/-—

] nchy/a. 2-3.)
En andersam 2:::, e; (ep = xiq) Jor / soarende 1l en cndde-
/cn? ty’ ]Q,é] ved a/e[e/oan/efe/e 6a=xo<x,< (KP_, <)CP=6 Kan 4l-
/ée's &;om‘/.geéesjae z'néj&a/ef fa ool %,aa/ppe/&n;ef/'anenﬂy £ f
?IJ ve

9&) = «,; for X <xeix, f=f.,p. |

U kan na Jo hoer nelN Zoenke os ua./jl‘ en ﬁa/o/oe/améfc'on
In £ f og arm.[oyf en ﬁa/o/oeﬁmé'lfém A, 2 f med
| A’-,{ < f:%a)a&, S: hoyde < R+ <.

249; ?;;ap" 9n 99 h= t'rzf' ﬁ” @ode/fuméfi'one/z, yﬁff/r} 7/0‘2
hoerl nely er R-1 < fa?(x)dv < S:/)(x)a/z <R*+Z,

allsa 5, gtorde = § htrax = R
Af (L Ch-gem = 0, 4h-920, filger, at Bonel manglen

{x | he) - gtx) > 0 |
hor Ze,éwﬂue malel 0. Do er C{e(maenyaén {x /f(x) - 9tx) > 0} Lebes-
Gue ma°[e/¢'y med werde O ved el fuld&z‘aena//ye Lebesgice mal, hoot-
n/w'c/e/ze fo'/jw, ot f—? g Aermec! /=f+(/—f) er .Jedesja.e ma-
(e[e’y. et er #larZ, ol j: o = 3
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@e maoerkningenr.

7 En Rienann (ﬂf?’l&é&/ %«nél‘ton er ke no'a/aena/ﬁw(s Bored me;-
/&[lj ( C.caéJem/ac/.‘ Zn«él‘a‘oncn ¢ Pac/o. ‘4’6 7 n C (Maz%eoa/oéjc ym[eJan en
liber neelle Furktionen, Lejozig 1915

2. .Jeée\.rjue l'nzlejlm/af: %a‘zena/e /M«Zﬁu'n /ﬁem /M Dsermann ine-
jaa,/d‘ er ke, af /(oze /&méébm,ém mfe}wzu (ctet on ¢ ey el uinZeres-
sanl), men oZ der jae/a(m /472‘ rtere z‘;‘l/ﬁea/.«'d‘;‘/éna/e \raefm'njw} salecles

_{aée\sjaea sadrger om morolon o ma/'a'ukad‘ granseoveryang (§§42,
43 44) %9 Foschers /fc/a(:éend?/maéxaaz‘mhj (f&4; e 7aa° §92 bemark-

ning).
? gelﬁ"e 0/9/:25 aj/o)ee/e, rtan man Aoldler J? 2 Borel /éwl.éftm@

(hoad w‘/'o ¢ a/m'rza/eé}/»ea/ ﬁol'z)
3 Wan han ogsd clefinere Riemann indegral for Sfurktioner of fle-
2e varcable. Ja&fru'njen (7 bevisel) kan wmeotdelbor? W/ofze.r
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§7.  Produkimal.

71 7775/&[:};/:&/ n cmfeszkz?,pAoM
Wled Z=XxY écfe}nu el carZesrske produkl a/‘mav'y—
/
derre X 07 Y ) awvs.

XxY = {(x,j)/x.éxl jeyf .
For 775/(, BeY er na.Z‘«/alz'?wC: AxRB < Z. &f 07 A/umél?b-
nek def;hmd‘ /oa‘ henholdsas X o9 Y 29 med vwrdier ¢ samme
Zalomnade R, R eller C, éez’ejnes /Qméfc'onen
65,7) Aj(x)/w(y), /”'j)e Z,
med j@/t ; den Kaloles wunderteden Z‘cn&o&/p/zoa/a/éfef a/‘ 9 7&.
For hoernt £EZ 29 x X velles
£, = {yGY/ (x,y)e[}}
_____ meroden omtales som el snil ¢ £
£ £ én f en ]‘Zm‘aézla%n a{e/‘;'ﬂwd Yo <
o R ?xéxl ~l o mea(f(x/')e(/vz
X % betegme snitht ollen sriffurk
Leoner, Y Af/x,y), yéy
Telsvarende Zaler oo om snil {eeX/ (x,j) e£} 7 u'nc'lfuméz‘zbn
* '-*f/x,y), x€X,

besteml wddyé yj her 6&»17#92 o é&fejneéame £7 29
/( . j) eller f’.

Zdet nu £ o? N o’—a/jeé/zaw ¢ hentololseis /(7 J/,
éo.z’ejnm v med &= XxY den mondsle o’—a/jeé/m o Z=XxY,
der indeholder alle maenjda Ax B, hoor He kX, Be V. (Disse
omlales undertyden som ,,4_&_@‘9_»1_}@ "t X 7 'y, /m al have el
ord.)
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&j en %ma/z(j ﬁméfcon/oa Z 7 /)en \Vma/c[:y
/uméz‘mn /oa Y, 5¢j7¢ red mdem & Samme Lalompacle . R eL-
lr €, da M/umé/eonen j@/v ma/e/cj mht Z=KxY.

Bevis. Lad her gC o /y éez‘ejrre der /é:i—mz’mz‘e jamézlzém
med voerds 7 de/{'nuu‘ /aa° bhenboldsris X % Y. Yo /um&‘/'onune

/x,j)dj(x) % (.57)6/19), (X,j)é Z,
har ok da éoZ‘ernA'en 96 /y , henbholdsns 1, @4, % abenbar? er
?e/z = (j@é)'({(@/z).
Dot er imidlerted umiddelbart, of hoer of funklionerne 907, o9
/)C @A e ma?e/t'y mht Z. C‘:éu»nfe./wﬁs ‘ Z’CM 7‘ Iom/o/e»é.se

funoezcl'onw m/'a-
(904,70 = {leg)/gt0)€ D} = 9Oy Z

o9 (1,04)"(D) = {lx )/ hpe D} = Xx4T(D) ¢ Z
/Qd ensver Borel maen}a/e D¢ C

Lfmz‘nmj 7 Etheern? snit £, ¢en a-_nj_g/_g LekX<Y
z‘clAMw Y.

Beuvis. 7;:/‘3..52‘ xeX e
E-{ESXxY eV}

en o"—a.lff.éaa ¢ )(xj/} ccel
(XxY) =Y, ((XxY \NE) =Y\E,, U E) = U(E)

)

Oy F cndeholoer alle J-?X@, hyor 4611{) zéy colel Mx@) er
- % eller . Altsaer Z <€ E, dus. é;éy/m a-(/e £teZ.

Korollar 1. Sthoert srnct /2 c en X"\y-ma‘/e[g'j/ﬁcmeffan
f/o_.ao XxY er en Y- mac/e[:'q fuméf:b-n

Tre {ye Yl £ )60} {(x, )e/\,’xy//(xj)c‘-D} Sor e
hver DBorel mZn}afe g 7/ren/ro-/a(sws y/ ﬁ eller C.

Tilsvarende reseltolen }@/JM nafméfufs fm sncd £7 o /A
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//o-dea/eé.scm;pd .
Dt cartesiske /olwa[ukf R R ol [a’enzla'/‘a'cuc med B ‘i

hoor d=pry, cdet n for x=l,..., %) °9 y=(y,,..., g) tolher &,y)

Som (x,,...,xp,y,,...,y,).
Borel alyebraerne ¢ R 8oy R vl o hen betegrne Arews holels-

ns 8, B, % &, .
_\ﬁ,_uﬁj 2 & ,4;7@ Z_o_o_g_/_@g_n}a_/@ ¢ hernboldsons @Pg_y W?
dos A<B, 0g BBy, cavid AxB ywre on Borel mangde i R 2.
AxR é‘ﬂd.
Beois. Uk wiser forst, ot A=Rie B, rar Ae B,
Hertel bemorttes, &
A= {ASR’ | A=R* € By}
inclehololer ethvert stanclard interval z= f,*..."_{a ‘ @'f cole
TxR?=Ix. xLx<Rx. xR €8y,
saml at A er en o- a/}e&a ¢ W’: et R tilhorer A o9
(RPN A) x R? = RO\ (4<R?), (U A)*R? = U, (A< R?).
Da @’ er den mindste o-alpebra ¢ @f der icndehroleler alle starclard in-
torvallr ¢ RE (§13), har i filgeliy B,€A, s A< RieB,, nir A<B,.
Telsvarende 70&/4/0) naz’m/?wk, ot R<BeB,, rar Be @
Jou‘m'n}en fo'/}m ey aﬁ' of AxB= A< fF) N (R%B).

Mprollan 3. Wled el=prg &2 B, = @xgﬁ.
 Beves. Borel a/}eédaen B, er dern mirclste o’—a-/}eéaa ¢ R ':( cler
rdletolder alle standard ctervaller ¢ R4 ( 14 3) medens @;,"@ felge
defirition er den mindste o-algeba ¢ R, cder inderolder alle moergeler

ﬂxz Mea/jég;, 736@
U har da shaks B, € 6;,* Yy, el Zhvent (stomdoard) inderval

],X..."]P"J;X..."% ¢ R kan srives I"J: hdon ]=.Z;’<...x]/; 07

T=Jx..xJy erllancard) intervaller ¢ henholdsns R og RY
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Den omoendle inclusion @x@ < @d ]‘5’(70: a/ Jaefm'nj g

Iom Konselovens a/ ot B, < @,x E? noteres, at ethoerd snil
¢ e Bored mavtjde (Bore! fume&‘cbn) c RY 7?en er en Borel marya/e
(Borel /uméfcbn).

Som Konsekvens a/'az‘ ng@} §Bd noteres, az’j 8k eren
Borel /un.éz‘c'on /oa‘ R,, ner 999 4 er Borel /’uméfcbnu ,aa‘éenéo/aéwls

/4?'07 B2 med veendser ¢ sammre lalompace K, R eller C.

zemmém}y. @dgjnm K d-a,/je&:ae/me af Jeéwjae m&/@é}e
maenja/w Ge 54, /waec/ek;em/n/ ) o R7R? o9 R ped henbroldsods
L, 8, gLy, chor <ty <Ly, Postic 78) Dot marglonce by-
hedstegn AéOMf/l.CMM Zeorien om del /u(a(xfcena/e'je -Jeée\yae el & hen-
seende Zil /aaoé/emJZ‘:'lltthne a Jf ‘7/ bene 4};% er o‘adenz‘/fj j/?arzo/
%l af d‘a‘/’meédﬂé@ o Mée/'a/e med Borel mazryaé/!.
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73 & maerz/qo/e.z’eo'}efelc.(/ lerma.

Y in fo’aw e /y'a&éuéey&cé : En maen/oa/e D ?‘ a/e/merya/m
a/w moertja/e X il n balole en o-#lasse ¢ X, A4ors

& Xed

(&) [ﬂ =X\A D rer HelD

@) Y yA €D nar A,A,..eD og ANA,=f for mbn.

Da er Z'él(:'}e PDe D, [c'}e.som AVBEeD rnar A BelD >3 ANB=4.

Enhoer o‘—a?a&ze ¢ A (e Sf 72) ex na/mé}wf: 7.:a°en &-Klasse.

Omvendt bemeentbes , alen chlasse D ¢ X vl Jore en o‘-aécé/m , Aors
ANBeD nar ABel.
Thi da er ogsa AUB =(((A N [B) €D og A\B=AN[BeD, rnar
ABe D. &n fo’:emhjdmaerya/e Q'GN@" med B €D kan JM/M $hre-
ves Som fmenr'nj Grert e & porers disjuende maerya/w A, e, nem/e'j
5B, 4-BNGB,, 423,
9//: omlalen af éejdcéd Mcrya/ea/jeéaa p.78,7.)

Enhover /ad[e.s;meryde y’ o-Rlasser ¢ X er aje’v e -Klasse ¢ K.
Yor enhoen maerycfe K of delmoergder 7’ X /‘E'na/e,s en mindste
o lasse DUK) ¢ X, der indesrolder K (ﬂe/n/:'j /ae.l/e\smoerya/en 77‘ alle

o-llasser ¢ X, der indesrolder K).
Ttaturnliouws e DK) € E(/(), Ao [///() é@z‘jafw dlen murdsle
o- a(ycéaa ¢ «K, der indesolden K. @eméz&udmc{(}f e del emeol-

lerted, ol 4er ja/a/e» /a'jéea/.se‘ejn, Aeres
HoK el narn HKeK.

et aa(ﬁ»;/ééex) o ( /‘a'/}cnaﬁ

Lemma. Lad K sare en maez?_a_/g %f a’a/maenjg/g %{Q oerny -
é‘.’.‘.'zzé@— //ﬂ/(é//(_r_tg‘/l_ /i/(e//(
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S D en a-klasse ¢ X, der ncleholder K, 29 Agz‘e}g_e_._c med E = EFK)
den mindsle G-algebra i X, der indeholdder K, daer £5£0D.
Uor intoresse ¢ éej/zeéd‘ I-Klasse /4}90» ¢ clelle reseltal.

Beprsel Jorer o ved o jadz‘ja'ae , ol den pundsle o-Alasse
D=DK) ¢ X, der inderoteler K, er en cralpebna i K. Hertd er det
Som bemarkel werylm nok o sise, al

AnNBeD nar ABe.

Ton hoerd A er omiollerted 6 ={BEX | ANBe D) en
o“hlasse ¢ K, th
&) AnX=AHelD.

o) An(B = (([# U ArB)eD nar Bel,, cdet [’47 ArBerds,.
i) ANY..\8, = qw(ﬁnﬁ,) €D nar 73,,@2,... G@' er paros dey).

Tor boert Hel er K< F, 4/6/71 /Mua/.wz‘m'nj. U sloeller nu,

at DL, Hermed ervist, af
HNBeD nar He K, BeD.

Dor hoert Be D er allsa K€ K %9 denmea/7m‘ 05/8—, Aos.
ﬁﬂﬂé@ n;ﬂ 4@6@

Som en /GLMZ‘C anvendelse siser o¢

6@7_41/;,/,“/;@5,,,,? Tor mal. Lad K gene en MMjie of
a/e/moen/qo/w ;7’ en sz@ A, hoor
HKeK rap HKeK,
2 lod u o v sere mal ggg;ﬁne/uf 28 den mundsle o‘—_aém_éaa £k
den cndeholder K. .4»11‘4? ;,a(u/:/‘ovze , al X an srsves J&mlfMen/'n}
K=UYHK, med KEKS ..., hvor K6 K o9 ulh))<o0, n=12,....
_/zl_u_és_r_t_g_l/x(/‘/)=v(//)/_$4_gl_/_e //6//\./, .;_a‘g/a=v.

Beves. 7or hoert ne N seltles
Dﬂ = {EGE//(/e’,ﬂf) = V(/(nnf)}
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Zelet w'a»z‘a7a, ol yulH) =v(H) for alle Hell, hanoi straks K € D, .
d] D, er en -Llasse ¢ X 5 the
«) Xed,.
() Nar £FedD,, moy;a’ (E=XEeD,,
(Ja(a“/u(/(,.”/'[) =/u(/(,,) —/u(//,,ﬂ[) = w)-vK,nE) = v KN (E).
Her éenjc‘z‘e.s/ a.z‘/u(/(n) =vlk) <o,
Ciic) Nar £, &, ... e, er pare:s a//&/'umel‘e/ er ?.saa qéj ed),
¢'a(¢.l"/x(//,,”g6-) =Z)-/u(/(,,n£;-) =2 v(/(,,ﬂé) = v(/{,ﬂ(j-l;-).
?/o'lf' lermmael a(»en/oﬂ e da ESD,, avw.
/u(/ﬂ,n[) = v(A{,ﬂE) /91 alle FeF.
et er nu Zeia.z‘\:/uél‘e/.c=v. Tor w'/,éc?zz/e}f £el e nem.[:'j
/a([) = Zc‘mn/x(/(nﬂf) = lm,, vk, nE) = v(£),
idet K0E EHKNEE ... og UKOE) =L

Zemm;ém'nj. Ja:z‘m‘njen indeholder Yorollar 1 ¢ Sf 4.5 som
xyoec/a.(ﬁ‘[ﬁb(a(e 3 soarende 2L X = RY % K=T, hoor Z e man}a/en
standord inlorvaller ¢ Y Ju/o/o/e/mf med . ccnz‘yafe‘j/rea(sa/clen
ey’ /zodea(waz‘m"yen ¢ j 5.2 (7 §5.' 1) lan saledes prses wclen é*“jﬁf
bessel /M ehiscslenselelen.
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73 Produklnal.

&t maf//a.- K~ [0 o] cen rnaenja/e X seges oZ voere o‘—e_nie._/_?_{,
bows K kan skrcres Jém/Meru'rzy K=l e a/enfp’/ye yman}deﬁ
X, eX med/(&f,)(oo. :

777¢n74@m¢ X, 4an ua.?e.s som en JZ‘c}ena/e /’o'/je A EX,%...,
eller parors dz'yi«méfe.

&t erw/e/e}f mal e 7“‘ o”—ena/e./a,?l‘ )

Seedring 7. ( \fa&&/}zj_ M{mo&éuéfmafl. ) Lad  pt: X "—‘[0/00]
2 v: Y- [Q o] veere o‘-ende/?g mal ¢ mam/oa/m )Cg V.

@M o of 09 bun of mal T definerel ppa’ den mindsle
o’-i.?;c.é_le_a Z = XxY { def cartesiite produkl Z=XxY, der indebol-
der alle maerz/oa/m AxB med Ae K, BeY, valeddes af

7 (A=) = ulh)-v(B) for alle Ae X, Be Y.

_@.efthc'z‘c‘on. el ved Ua&fn/}yen bestome mal Kaldes produll-
malel a/‘/a %9 v o9 éa‘ejnu/uxv.

% s&al ¢ f 73 bevrse fon/h}en 7 Zllege j:'ae en Kornshukley

éma.&‘u/&mfny a/ /a/zoaé.‘efm;/ez‘ XY,
At der er _A_éig‘ e mal Som Snskel, sluller oo shaks 7‘4490{9_

/redssa&fnz'njen 72
W K= {8 [ #e, BeST o )i
AxB) N (AxB,) = A nA) «(BNE) e K
nan A, Ay e X % B, B, €Y. Uidere bemarkes, at der fslge foruclnl-
ring Jindes mangder K EX,E... €X med plk, )<oo % YEYE..
€Y med v(¥) <00, salecles a X=U, X, og Y=U,Y,. Wlted 2 =

X, xY e va Z=U 2, 29 Z,£4,5... .
Toenller oc 0s mad 7T 7 o som o'ru,éez‘/ har ¢
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7 (A= 7) =/u//4)-v(73) = 9(,%(76’) /M Ae )fl ZZésV}

speccelt m(Z) = ulX,)(Y)<o0 =12 ... % enZ‘yaé'j/maGJaaZ‘mhjen

j/'ue» da Tep.

Shseslensen a77‘ eZ mal som onskel wiser vi ved e/(:,o(:'ce'f ol my:'—
ve d‘, nem(e}/«m&’;bnen 7 Z"‘*[O, o]
éesl‘emzl #ea/

! w(£) = fx v(é;)a/(a(x)) fFeZ.

f_; ’— @ | (Zleen Zurde /Meéomme.ae&" nm(f};—-
_____ X jendc /04 leeseren, der ¢ Gymrasce
hor beregrel arealer ved a/e/c‘rzj ¢

' sOremdber.) %n;éz/z}éeo/en thy% ¢
afjo-dl‘jo'ae, a? c‘n.Z‘ej)m./dL j)( v(é’;)%&) hen memhj. Det $rres e/

Lemma 1. Lad X veere en o’-_&ée_éa_a_ f_’gmjgfg X:#ﬂ,
meddens v: Y [0eo] erel o’—erm/eéj_l‘ el ¢ en mj_c/_q Y.
Z‘.ﬁM feZ-= Xxyg_z/unésznen
x~ v(£) xeX,

Zorst et par éemmén/hjm.
7. 7t £ tilhorer Z, er den ved gple) = v(E), xek, ahﬁe/a‘j
j/}/ef ¢n/2¢méﬁbn 73 X~ [0/ oo]) :'a/ez‘éé V/M hoerl xe X (}7/1
Jo&l‘n/'n} 7).
2 Yor £=AxB, Ae X, BeY, er
£ - {@ nar xe€A
x O rnar xe X\A
% a/eAmea/j£ = v/Z)-% € «AZ*(/L’, X).
3. 7er £ = qewfj'-, hoon £y, by, ... € Z er porods disjunkle, claer

yE =%-.6N_?£J' f 7;¢' /o’t /’U%z‘ JCG/( en £‘ = éf (é_/-)x ) AM ([;)x,(é;)x)-n
€Y er parvis alciy‘uméz‘el % a/Mmea/jé-(x) =wlt,)= 2}1/((62‘) =§'j§_&).
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07 r selve bevisel. U éenjﬁeﬁ lemmael & 55 72 med

W = (#=B | Ak, BeY].
7° ;%zz‘o.} w(Y)<oo. ( é‘jenz’&'i er el om//o'a/:}f af écézayz'e delle
z‘c‘l/"azla/e /M Jz'j, men her /J/zeméaea/yz cdeen wllslonel.) led

D= {FeZ| gpenllt L))
e KD ¢ﬁ'[7¢ éema?ménm? 2. 0} D er her en o-blasse ¢ Z=XxY, cel
) Z2=-XxYeD. Fenklsonen 9z & Lonstanl? med veerde v(Y).
(i) 7er LeD Moy;a’ [E=2Z FeD.
7he 4‘/‘0’[7: écmmém'n7 Ber 9,790 =9z allsa 9 =9z 9E -
njﬁ'e; /‘Maa/\sad‘m‘nj'm y(Y)<oo.
(i) 7er £, 4. €D erparws a(clr/'uméz‘e/ er 7.:: £= g /.5‘6 D.
i 9c=2; 95 felge bemamrkring 3.
Lemmaet ¢ j?Z j""” e Z=KY €D, odos. 9 G«JZ*(X/X) fM eZ-
hoert £eZ.
2° 7 det }ene»e/(e é‘//a&(a/e éeﬁmjz‘m o, fo& w'//(a;zé'}f Ye Y

med V(Y') <00, meerngden

D' = {FeZ| gpipp € MU N,

Her be-

hoor Z'=XxY'
2k har straks K€ @') idet 9zinp = v(y'nZ)-,/,, eUX),

mon E=AxB med Ak, BeY. (\//n, éemaﬂ/uém'nj 2)
dj D' er er o-llasse ¢ Z=X*Y, el
() Z€D'. Funklionen 970z = 92' & Wonstant med voende V'),
) 7% €D, erogsa (£ eD' |
Thi ging * Gz'nte = 92's i 9zinte = 92!~ Jzn - Her beryles,
at v(Y')<oo.
k) Ve b, G@Ia/amwls a/rk/'um({fé/ er 7.:; £= (j[j eD!
T Gzing = % 9z'nE; -
Lemmael ¢'Sf72 fe"uao e ZED'. Hermed er vist, o

GEen (xxY') e MU K), nr beZ 7 Y'eY med w(Y')<oo.
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3° Da v c'/o'(je /Muc(\:oez‘m’nj er o- ende({? , kan Y skries som
fmemhy Y= UM_N&{, a//omwls dclr/}.cmél‘é mauya/yz Y, € Y med
v(Y) <oo. Ui valler Z, =K, n=12....

For m'(/(ai[c'jzl feZ er nu jé-nzhéc/f/*(/(,l), n={2,... )
('/4'[74» 2° Plenda £=U,(ENZ), hoor £EnZ,, £NnZ,, ... er paress
d:‘k/'umefe, i dermed 9 = 2. N 96nZ, cfc'/je bemarkring 3, sluller
o, afﬂ_—éu}!"/{/)'(), g.ed.

Lemma 7 tillader os, ¢ z"d//aa(a/e gf al der ja/u/:}e/ze er }/'an‘ el
m;//u Xﬂ‘[o,oo]j ot selle
w(F) = fx % - fx viE,) gutt) Jor hoert teZ.
Fundtionen U: Z’)[O,w] ol soere d‘ma‘;/ ¢ Z=X"yj the mzo/t
E,,t;)... eZ a/onls a.’clf/'umél'é 7 £= Uﬁé:, , cla th":Z:vGN?Fn
(Se éemau/(mhj 3 oaen/M) o9 dermed (§42, Ja—l’mhj 74)
w(E) = Sy e = Zaen g 96,9 = Zpen TlER)-
Encloiclere er TA=B) =/u64)-v(7$’), nir Ae X, BeY; ti 94,3 = v(B)-1,
Ce éemaw-/(nlhj 2 oUenfm ), altsa
7A<B) = § (B Yy dp = VOB 1y o = A VB).
Henmed er ogsa elsislensdelen a/ J«.&‘mhj:n om /alzoa(wefm;[
bevest. (77[/‘&&{«1‘ X=0 M/b' Lrepielt.)

77 led /u./c//a'lze/un a/‘ beorsel fm J&Z‘nz’ryeﬂ er Yo a/e/fh//c‘an af
/o/zoa/ukz‘maflaf pxv a/ to o’-eno/e/9_g mal 09 ¥ Ae?‘ma&}j/'mf

Lemma 2. _._J___cw//l X~ [0/ o] 29 V- yf*[ﬂ,«’] M o’—ena/e(;j_g
mdl & mangder X+0 o3 Y +0. 2o &2
Guew)lE) = Sy V(6 fut) = §, W€ k)
%o__a hoert £€ Z=XxY.
7hé da /uméf/'onen m Z- [0, oo a(e/e'nud‘ ved
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wlE) = §, v(E) dute), FeZ,
hanr de ejen\séaéwl der éa/za.zéfud:mw/u Y, eA_/axv =77.
Ganske ana,(ojz‘ el naz‘mé'jmls Viss /a( £9), g€ Y, Zilhore
d/*(% V) /o'} hoert EEZ/ 7/2¢n»¢2‘c'onen e Zf*[o,“] jt'defdea/
- plE) = f, ulENdly), £eZ,
har de ejuméaém/ der karakleriserer pixV, hvorfor pxv = 0.
7 dilgoft Tl den cestrjotive Hofinition of puxv haroc med
lemmael Zo /arm./7e) bonshukleve émdfm;kachjm.

//oueo/e/ckem',ge_/.

| Jazfn/'r?_.z, Folet PEx R? ¢’a’¢n2‘¢"f¢'¢:%e.s med ﬁp*i 29 7,
7 29 Mprg éez‘e/one/: Zeéesjie smalene ¢ fenholdsees @f P? 22 RP?
a_/o, :hmf,g_a_‘ﬂn&/g_éqdlzaune Bjo, Eﬂ- gj_ EP"Q , & '

‘ Mpx Mg = Mpeg
Bevcs. 74648 79, Brollir 2, or Bys By = By Rodlultirs-
let my=my er altsa a%ﬂ‘rsz /oa° Borel aljeédqen 6}*3 , i dels Jmroli
.mp(])-mj(‘]) = ‘fa([)'”g(‘]) /o? bhoert standord inferval
_Z;X..."]P".Z"...’(J?_‘ =7IxJ ¢ RP*? er a(‘éénémf/a/:oa/w%fyfsanfél
je »?anﬂaenja/uz, W ler clesse 701.:.&,50: baraltleriserer .Jeée.sjge o
lel Mg -
Honsedvens 9/95 lemma T *9 2). Zor enboer Borel mae_ryg_/g £
(R n ko g lh), ke R enBoned furnklion og |
Mprg (€) = SW my(£,) el
Zor P=9= 7 Kan /Qam/en bolbres som arealbestemmelse vee! ole-
14}7 ¢ Jéu'm/c«?} /M P=1 2 =Z som Mammée;l‘emmcﬁsc ved a/e,/[nj l

J.ét}/m .

Lad os 765 nolere, ot /oaodwéz"m;/of kv 7( Radorn mal {
7 Y ¢ henkolelsons %,o? ﬁ? er et Faclon mal & Y 2ats
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74 Zonedlcs o Fbines \raaz‘m'nj;m__.

Jonelles uadm‘nﬂ. Za.a’/a.- K~ [Ojoo] 2 v Y~ [Q“’] Yoere
o’-erm/e./a'fg mal & moengelen A # g 2. Yzd.

. 7/

Zor boert f€ MUY, KxY) geeleler cla
@) funkbionen xSy fodv = §, flap vy, vek, Zbhorer M K),

(éc) Sm y feu») = 5y (, fteg) dG) gute).

Bemarkring. 7l f¢ A=Y, Hx ), er den ved glc) =
S fodv, xek, vokeliy givel en funkbion 9: X~ [0,0], ccet sritfuntk-
£ 2ithorer HEU(S|Y) for hoent xe X ({71, korollon 7).
Rstandene er, af jem("(/(,%) 09 Sny ffolur) = S99

tionen

Beves. 1° 7or en c‘nd:'éa.l‘o&/unkﬁbn f =7 laa‘ XxY med
£e XxY erde z‘o-/oaou'z‘ana(c allerede us? ¢ 557.3/ omertd ¢ en ana/cnfm—
mu/&n'nj. Tor hoert x€X e rnm(c'j ( fE)x = {Ex , hyor /4-‘ éd‘cjny, -
aéaz‘m/uméz‘:'o_nen pa Y /M snillel £, ; del slan oo of lmse ¢ §73, lem-

ma 7, af/améfc'onen ”"‘S‘y((g)xdv - w(E), xeX,
Zilhorer K X), %9 videre loeses ¢ lemma 2, ol dens e'rtz‘e}/za./m./r.z‘./u
er puxv)(f) = Sxxy /509{“"")'
2° De 1 /oa°¢fana/e ?oe/a/ya /M enhyen J/'nv/ae/ /&n/(fc’on f=
2;:/?/5 pa K=Y med Ofa;<es, §-€XXV. ,
2&2‘/!0'9@ 077( /o/ idel defer Gemell afdyuftce/ze, d/OaJZlM-
alenejada/y» /M /f+/§ 7/34 C/f, hoor O0§c<oo, hucs a’ejae/a/ez/M
Ji 9k
3° En wz/(;&/z'j /ﬂemél‘c'on /é Ay Xx ) éan/afs Som groesise-
/un.él‘tfm /M en /’o’lje /,' < /é <... f ..n';n/p/e, X x V-m./e/t'je /Qcmélsén%
ﬁ: X"y”[b,'”[. (gf#z, Zemma.) M‘noz‘am, df
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ey o) = limn Sy 1o )
g‘fa'lye Zeieﬁae\s mono-z‘oml:xz‘mhj.
Zor hoernt k€ X har i G //ﬁ 29 dlermed
9000 = § Ch) o 7 gle) = {, fo v
7‘0’9e ‘Jeée-\-y““ mono-fo—n:lr&l‘n/}zj. a na 7,,5 4 */L’, X) 7 Gn T j )

*
A Rl PR 9

¢'/o’9¢ Zeée,‘syuu Mon&l‘o-nlkﬁ-{nfnj. dj da fXx v /,{, a(/(uxy) = jx 9n au,
n=12..., slelles ena/c/c}
fxxyf"/ﬁ"‘”) “Seg4

7

Z_{/_’_a/'_c_l__:e p 4 Jornelles Jaaz‘m‘nj_. Der }aa/a@ na.ém/c}?m& et ara-
172‘ rescllol med ¢hz‘ejaaj'abjnm¢ ¢ a(oéédé'nz‘ajaa/ef oméjz'z‘d 9‘4.
u‘jmmaat‘cn ¢ ; 73, /emma Z ) Jammcn/w-/df AM o da /9‘7 enéaw
Junktion f€ A(KxY] KrxY):
jxxy/%xy) = §y §y//x,7) ety ul) = fij/(;cly)?’u&)d\)/y).

Rescltatal rummenr ern o/i‘e nyzé’zj Aeje./ o oméjzﬁw‘rzj 7‘4)12‘:}442‘[6%5-
orden.

B R S——

2 toernder os JZ‘aa&'j j/'m.z‘ o’-o—rdd:}e mal b X~ [0 o] o
Ve VA[O,O'J z'm&nja/m X+d %9 NLY/

Por en Xx Y -ma‘é/[j /an,éfa'ow f KxY AR vl u‘n:’f/(w—ué?‘:bnm
£: ValR vmre %ma?e/z?/ﬁﬂ hoverl xeX, som allerede vest e {71,
Videre er #A={xeX /f( e LY YY) € X, 29 hois A+, m'//icméé'o--
nen g: ﬁ’*ﬁji&d‘aea/

7(16) = fy/{t dy = fyf(x,j) c/v/y), xeA,
Jeere X-ma’/e/:'j.

er/uma/e,/se : 7/0'Zje Tonedles de‘nirzj , &), arvendt pa f "7 f -

ol /im,éfzbnme P X ’*[0,”] ? rne X ”[0,“] jr'o‘ef ved
/o(ac) = jy (f*)xdv 7 néc)-—-fy (/‘)xo/v) x,e)C/
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ilhore v)(*(/tjl). et (f*)x = (],ﬂy o9 (f—},‘ = (ﬁ)‘, har m'a’z/}fm
A={xek /,oa)«»} N {xeX | nle)coof € K,
vam hoes »4*,@ afj =/0/ -n/ er X‘m;[e(ij
/a/je Tonellis uazz’mnj, (ei), er enalyidere
Se P = Spey 1) o9 Sy mda = Sy f )
7 ic(fae.(de a/f az‘fa m.z‘ej/mée/ mht uxv, harod de/a/o#

/u(l\ﬂ) 0 el ijogu <oo 7dameo//u({&é/(//o(x) N}) 0 /?e-
Som fx e < oo ?dumea//u({£6/(/n&)=°°f)=0. (5“4(2/ kmal/a/z.)

Medm:naﬁe /4"@; m?ma/w'a/ue /Oé ) n)/4 07 G/anea/j =/OQ - ,,2 Zt-
hore ef(l/u) 09
9 g’l’” = fyrgp = (g po - fynd
xyf+a(/ xy) - fXx.Vf a%ucv) = fx,yfap/qu),

Ve noteren:

/uécru.s JaaZ'nznj -Ja.d A [0 °°] @ v: Y ”[0 °°] doere

o’—ena(elty_c mel ¢ meng yoler /{f*ﬂ LY}
Zot /wmz‘fe .Z’(A’xy ;V/uxv) fae/a/e/: da

) A= {zeX//s,{(y.Vv)er _@/{(Jf\ﬁ)—o,
() u.n”w-nw xd; fa(v f&i)dv(y) xé/ er cnz‘eqhaéz/m/:f/u,
(i) Sey i) = §3 8, flc ) oty ofute).

\Saefn/njen j&/e/c)’ ordhel ogsa /m /owefcona f mred éom/o/e,éu
dordeer, Dt /ﬁem m cole? Jaaz‘mryen /54 reelle /émé/conw andendes
pa / o9 f " oot f f +zf (e indledende rescltateon vecrcrende en

X xY- pa Ze(cj men Khe nodyendt: ij /wtv) -enle j/za.éo/ /Ecméfeon
/ PANEY 4 ja/a’w Ajeﬁa’u med C ¢ Jz‘ea/c//% R.)

7 (@) shnives offe f ¢ stedel Vs {A , vels om cnz‘%ana(m
Lun er defnwef/a—naadfén M!le ¢ )C
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Z’_l/_‘q/'giéfe 2l Fudirss \Sa?l‘n:'nj.. Der goeleler rzaz’m(e}w& el ana-
(7f Auulfaf medd chz‘ejad/one/me ¢ d&éﬁelfcnf?aa/ef oméjzfef. Jam-
menholdt her oi da for entver /&mé/z’on J€ L=y, /uxv):
Stey flfurs) =y, fls g doty) k) = £, S ) et oot
Posultatel Aummen ern 77& nyﬁ’ej Ae}e/ maméjzlmhj 7’ c}zz’ejoazl:'o-ns-

Mc{en.

b WY milelsy funklion [ difimeret pa XxY dithsher jo
-é/zxx/uxv), Aoes jxxy //‘/05/«:(;;) <oo, 7t ucézejn/'ny eller JMG/U&;;?
‘ a/ leltte ml’efaa/ éuyé‘c.s 7& med /Ma/d Tonelles »:mZ‘»u'rzj.

fk&em/oz/. _égje.z”/,(w) 2 he Y v), gfgg_:y@/v Gag/(axy)
2. foy i@/' ap/uxv) = fx?‘/"’ - Sy/w/v.
7hi g®h en Kx Y-malelin ifo'lge §71 Tonellis selrng grven

7 9 7°9¢ 540 5 v
S lg @Al i) = §, §,, lgtorhig)] dvty) ute)
= § (gt § , thldv) dule) = § Inlcv S, loldu < oo.
/g6y Vo \Z x /9!
Altsa er j@/l €£(Xx¥/u¥v), 7 Aejn/njen Kon rmjen.ézjes wuder nume-
neshe fe)n, 3 &?7? af Focbines J&Zﬁz{rzj.

zemmém'nj. AT Janktion J, derer c}aZ‘ejAaée./ mhl puxy

over en meengde L€ XXV, Lar Fubinis solring andendes pa fonklio-
7 7 %

nen Geg) for (oq)€f
bg) {/o 7 ;» (x;)exxy\[.

Sanme cde ban nafm(t'jaéls éenylﬁs < /méc'rw/e[se med Tonelles Jazln/hj.

—— e e ot ot s et et

/'/o-oca/e&emﬁg/ :
Tl d=p+3, pgeh, galder
j/l?" f(z)a(z = f/l?d f&,j)d&/j) = 5431’511?9 f(x,j)dja/x = fﬂ?’ f/k’ f&,y)dm/y
Jer enkver Zm//ﬁm'éfe'm / _a_/g;ﬁ'nuzf /ng R der enten hor yerdien & (=]
eller far ena/e/c'j_e_ heelle eller éwrlv/ole&e) seerdeer % & -(eée\:j_@_e enle -
y/za,ée./.
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Thi ved c'a/enf‘ﬁ‘éofcbn a/ P Y ed R R? slemmen zeéuﬁue
malel my: B, [0 0] overens med /aaoduéfméld % g ( § 73 seZ-
rh'rz7 2). Znal[lls 7 Pl srns d@f:;tjw sZan a 2L Aa.a((}/zeac el cnZe-
gratel S fezrdlz = {/,pd/a{m y opffalies som Serses 4l mg).

Posultatel u‘@/a/w Herrne Jeaée.\.yae , 7902, fM en éej)zaen.uf

enktion . 4/775"702% /oaod 6¢jaaaeref interval IxJ. (Guido 7;6¢'m‘
Klarede a‘c'[/ae/a/el' AL J)}- 1907 Leonica Tonells bemarkect, ol
fe LI T), s S 1foe gl dyce < = 7909.)
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75 csesem/_o_/gg .

# 7de? VY, ée,z‘ejnw Jeéwjae malel efanéea(:éa}/en ¢ W‘I/ d=12,...,
celde n
g Vg = 2V fo/zcov\s(d*/)z‘df.

Lad os ﬁem/a'j o/o/a.ﬁé P com R 4R %% da/nyl?é y aZ -Je,ée_\yae
malene ¢ R ‘/7 R som /Moa/wéf har .[eéeyae mitel ¢ R ( jf 73, scet. 2)
Snctle? & enﬁedn@y[en

{6, %, 9) [ x°+ trlryi< 1}
i P bestert ved ot yeR er

{te,, ..., x,) [ a2+ . +xf< /-72} :
Det er z‘omj/o'? /j/? 7, medens a/ez"/o'! /j/(/ eren kuy/e ¢ R med nadleus
(/—yz)l/"" 7 466¢Jjue el lé-(/—yz)d/e e jé?, éemmém'rtj 7). Z’/jd‘y
(53"73’/ lesmma ) e '

7 d .
. T Wy g0y
Zen M}[ﬂ’te Aeémw‘on\s/’o‘!me/ /o:S nu aea/ daéJé’faébnen ‘7 = $in f.

Zelel enﬁecﬁé'ay/en cRer I-17[, har o V=2 7o’em/enﬂ/de»
se (e fe& A T Andersen, H 804/7, R Rclersern: Illatematisk Jna.lyse
I, Zsbenhaon 1945 p. 213 o5 234):

V=7, V=413, Y, = 72, V= End15 Y, = 76, ... .

Generelt kan man finde |
Vy = 72/ r(E ),

hosllet fM d lt'ﬁe, d=2n, Kan shrcves lén = ﬂn/n! .

B. Pho'loe Tonelles selning ek
/e o v
fpr € ¥ elloy) = Splpe e dyee = ( §peeh)”.
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Vi kan oyJaa. adﬁjkée z'n.z‘ejwa./el‘ /oa‘ vernstie side ¢ polare Koor-
dirnater (§63, ebsempel £),
f@z e"‘z'ﬁed(xly) = R, Tl e ndns),
o9 a/m/aaa éeryé‘e Tonelles selrning:

.)Lz - v _&2 _ _}’:Z _ ’ -7 _
f,&,‘]_h_’”[ exrdlro) = S/& f_”e rdvdr = vf/&e Znar = 7Jp,€ oAt =T,

Jammenﬁo[dl‘ /‘:‘na/e)a o fl? e-xza& = l/'ﬂT

- C Portiel _a'iiﬁj&a:f:'o}v.
Lad @Md/fanéz‘c‘onyme f 2 g vere ‘&ée\y_qg z'nz‘e/maé/e ‘e

inZerval /:z}b] 22 lad Fi?_ G voere whbeslernte a'nzle/qAa_/eA _57‘/27@? e
fé#)‘ _24_1 yada(e/:
f:f(x)G(x)dx - [FaﬁGa)]x’:b - [:Fa)j(z)aa.

Beors. U kan an?’aje, af/oy g e a/e/?'nuef/oaoﬁe/e PR rned
ft) =9l) =0 for x¢ la,b].
Da nu ff L(R) 0??*529(%), er c'/o'/je
§74 fuméz‘/onen f@y e LR<R) % cermed
he LIR<R), Avor

hlcy) = {/o(x)y/y) Sorxty |

a X b .  Fubiris Joez‘n/'rzy grver rnu
S,p[,,? A{x,7)dja/x = K/R f/p h(x,'7)a6co/y
% dermed me/en fo partiel in Zleﬁlza_ll/on, cclet
. ferglydyels = (¢ fo0Gror-Galele = §, fooGtod -G (F®)-F@),
S: f; fmyz7)du(7 - g: 3(7>(F(6)—F/7))47 - FB)(6B)-G) —f: 9ty Flely.
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f& . ?anél‘cbnmammene ,8/9, .

81 Funktlionsrummel &= ag(x/fyu)

Zo oZ m‘/éa‘&/?l‘ mabrum //I;f/c) med Xt er maen}a/en L=
.é(/(,fyu) a/‘/a—:'nfej/m,é/e/fuwéféérwb / /L/”‘ C et/an;éébrz\weéfommj
cde? a/j/“f-f XA nen ael, /ff eZ.

e Ifly = [Iflh gatder @ 1fl, 20, @) lafly = lallfl, o
Ger) ///’*j//, - /////, +//f//, /M 46[, /fj e&ﬁ mederts

' //f//, =0 <= / =0 /u-nauz‘en overall,
zfo’l e §4’Zl Korollonr,

//e/t Lan [exwz‘a,#a med ﬁ 7éejje ZQW m'/a/ez‘ e Ja)le

rza.éu»(?i a? éeéajzﬁ’
If=gh = Sif-9/%
Som en ayfsl?zrw/ mellesm /améé'orzmne /7 9 Lthorende Lilhdrende L
MM écmwuévz/ a-?f
//f_j//f =0 & f—-f/u—nae\:zén overalt.

En ollje a/‘/méz‘dmw /7{)/2‘) 692,” J:‘je.\' af«éorwexzj_gkg mod
fe-%a & T-meddel, hucs ///f., —///, —*0/mn->oo.

Delte éom;ujen:éejad /Sn /ﬁcméz‘cbnw en e felt andel end
Puméé)d’ /&-ﬂd@t}mg som o Aeelted wclelokberde for éuéyg?d‘ os med.
(& ves? Jam.}ocflu der a/?/ se §43, Jae.z‘m'n}Z %9 jf‘{; oeoéo//an /72.)

(Sésem/oe,/. For reelle /&mé—
| Zioner /fﬂ e LR = oﬁa/l?j/ﬂmd) er
..,f—fr //f-j//, =j/£d//‘6<) -—}(x.)/a&: = a&”(ﬂ)}
Avor ﬂ={(gj)éWXﬁ=/?‘M/y l?jw

mellem /&) 4 j&.) . C j 73/ u'aez‘m'rz}Z/
/eonse/é()en&. )

L
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7)7“//,‘, = ;,i-fjoln] e ZLlR), n=12..., eller ffo=rTrg 17 c H(R)
n=143,..., koaae/z}vwc z‘al/'o'(}en /f&)//f(x), mod 0/01 boertxe R, alos.
ﬁ, for oo Zom/ajazen /Ouruéfuzis moa/rm?ﬁcméz‘(onm. mn/e'/jm/{,/;,...
er ke aéondvycnf n 7-midetel.

Zo'lger s Q2) -+ e LR) y :haé:édm/ﬁméé'onw /m oLervallerne
7911, 193] 13,1 10%] I5,5] J81] 1041, ... Konvergeren mod
ndfqméﬁbnen ‘ /-ma'a’a/c.// MM/M boert x€ _70/ 7] ex Z‘a.//(o'éen y,d(,}, ye(x))

a/[aw'qenz‘.
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34 Yedtorneim med Semenorm.

Yed mlpJeaa/omaﬁuié len maen}a/e Y /MJfa:: en /anél‘a?on
d: Usxtf > R, hoor

dley) 20, dbex)=0,

a/(:c,y) = a/(y,x.), |

dlxz) £ o((x,j) +d(y,z)/ (&eéanz‘su/e'j/zea/en)/
frupze?.

Bemark, at der ’"“/‘9“‘3 /:'rza’eJ /oaméz‘w xty med ol j) =0.
En clotle ke z‘a'l/‘ae(a/dﬁ baleles o som bekend? en medsik (777ncrice Hré-
chel, 7906).

T ef,pdeaa/ome,&zké Hum, ds. en maryde Ymed en /o.reaa/ome-

Dk, a/e/c‘nue.c ;&y/m : 2bne %9 ?b/ué‘ec/e ma:rya/w/ ose, jan&ée Som /M
e? metrisk rum. Cn /&'/je X,%,,... €U vl saledes lonauje/ze mod xe ),

neZop hows dllgx,) ~ 0/04 n->oo,
7% a{(x,j) =0, ,,/o'/ju " x °99: »?‘ ﬂeéanf:u/?éeden /ﬁ"o’
Vze Ui dbez) = dly,2),
speccell Kommen ,écy/m med centrum x eller 7 wdpa e, K &,A)=/((7/:.).
Dermed wl x 09 g samiidsy vare inche punkler, yohe punkter eller
/ta»u//ouruet‘m /M en :narya/e A 5# _54 X _/q/caerwelparuéf /ia en /é_é_e

X, %, 0_4'/7_9;@ Yoere de?

2k en seminorm ¢ et vektorrum UV over € (eller ﬁ)/ﬁﬁ&lg& en
]ﬁm.éz‘c'on M Vd@ hoo’
) NMx)20,

&) Max) = lal Nie),
(cic) /V(x+7) < N) +/V(7), (&eéanf;a/c'jéeden) ,

/m X/féy"f ael Chenbolelsves ac/R).
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For Nle) shrrves aaea/am/?mk N, (@dejneém Py fo-"wz‘éuyf
af Ernhand Schmudlt /90'7/(04, Wiy i b, se§83.)
Mué'?dds /?na/e.s veltorer X #0 med /V()C)=//A$// =0. & clelle tte

l‘i‘//&/a/df, #oldes N en norm.

7 ot velitomnum U med seminorm N1 =N zhaﬁ»'ﬂe; en psecclome-

Gk ved de/:'nc'fc‘onen
‘{(xfﬁ) = //j—)c//-— /V(j—x), x,jéy:

U lan sa Tale om ,&7/@, abne og ?rfs/u#ea/e muﬁa/e/g oud
d} /maa/tn om /é'ljw 744‘ om nadler: Cn roekhe Z;o, xy med led 2, € 4
a‘}e.s ot vocre éonmyy_eﬁ.f ¢ V) Nl rmed sum JGV, boés /é'/jen 7/ 7Gm'z‘
S, =ZZ_, Xy, n=1d..., e éonaujenfmea/}aagme S, avs. hoes

dls,,s) = Is-3,/ = Ms-s,) — 0/04 n->oo.

Bemark, ot N: V=R er lorntinuerl; endela jae/c/e/;
/A/(y) -Neo)l £ /V/j—-x) = elley).

dj.mo ;Qom/oodc'/ionyme er Mondinuente. Saledes Kan man inle,

ot malﬁ‘f ihationen med shalerer er Kortinuer & (ax), ved é/zuj af
/Wéj-ax,) < /b-a.//V(j-—x) + lth-alMk) + /a//V(j—x)/
den /a:s a/( identitelen
éy—a.x = (é-a.)(j—x.) + (b-a)c *+ a.{y—x).
Tor adolctionen ¢ U éenjil‘u
My y”)—(&lhc")) 1 /Wj'—x') + Nly"- x").

Fet 2 ={xe U Nix) =0} er ef cnderram n/ A de/c'nmes ved
X~y & dley) = My-x)=0
en advivalensrelotion & U der harmonerer med veltorummels Komposi-
Lonenr. W?unya/en V=/ yo‘ a/ el valenshlasser Ceceenderram)
le] = {jéZ/'/N(j—x)=0f
er da et veklppum med Kompositioner dvfe‘nuefaea/ Ae/oaaesenz‘anz‘w )
Ix] +[j] =[x +j_7, alx] = lax] .
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Ia Nix) = /V(j)/ nan /V(j—x.) = 0/ de/‘?nae: e.n/‘Zmében N VAl ved
M[x1) = Nx).
Denre ;Qmefcbn exennovm i V. Ui noteren:

&t vellymnam 2 med seminorm ;é over ¢ e ektorrum V med
norm, nap elementonne samles ¢ Rlasser ved celbvvalensrelotionen

x~j &= //y—x//=0.

CC/QJem/oe/ . For et w'/.éa‘/a./c'jf mabram (/f; f,)a) med X+ dy’:he_
LeS en Semenorm zﬁnéz‘c'on\m«mmef Z=Z (/g f/x) ved

11, = f///;«, feLU L)
9&2‘ z‘e‘/.smenc/e aémo‘e/zjerué?'ué e’ kond%jen.s n /-m:‘dc/e{ (Je 55‘ 3/)

Ztmez‘(‘orzmummel‘ =30= -80(/51 fyu) med semencrnen //, fé_ﬂ_ﬂ___ﬂ)
£ o vektovnum L= LUGE ) meel norm Geom m'7\:a‘w&¢'¢a¢ 1 4,), ran
/fumél_‘ionme Samdbes  Rlasser ved whvivalensrelotspnen ~ _/oc'w.z‘aea/

779 = G5 7h=0
aws. /N} & /=j noeslen overall m./z.z‘./a.

daﬂzjmyen /‘Aa /‘Zln/éﬁbm«mmez‘ & &/ Zeéeﬁae Summel 4,
bestan Lo's? del‘ ¢ at ol a/-o/rmm o shelne mellermn /ﬁcméfwrzy; /‘oj 2 eller
/ze}neﬁ a{emfo'}. Zjefo-& /'IM =f rneesten overadt m.h. f/u /zaecw’z‘
2/; o,o/)‘aé‘u Sorm Ae/OAdeJenZé.nZ‘ed /m er 09 Samme Z‘chj (/?em/cj /M Sanmme

asse

En /uméfa'em de, /muel‘ /aa‘ et ﬁn,él‘c‘omvzam ellenr eventuelt blot

Lz o deéfo-Mam Kaloles 7& en /(améz‘wrm./ 7 rzoj/e /ﬁemazﬁ//wyw ?7(
n ej»m./z‘eo/uen lajje.s der meger aazjf ,oa at man skal 7:/4&‘2 mz‘?/m-
/ef MA f/l Son améf:orm./en

f= bfe [
anne /&n&ézﬂtona/ er /c}lw @43 ), JmZ‘nz'rzj ga 7 26/ Aenh, §44) 9 »&mz‘z'—
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nuerl, idel?

ISy g =S el = 15 GPg % Sy f'5 = 45
Specielter §, g = §y foh, ner g1 = 0. Fntegralet mhtp giver
G{M/M an/ec&w'rtj 2l en (bon c'naM.Zﬁ linecer) /@méfcbna./ [}‘] —~ IX /o//u PR
A(/l;f/x).
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43 Founkloonshurmmene e%f, = ez’;({f}u)/ /:‘/o<°°.
Lad f/) vone e malrum med K% ﬂ/ medlers p er et neell
&// /gp < o0

& neel (ellen ;éom/a/&é\s) /‘an/élﬁ}»v /‘ a/?é'rwzez‘ faf/( 6‘91\1 aZ voere
/o—a/oééﬁ zh.Z‘e/ma.ée,/ mec! Aemcjn ﬁ‘//./) hons /e)z f.-ma‘/c/[j %9
iftlep < o=
7770070/0: a//a- dobbell eh?y&aé[e/&méé'anm / X~ PR (e[/m/ KAL) be-
Z’ejna -8; = oegfu) = ‘2;&:@“) .

Qemawé, at -2f= -8,’6{:1'}41) neZ%oeA mzrzja/en = ﬂ({@x) y
- 73224/«._2‘/64 F-cobbelt e}zfej/za_éc/«[—

/a—chZ‘Cj/m.é/e /Qmél‘tbnw /oae .
ges 7;4‘ Koadhalssh indegrabel.
=/

Wengden G Eu) 1 e, furklionsvekdorum over R eller €).

Thi er a en Kalar 7/fﬁ€°8;/ da er 4/‘6.2,; oyffj é,e/'j,.
Tuttisnerne < 9 19 /0 Eiblye o
f/a//ﬁy/.( = lal”f ///”a/ ,
Jifegtiep € [Cip1+ig))epu € ZFS1f 1 eps + 2{lgl g
Den sedste aé}éea/ /o'( @ af) o dey /o') 4ceRulo} joe/a/e»
(bee)l € 28(bv ) = 2006Pv cf) < 2/6% %),

med bve = max {4c}

7/[\:1«/«, at der ved
- p, %
1t = (Jift)”,  feg & bu
dy‘tnMe\s en semirorm N /f,, ¢ 98;(/{; ﬁ}u)
Problemel /cjjm ¢ aeg@mﬁaé}/lea/en. 7o p= 7 er ysaca’cn Zie-
siel, udlecdes ot Hun Zilfunlcel 1<p< o0 $tar Filbage. Horberyer
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//éia(e};\.; u/c/lgﬁea/. Zer fé,zz({f/‘u) -9}6'8;(’5%/‘)) boor
Ifal = {//j/ga < Ifl, gl
Berark, at F+F =1 er esbedycterde med
cle(s go-/){g—f) =1, dleds go-f)‘? = p.
(. ge.z‘/ﬁemj;/t ved af/nulﬁ/b/e'ce/ze venshie 29 /ré’ae Sccle mecd pg . ) Poloto-
nen en ¢'o'¢/'>.?f~!jmmeﬁ¢ké i/o 7 ? ? woellen ]z oo[ ¢ enen?d{y Kore -

%ona(mce med u'9 sels.

Unler /maaa,:;,zj;n P>, Frg =1, sierwi foust
(¥) us = % +$ /M wo e R.u{0f.

(7o P=g= 2 er a/?/:e.a/en blotclen Drivielle uv € ulto?)

i \% ‘ -Jeéeyue malel 7‘4’@ %
/5 = xF-f med J:@zaduehj arzj:‘#ne/ow—uéz‘-
—
,I

0v) mangder ¢ Rler

”p-/ __P J ‘../ L?—
Sl =g, (gl =%

—f . ' @ 73, da-_Z‘m'nj 2, Konsekvens). 7
=1l 'kx seclse z‘e'//&/o/e er &ajf
(40) q= e x =y?”.
Z(Zyéec/en *) /QI:I ru shaks, idet uy tolles som ma?a‘y‘ efAeéz'&rye/.

2bd bevisel for Holders clighed han oiantage Ifl, #0 o9
//j//$ #0, thi ellers u;? = 0 naestern overall, altsa //j//l =0. 2 lon sa
ja/m_é}ue mz‘aye //f/,(, = //j/./ﬁ =7 idet /;’ 9 ellers erstoltes med % f /4’ ,
%l/y_‘ 70’9e k) er nu
Hllgeol £ & e+ Flgol?
/o*z alle xe/L/, 7 dermed
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1 P 1
Sifglgp < 511" + 3 5151%
= 1 r, 1 2 _ 1,1 _ 71 - 00
= P//f/é, +3//9//$ =5ty =1+ //f/{o//y//?< .
Her /ﬁemya‘jc /oa‘Jfanaéne [ Holders ué‘jﬁea/. (Ve bevisel er sZilLeendle
éenjdté af/? e f-ma‘/&éj)

PPlirkbowrshis uliphed. 2% [f 9 XA AS/), hoor 1€p<00,
da er *9 eozi(&:f/u) _9@
///ffj@, £ Ifl, + g, .

Y qed allerecte 60 /th), af/+j € —Zfo (/()f/.()/ saledles al det bun
er velse u/[jéec/en/ oo ol sese. %,éan mZ‘ezje /o> 7 ? /44/02’? meja}}d‘

sed F’ + ;' =7.
%’ éeﬁjrza/a med (/w'w/e)u'ryen

Ifeglyl = §1f#gllch = I #gllfegl” G
£ [iflfegl e + Siglifegl” e
Frrddsoren /f+j/”"u E-mitelsz, o9
f//qj/co-/)g% = f//t,_j/ﬁa//u < oo,
it g €, Altsa er //+j/f’"e,z; med
////‘+j/'°"//$ = (5//’+7/Pa/’u)’$ = ///47/{‘,% = //f+j/;'°'/.

Ho-lelers u/?éec/ jzm sa
[iflifegt® g < Afy Ifegh”
Slgripral e £ Aglp et
\fAMmenAo-(a(Z{' haor o

P Pl
Ifegh & Oy i50) gt
hooraf IlinKowshi's ué}ﬁea/ bs ved ma(l‘t/'oéléaz‘;‘on a/‘ sensthe 4 /ay"ﬁ.e
sicte med Aftgl,"F, - forudlsad Miftgly>0. 7 modsal Saldl o alighe-
cen Grcoeel.
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\S.ca‘nc'ry_ 7. Ze_a_/
1fly = (Sfrpl, fe 5@ty
defineres en semenorm i‘/ﬁméz‘c‘onmammd‘ .,%(/L’,f,/a), ﬂ;ﬂ 75 p<eoe.

Det eneste /OAoé/em van Zzeéan.zf:u/e'jﬁeden/ ds. Denkowskes
alc}/:ea/.

Det Ul seminormen 1 1, Sverende ,éom»e/zjerwéej!aeé Kaldes
leonm/oms £ /o—)m'a/a/e/ (/M /o=2 ?Jaaéonaujqens & Rvochatisk meiclelel).
&n 7‘0'{7: /f,/é, 6-2;0!;1;44) éondajue)e saledes mad/é-zliaff}u) ¢

/o—/m‘a/a/a/, nez‘a;o Aoes
///f, -///P-' 0 /M n->oo,

as. Aoes f//f, 'f/Paﬁ" —->0/oé n—>o0 .
Dette éonmyenséejaeé er of Aell arnolel endl pamé/mis ,éom;Mjens 9/2
ff/) Quje/da dﬁ

Jo&fne‘n}g -Ja.a/ﬁ G-Zgajfyu), n=12..., _/a_g{/_’o_'/jg_v
/f(x), £, ... cere émm/qenz‘i' PR (elter C) /_’93 foern? xe X Lyiﬁ_{
%) = A‘mﬂ/f,(x)/ xeX. Hodis _a_@_tlﬁha/e.r e_,_«x/ﬁméfc‘onjé MK F) med

fjf’g//,, <eo, -(m'/:.‘ejnw 00’ = co) -, \rac/ea/e.tg._f %GW /f,/.-{j, daer

& E
]{6"2/’;'{:/“)27‘ ///;—f/&-»O or n»00.

 Bevis. Deter LlarZ, at 7 er f-ma./e/c'yj aa rnu /f’/:‘j °9 odler-
med f//‘/Pa//.( < fj/’a//u(oo) Amm‘fé.ez. Fole? //f,(,() —/Qx)/P»O/éq
hoert x€X o9 Vhre N: //f,—//”f Z'}’: hoor fz'ij% <o, gaser Ledes-
gues myb’mnﬁsa&l‘n/hj
(o0 oo

For /‘/ue sesulloter om 6am¢7o¢'/mec/ /oan.éz'iﬂfs éorwaﬁms) se
$84, Woroller 7 o9 2
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» \fezm’rzm/nen V4 /{o er chhe ¢ a/mc'rm/e./?/lea/ ern notm ¢ ,zlﬁaj é;u)/
1

‘ Wty = (i)’ =0 & f=0 pu-naestin overalt.

len sed ol samde /écnéﬁbn@zne ¢ .S; hlasser Kan marn, (/o'ée jJZ)

fof'ze Sermrnorren over ¢ en N0

Feundtionsnumme? & = G X E L) med semuncrmen I l, gar
over ¢ et yellorrurm ZIF = APC{’,E/,J med norm (Som o'z'?mo sneven ! /,/0)/
naczh/ﬁm»éé'one/tne Samdbes ¢ Mlasser sed aelyivalensreloZioren

f~9 & //j—//é, =0,
avs. f'\‘j & f=j neesten overall M.A.z‘./u.

Hermed er -Jeée\yie /}ammerte A/, =4p(/t: E)«() e‘rwﬁlo'uz /"M
18p<oc. Bemart, of Z;/«tjf)u) =4//|;£/—u).

Hois pull)<eo, saon G EL 2 HULL for 1€n<s.
His pull) <1, goeleler 2illige NfY) 5 Ifl , nan o L0 E ).

_ Anta ncm./:'j /u(,()(oo 7/(&2? . Anvenaelse 47’/%’/4@;; e -
lg'jéec//ao /f/”e«?ﬂ/ﬁ 7 Aer ,éon\sz‘anz‘e/ftnéé‘on 7€ ’(J/(J—A) }tb&) da
//’/J'G-Zf a,(zfs;féezg ) sam?

f/f/*.f?/u < (f/f/"‘@u)i" ({f@u)
clos. Wl $ Al plt) 277

s -A%

7 z‘c‘//(oe/a/ez‘ /a(/t/ ) = o0 jae/a/yz e ¢'a/rmha/¢/94ec/ sreswltater
7 Z?nena/e Laraktor., o [eée\yae mﬁ/efloi R ern del salecles lef ot
Geve elsemplen ,oa"/émézez.m Lithorende hentolosvis GNZ,, LNZE

o9 HG\Y,.
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& feaz,’;(AjX/J 7jéoe;(\l{%v)/ hvor 1€p<oe, medens
s X~ [0,°<] 09 ¥ Yalloo] e ot endelege mead z'marya/u X*ﬂﬁ
Y0, daer /@ﬁ 6«»3;(/{”06 X"V,/xv) rmed
///‘@j/{o = ///‘///D 13, .
The f@f en (/{"y)'”"a‘/@[t'j @7/)/ 7 :/c'/je Tonelles \.\’azzlnirzj
@7.“/) e
Sy If 0! ) = Ny //a)/’/jz)/%zj) ) )
= P = P ¢ oo
S Iftol Iglif utor = IFS Ugh" < o=

Tor L (R B ) 05 L, (R; B ), hwon B or Borel algebnaen og
m Lebesque malel ¢ /i’{ shriser o Korl -fo,/ﬁd)/ L/Pd). _Jz}e/ec/es
shreves %ﬁ@)}, 4;,64) /M ,zj/»gm), Lp(zfm), hoor A er en Borel maryaé
;R d
Betogreloer 4,(aj) bruges for 2, (T ), ran g er Zallermale? é
T+ & en fuméfc'on pa J strevel som en/é»m'/e‘e (Qj)jé N ny neelle
(eller ,éam/o/oése) %l, har &
@)eg € W) < 2 glal’ <,
? ¢ 6c&aﬁena/¢ /a./a/
Y
Her er /A //P en nom (7 ke blol en u’e»u'noizm).
o 4( WN) sreves 7&40 t;, . Altsa
¢, = {la,a,,...) | Zj: /c)-/P< oof ,
//(a,)az,...)///, = (Zj_: /cy/”)'/f’ nar (a,,a‘,,..-)éfa .
@emae/ué, ot 4({6,4(}) neZ’o/oeA @d (eller [d)) med
Ny, x M = (22, /,9-/’)'4.
Sem &/oec:'a./Z‘t'//‘az/a/e 7’ Holcdlers 9 Nlinkowrskes u/:}lzea/m Ahar ol her
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o 1yl < (22l Vo (22 )
nar Y € C /</o,3<°° °9 7 1 +— =7, henholelsoe's
(Z /x; +jj/’)4° < (Z /x/P)/P +(Z ly /”)/”

X, 4j € f 29 7 Det er desse aéjAea/y: ler J/(jla/es Aerntrolels-
oes dz‘fo Ho'lder ( 7006’9) o9 /'/Mma.rm M lentowske (18 ?6)

-Jc'jwom / // z' @47 C¥ e ¢nje'1(/)¢/a{%¢n aa/ a del Mlasse-

She ﬁ/‘&(de P= =2, Ja/ea/u er rumniene ! '27 (La,4]) u‘ nol) mz‘ay
sZuclere /M P= = 2. (Davd Helberl, &/ww/ Jc/»malf 2y dleree ?eesz

Ernst 7Jc/zw 7906 - 1908.) /¢//oe/o/e?‘ /0-2 er 7;4 Zaryl‘ clet mes? cnlen-
e&sanz‘e o shal betanclle def noermere ¢ j/&' 7‘0‘! w/éa&/jf/o /(/o(m

er a%;([a,é]) me?‘ﬂ:f?f Fredehce @esz (7720t ematysche Hnalen 69
(1310), p. 4’49/‘.‘).
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84, %(&(Jz‘mndej‘qledwml‘nt}zfgg.

En folge fiofoy - of elementer ¢ of (pseuds)mebris num 4

Aaldes en _@_«gc_/z__y /_fg'_(jg eZ/a/fanc/a»verzZ‘dﬁ;'_/j_e/ Aor's
Vee R, IN<N Vi a >N : d(/f,,,/f,)(e‘.
Enhoer fo’ljz /,‘,/z‘,... €, der har ez’j/wemee/emenz‘ féy,' e en (a'w.céy
/0'17& et /ﬁefnja‘/) 7‘ 5&&1»«2@4&‘}4:&’1’,
d//,‘,,,ﬁ) H d%,/) +a/9f/f,).

Hois omoendt enhoer C&uc/aj /c'9e i er konmyzjenf ;Y uges ot s-
2e /ula(:t‘aena/?_g‘ i

e uaea/mm./:}? wetoik er R %9 C sorm bekend! /&/a/.cz’aerrdje )
¢ M&d:ﬂfn:‘nj %l Q.

En rltlte 2y, g5 med led ilhorencle et veldorrm Y (over R
eller €) med seminorm Kaldes en Couchy ralte, 4o Jelger 77@,“-/
S, ’Z;:rjk , n=12,..., eren Qucéy/a'/}e/ dlos, howi der Tl boerl c€ R,
/’c‘ndes ot Nel, salecdes af
o6s,,,,) = Hsy -5 ll = 12, ., yk//(c‘

na’/z n>m>/V.

Z(daz‘ana/?éea/ Aan her /z}e qa}oa’t‘ a/e/?naze.s ved bravel, ot
enhoer Cauc/z] rweble i U er éon¢e>jenz‘¢‘ 2 Vlere intoressanter

Jmfnchj.. &2 yeklorrum 2/ lover R eller C) med semernonnt e
u/cfsz‘aena/:}_l’) Ares % L hovs enhoes rakke 4: 9 meed led jée&:'
Aot e //ﬁé// <oo, et éonvaj_eg_z‘i' V, - aps. hois ,absolul Korver-

yae/z.r ” mec}/fo'llw /eorwe)t/oens.

Bevis. 1° 7r Zypy //jk// oo, aus, nar rahter 2;: //9'é A er
konmjenf R 29 dermed en Caac/zj sakhe i R, fo'/jm el shraks ay’ ee-

l“j/'e der //Zé:m-é/ yé // S 2;:’"-‘-1 //yk// )
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af ‘Zk: e e en (aac/rj rakte i U - 29 Aermed r?om/ujenz' et hods
Yer /ﬁc(a(:l‘amcéjz‘.
2° ﬂnz‘aj omoendld éez?h}eéw o/o/%/c(f. [ /*5, Joree @ Cauchy
/o'lje & Y ban s Loenke os n,<rp< ... m»ézj salectes aZ
Zoen ///f'mr '/f’/e// <o
(7 ekis. Kan man selle 7y, = b+ max{m,...,m, ], hoor 7,7, aaa.ézi sa
Al < o

R bdbter /fv, * Z;:, (/f,b ;" /f’k) er da zeondajenz‘ red en sur /é Y, as 7‘-—
srneds /6'991 /,’,’ ) /f’z ) zeom/uzje/zm mod /’,

o ‘ ///‘-/,’%// —>0/mé—->oo.
en sa m‘/ﬁda dlen o/om'rta/e/?e Caac/tj /‘é’/ e /f, /g) cer éond%ae mod f
Dt indsen man ved A/azéo 77‘ u/('j/rea/cn

//f-/f,// < //f—/,‘,k//+///f,k7f,//.

&t vellorum V (over R ellen C) med norm, der u;éc(c/cz‘aen—
R 41 =ty
Loldes et Barach rum. (Stefan Barach Aa»/ﬁa 7920, son a/cn/o%sz’e,
behandled sadarrne rum jen@e{é bla. & Theorie des c;:éa.zlcm« lineasres,
Wenszawa 1732, jeno/aéj»éf a/ Chelsea.)

&t vektrnum U med seminorm er /u/a(:z‘oancéjaj Ahees % Aeer

pois 2 gan ovenr ¢ et Barach rum V, nar elementorne Samlbes ¢ Klasser
ved qelvivalensheloZivren
ffvj & //f_///=0‘
T LT . ~ L], mtiphois [ ot
//[]‘]—[f,]// = //[7—/*:,]// = //f—/f,//,
29 Zlsvarende vl [%J)[ﬁ]) .. tORRC R Qac/ryf’o'/je/ nez‘(,yo Amlsf,/é,...
er del.
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77%ed Wfl, = ( L"/fm/’“aa)’/f’, hoor 12p<oo, er det offfe largl me-
2e Aensaj&rmmm[yf az‘méy'a/e med ‘Jeéeﬁae summel Ap(@,é]) e -
54 /oé / eds, rummel %([a)é]) 37( Kond nuente /ﬁméfc'one»} der Khe er
/u/a(rz‘cena/a'jf ved /4, Forholcdel e som meller R %9 Q.

o eta‘c'ééai»/e‘jfm;ham X, f,/u)/ med X+, o9 7€p<oo ja/—
der nem/;'?/(o'/jerw/e Awec{mﬂ.fn:}zj :

’/_';Lsc/ze/w/fu/a/sz’aenclzj'oéedmasz‘mhj_. Wed
Afl, = (e )2, feBUEu,
er /ﬁln’éft'wu/éammcl‘ az’; d -2’?//(, é;/x ) /a/d&faencfﬁz.
HAncerledes \Mjf.' -Jeée.sj_cie Semmel ‘Z'P =A/,('(/f;/x) aed
‘ ﬂarzacfl Jewerm.

Zor ,82/&16]) g.éj/dea dazZ‘ne‘rzjm Esns? Zischer. (Sur la con-
: e, Comptes Rerclus 144, Panis 1907 p. 1033, Hon

Mjerzce en majenn )
aa/nj#ea/e sOraks resellatel zé'/az‘e/ejanf beves (bid p. 2024) /M Bresz/
Foschers uaez‘m'nj om Powurier /zce.ééwj se jf 73 /} -en ¢ [eéeu'jae :'nZ‘?M—

lets sorste Zu‘am/e/? )

Bevis. Ve éenjd‘u: seeZrcrigen p. 735, Aeéuyz‘w altsa en ralbibe
Zer 9o med tecd gy € -3,’2 ) Hon Z&:o///jé'fo< °2, 29 so9er en /umezé»n
/fe .2; , Saledes a?

. ///-Z';:,jk/{o -0 /M 100,

Cc/?'wda}rzinfen sesen J? o /7zéé¢s derved, a? Mégn é: P
er pam@‘mk aéorwujenj resters overalt, meden Jam/ﬁ(n&ﬁ‘o-n} der kan
&”?N :
7° 77ted Al = 2, /ﬂ,(x)/, xekX,

il b K [Qoo] tithire HUE). Ch nathien 2,7, gle) er absolud)
konde/ljenf ¢ hoer? /oaméf X €N, hvor Alx)< oo,
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2° For n>oo hanoi 2, 19500 7 Alx) 7> alle xeX.ﬁ clermed
(2. fqutl)” 7 Cheo)),
cdet i regrer 0o’z 0o -Je,ée\yues monofon:kcefn;hj gever dla
I(Z;Z,/j,,/)'”a//u [ hlau,
alta 120 gty 7 ( §arge)?.
%ot N2 ol € 2 Maplly € 2,2, Mgyl for alle nel, finder o
Som reswllal: 4 -
(42 )? & 22,00 < ==
3° Do Shlgu<oo, slutler s 42, Korollan), o
N = {x]hte)=00} = {x ! hte)'=oof € £
san mil utV) = 0. Ratlen 2,7, 9,60) er altsa absolul korvergerd o2
p-naeslen alle x€X.
4° Lad rnu / A~=R (el/M/{' X~ C) vane en f-mac/e/:'j/fcnéz‘:‘on)
swrot f60 = 257, e
fr e XN, Clsempeliis [ = Ziet el -
Do en IflSh og dermed Jifte < [, 7 bnaft af resl-
tatel ¢ 2° har m'a/m/m fé‘.{/ﬁ, 29 '
Iflp < Zyet Vol
5° Yed af anverde 4° pa nakben 2, % ¢ sZedet /M /oa°
z dler H iy o
et T Jirter ///_deyk/;, € Zyoper 1547,

oydmmea/ //f-z‘zfﬁk/fb-*o /o'zn—»oo.

Lad os notere:
En noekhe 2‘;:2@ ﬂgg/ée_g/jké.,%({f/,(), hvor Z;:/{%/é < oo,
er bade (@absolul) '&vwa/oenf noester ovenall 22 éonuenjﬂ gyo—mf‘a/a/e/)

med qume/fcm,éfe'on f € 2; Somr Sum.
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Korollor 7. ér_z/pl_e /f,/;,... é‘o?;(llf/'u)/ ey »éonm%je/zeﬂj
p-iddel mod g€ .8/’; , Aoy altid en @ffo’/j_@/ der éanaoz/oozalpaméfw&
mod 9 neesten overall.

Thi waljes n<ng<..., saledes af
2:; ///'t%u -/'J’/e/é <o |
9/5? Zi/) /36), da m'//O'/ en /,l-,,,/f,e, e, = Som a/f:nz‘fs/’o'je/o') roeklen
/;’-/- 2, : (/,‘, » -/’(’k) , = kanMjae bacle noester overalt o9 ¢ pmidlelel modl
Sanure /umél‘cbn féeé . dj ebernbarl er //j-//{o %0) alta /=j noeslern

Korollar 2. /‘/mkggfi'/ e;{,/é,... 6,2;’;&:@“) Konvergerer ¢
/a—m:'a/a/c/ mod ffé Zf, 2 pundiyds mod % reslen overalt, da er 9=
noesten overalt '

Thi en /oawena/e de?‘o’(je konMjm@ noeslen overalt mod (91 /m-
uden nnf«/»/@m& z‘c'l[?e mod 92+ .
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88, Funktisnsrurmmel ozfo = ,{;(/{; f,/J

@ejmjfd‘ med Swpremumnormen, ﬁ;aﬁ Anlele? den «n:/’follme
er Funklionsveklorremmel 3(/() ?‘ éejzmsmea/e /améft'one/) / A~R
(eller / X~l) /oc: en maoya’e Xl /u/oéz‘aena/?f) altsa ef Barnach

Sum. /%n#ehjmaéej&eéd‘ er m:}’Mm éande/ejen;. (. 7707 1y, 1768 -
€%, p. 707-703) /

Lad nu (Ag fyu) voere e mabrum med X+ J.

& fal ae [0 oo/ ue'jes ola al veere J/»&«n&é&‘omfa//m
Junklionen f: X [0 o], huis
/(x) fa /oa/u—naesz‘en alle xe X
Enhver furnkleon - X [0 0] har e mindste essentiedt cvertal
Mell o] Dot kaletes et - - essentielle suphremean /M / o7 éez‘ejnes

ess. Seep / |
The / har ¢ Aoerl /a./c/ ef essentiell overtal, neméj o2, o9

M = e‘n/ fae[O) oo f //f(x) §a/m/u-naeaz‘ena//¢ xeX]
er sele et essentiell overtal /oé / , =09 dermed det minclste. 7or Avert
belN f‘nc/e\s/'oenmaeyya(e /%éf mea//u(/%) =0, saledes al
i Mg forxdlly,
men JQGM” /(x) -_{M/M x¢(4/%,,
Zum/u(%__,/%)=0.

& funktion [ clefinenel pa X, med verdlion ¢ R ellen €, scges
ol yeere /u-eumé'e,lz‘ iejgzg_n_@_l‘, Aocs der /é‘zza/es e a€ [0 oo/, saleclesal
/f(x)/ fa /M /u—ne\sfm alle xe X,
olas. hoes ess. $e4p //‘/ <oo.
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7%ed B =L @u) éd‘ejne« maerzja/en 7‘/—¢Jsenz’eélfée—
Grensede, EF-malel; e/uméz‘a'one)a Ve K~ PR el/w/‘.- XAl 7an awu‘/:‘—
cerer wriddelborl, ot %‘,/&E/J er e /un/dé‘wuaeéz'buamj 2% of der
ved ///‘//m = ess. sup ///j /éfm(/ﬁl‘)«)
a/e/‘e‘nme; e seminorm N U ¢ Lo (X, @u}

Dot 4t N N, svarende konaajmséejaeé er aru'/oém Lonoer-

gens naestern overall: Med/f,/é,... ?/‘ Lithorende L, !
///f, - ]‘//c,° .0,

hois og Kun hods der /‘:'na/e: en maenjde NeF med /a(/V) =0, saledes al
/,‘,/x) —>/6() am/"mfn.z‘/m ce X\N.

Thé o hoert nel fondes en maengcle N, € F med uH,) =0, sa-
ledles afu/e'j/rea/e" //f'(,c) —/(X)/ < ///f., —f//oo
er 0/0/7142'/0'2 alle x¢lN,. 77%d N=U,N, ol der sa voere uncform Kor -

vergens i NN, hocs ///f_, -/‘//f,° - 0.
Omvend?: Z[ru'/(o'tm /éondvajerw e XN Kommer cwd /oa: aZ

sup {//ﬁ,(z)—f{x)//xezf\/v} -*0/:» n-»oo,
dj ran pN)=0, er
", [l < sap {//f,(x)-/{x)/ [xeX\N}, n=1Z,..

Pled //f/_/,o = ess. sup /f], /e %m(x,@u ), Q/ﬁtméﬁ'anmammef
Z = L U Ep0) fuslelitrondip?.
Tonktivnsnummel 2, ==8360€ f/u) jt:/z altsa over ¢ e Barach
A, éez‘ejnez‘ Lo =A°°(A’,f/4), ran /‘an/a‘dmame samles ¢ Mlasser sed
eloiralensrelationen ~ - -
DA Rl A

dos. fo = /=j noeslen oaezo.[fm./r.z‘/.

Bevs. Jaa//(,,/é, . doere en Caacéj/(o'/je Lo
For hoearl mjnéW Kan o Tnke o m?fen marya/e /l{,,,, Y3
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mea//u(/v,,,,,) =0, saledes ol

//fn(x) —/,ﬁoc)/ £ ///f,, -—/f,//o,, /’M xéMN,, .
Y 00&/}@ yafm/z'jme en maerya/e /l/, eF meaf/a(/\/,)=0/ saledes al restick-
teonen /;/)(\/V, er é?&aen\sel‘) °9 soeller N = MUUM/,MM. Saer NeE
mea//u//V)=0, 0j /f-/,(\/\/)/é/\/v)"
eren Cauc/zj o'[je- ¢ BN ), ée&ayz‘ef med den am‘/o'zme rorm. (Det

er 'Q/Mé at X\N # ﬂ) medminche i en ¢ el Grerelle 2 ae/a/e/a(,()=0.)
7;'(791 'éorwenﬁma G{a M(/(Mmt M&tl/ enﬁﬂéﬁ}n ‘ 730(\/\/) 7?7ea/

/'(x) _ {Zoc‘m,,/f,(x) fm xeX\N

fo)z xeN
er sa /éfw({fyu) 29 ///f,-///,o—>0.

Holelers wlighed (§4.3) jaz/a/m 7.54‘ med p=1, g=o0:
7/

@/GZ%@«J#?G%@/&@% e /o foe%if/f) 2
Yot Sy < 1t

Thi ny}y&)/ 3 V(X)///j//w fm /u-nae.sZ‘enaZ/e xeX.

Hois ulh)<o0, sder G0 Ep) 2 Z K E L) for 15 p<ee.
Huis pl)=1, gelder Zllege 1l £ Wfls aé/‘ééfo(% Ep).

Thi réx f€ Z,, e //m/fs /////,: 7  u-rioeslern alle XX o9
dermed { ///f?/u < /////,,fa}, = ///f//,f /Kx).

Tt O(T) stin for BulTps), hoo pu on tallemilet ¢ T+,
han i é,(ﬂ'—'\@(\f) %9
//(‘}')/‘ejlloo = //(aj)jéj//a = vu4pey /@-/.
Det /o'[jw ?f o P er cden erreste maerya/e rred /u/ﬂ)-ﬁ.
J/oead/ en b=l (W) Aammd‘n/‘éej/zanude Zal, o'/ﬁuz.
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Tl sl el par resulbaton vedhirende .Zfo(@d) = oefo(ﬁf/ﬂ m)

En bontinuert furklion f- R R Cller f P L) tithorer
LR, hors 09 un hois den er begransed. 7 amﬁ/&nde Jald e
///‘//” = Ifl, = \Sé}oxelgd//’a)/.
Thi en /f(xo)/ Sa, aer //‘(z)/>a /o»z alle x denomegr 77‘,(0, og
dermed mlix //f/x)/ saf) >0, Jerer A/M./M déée/z/ae essenteelle overtal
77 /f/, end der er overZal. |

@e&ajz‘ef med dlest aru'/m,ne nom N U, er /ﬁméfgb-nuummej
sﬁb (R y’ Kontinuerte, éej)wen.xea/e fumeft'wze/: fao R et Barnach rum.
(cn undamenzla[//o'(je Aer éwwujaa /'o aay‘oamZ‘ mod en éej/zaen.sef
faméfc'on . 740), som Z'z‘//?e er kontnuer? (7% /7) 796£-69, p. %09).

7an /’(f € @(ﬁd) 7/4&?, sa er

//j-///‘” = //j—///u >0 ;
dw/wajanj /ﬁa fmfﬁd) Z! st(ﬁ'{) /4'5 altsa [f]*[j]

Farklionsrummel GIR 4 :‘rzc/{e/hes d%/m 4‘7‘0&6»2‘ ved
fn\ [/‘] SO ef/u/a/«l‘aena{a'jf wunderrusn 7’ L o R). /a/?e Z ladler man
siy at skrive G <L (R )
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Sf q. izg,mméu'maz?on ¢ midelel.
sz‘m‘njezme ¢ denne /oa/mj/zcy' er 4l a. njz??'ye ved, aZde c/?i’

Zellaclen ﬁene/za,/tixou'nj 7‘ sesellader, Som man er stand Tl af vise

/m \.u'm/o/e eller pane /améZ‘c'onM.

21 Jlglpfzoédc}naz‘c'on med Ja'm/g__/e /ﬁm.éz‘zbﬂe/z.

En delmoengde U 47' eZ /weac/omeﬁ«‘»é pen 7 Jc'je&/ yan&ée
som ¢ of melisk rum, ol veere Lol ¢ UV bris U=T, dos. hos
Voel) Vee R, Tuell: dluo)<e. |
En delmaerngde A 077’ ot normerel ellr sermirormenel veklorrum /4
Jc'?es of voere Lolad ¢ y; Aoes olel af A uaé/:aerzc{fe arnderrwn ;/oanﬂ
er Lol o U Underrammel span A bestar 7‘ alle ena’e//}e linearlom-

birnationer 4}7‘ sellorer fﬂa A.

\.fcez‘n,',y_ 7 For ethoerl mabrum (X, f,/u) _/_cjzfge gé_.,g_'@/_z_/g,
f‘mao/elt'}_g fmzéfcénaz 9 X~ C med
/({x,éX [ gexy #0f) < =

toeZ ¢ c%fp(x,fyu) ZO_Q eﬂaml‘/o, /f,o<°°.
En u'm/oe./ /‘&nk{’:éﬂ er en /«méfzbn med Kur ena{e//? marge

Joerdier.

Beves. U Aemwzéa, ol en Jz}»ﬂ/oe/ L F -mao/ela} faﬂéfz&n
y.' X~ 6 z‘c(/wsam og;) hoor /§/o<°°, nefc;o hoes
/a({xex /y(x)#O}) < oo,

& nemlg -, 4 de fra 0 /‘m:/éel/z}e verdier of 9, 09 soelles
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A, ‘j—’@')/ J=then, ol f/y/Pa/{u = ZJ:f /ajlju(fz~) veere ende/;}f)
neZ‘o,o hois hoerl /a/)z-) er del, dus. hois /u( q:, 4-) = 2;-”/4(6?-) < oo,
7o fé a&f,, JGW,. slal vises edsislersen afen/m:é’fzény

Som naanf; med //f—j//P <€, ﬂ: Kan anfayefz 0, ccle? o ellens
iy tor A PR A

Der /‘Z'na/e; da ({42, lemma) en fo'/ye 0< ) 5925 a/g,-m/oéj F- |
m;[e(z'je /Qmélf'ane/z med j,,/z) - /’(x) 4 hoert xe X . |
Tl 0% g, 5/, n=1d..., hor feZ,, slulles y,,é.,{;, saml |
//f—-f,1 /4, + 0 (§83, satn2). Som den Jo'jz‘e /ﬁcméf;'owj bar da bru-

9¢s /m el /oauerzc/e n.

7 resten a/f? ée&ayl‘e: fc‘//az/a/ef x f/z)—‘(@f{B/(),
hoor B er Borel a,/jeélmen ¢ P? o9 p el P clor mal.

d' ser Jors? /oac 90/9&0&:/»142{&% med Qa/_o/_p_e//unéé}n%, hiron-
vedl od ocl /MJZ’Z /ﬁméf:'ane/z 9 R~ , der ban strives som linean-
lombiralirn g = 2] ¢ /e of indibalorfinilioner 1o
\.S‘Ztuw/mc/ chf%m/[@ ¢ R4 Kfe §/3) ¢n ﬁa/o/oe/&nééc'rn Lelhorer na-
lurligss o8 (i) fou ethoord Raclom mil pi ¢ R o9 ethoerl p.

\faefn/'rzj_ 2 Zg_{c ethoernl Reclorn mal M ‘R o _é}jg _é_a/a pe -
/uné&'oname g R~ C 2ot .:2;/&) @e_ﬂ_@_f/o) 1£p<es.
Anderledes Jaﬁf ; maezyc{en y‘ ¢ha//}éa,264/€¢méf¢bne/z /M standord inler-
seller ¢ %dm tolal ¢ %ﬁa)

Beoes. 7on fe ,?';/(u)) e //?* shal vrses elsisZersen ef en &6}0,06'
fuméf:'an 2, sa //f—j/{p <E&. 7&&1/?‘ a/‘Jcefm'nj !/ ker w'mZ’aye/ al
f er en J/‘m/oe/ Borel /am&‘z'm med

/u({xe I?‘//f(x) #0})) <eoo,

altsa en linearkombirnalion Z,"é/ @ ,  Hvor hoerd B eren ABorel maeng-
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de mea//a(d;-) <oo. Ui Kan ola veclere anz'aje, of/w ¢ha/¢'/(a,2‘m/§crué—
Zionen /B >r en @oée/maenjc/e Bf/?dmea//a(ﬁ)<w.
7l Findes (§575, uoe.z‘nc'nj) en/(o'[je 1,1, .., Ao hoerl I,
er ef standard interval eller loml, salecles aZ
BEYTL, oy ZTmll) < ulb)+Ge).
U trenker os N o‘a/jé saledes o
oy (L) < (Ge),
7 \sae.é‘e/?ﬁ= /UNI .
7 +n
Det er da /é(MZ‘, a? y er en &a/a/oe/anéﬁbn/ cae? (//V];,‘/'(r Karn
Shises som /M.mz'nj ?7" ena/e/c} marge parses c/:(s/'améfe sZanclord cn-
Z‘M([w (Jfé-z/ éemméne'rzj // 'eorwe.éaen&). Oj cla
T gt - g, O )
AM(/'l' /(y-/B//P =.< ///éjrﬂo-[” —/B/{" +///Uf°°.[,, -ﬁllf < z—,é 1"2/'6 )
. P - - _
et WTyr =gl = §1ymp ~ Yo =S yp \B8
= wlUL) uB) £ Z7ull,) JuB) < $e)”

o9 Myer, -glf = WL, NUNL) £l ) < (7Y

Lemma. Zelel ' e ot Paclor mal ¢ R /ft'nﬂ/ed %l ethoert

_—t e ee—— e — -

standond intorvad I = Ja,c,7% ... % Jay¢,] gez%aui ce R, talsal
é,,-, by 2 d,...,d,, beor <bcg<d, i=1...,d, salecls al

/u(J\H) < ¢
med //=]6,,c,]x...x]6d,ca], J = _70,,0’,.7"‘--"]00/,&{,].
, ()
} 1 (C‘)
| |
| |
N
|(b) -~
(a‘_')l— ———————————————— -
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PBeois. Salles J, = ]a,,c,w‘;",]"..,x]ad)cdﬁ}]) har ot
I=N,J,, J2J2.., o?fo'/ye/ij /u(xf,,) —+/u(I).

Seetles H, = Jaet e dx..xJag+ 1, ¢,] for n2lN, hoo
a.‘-+/Vi <c; , c=l,..,d, haroi T=UH,, H s, pyfo’l—
yd:‘y /1(/7{,)—71(]).

Wedd n méf, dao/l(J,,\])<:;‘€ ay/a([\hﬁ,)<z"£) Kan
Zalswl &, ..., 5, 29 d,...,d, éaajeJ/ blot

<b. £ A < L4 ;
az(6¢=a‘+ C¢‘<c{¢=c¢'+n> ¢

fno(e(ej er
P, - 07 = §17, -1 [ = (@) <IN Q) € p(TNH).

{..d.

n

\Scefn/hj_ 3 @ ethoerd Dodon mal y i 29 ethoerl P,
/§/9 <oo, gg_lfumé&énm«mmef .2;;«.) gelpa/mée/l: as. der /ﬁ'rza/e; en
rumerabel, 2l a/a/maenj_c_/g.

Bews. Maen}a/en #zhl‘um!feﬁ Q= ]5,,0/,]" X ]éd,a;/]
med rationale b;, di er numeradel. Qe samme galder da Mﬁrzﬁa/en
of /&méz‘e'om» 2 % Mja/ 9= 5'7‘ i;”, 3,'9”6 a, % /('?e/ea’u meng-
den a/ /uméfzonm 2_, 2 j /OJ . |

?/o'lje lemmael Kon indikalon /an'éﬁbnen 7 /m eZhverl
standard interval 1 a/o/aaoész'mohes ¢ /o—/ﬂe'a/a/a/ med w/éa;z/zj roy-
ajzla'jéea/ med z'na(z'aéa_?fm/ﬁméz‘:bnw T /M intervaller @ a]/ over-
roeonte arl. Sa Kar ?\m‘ en /&méZ‘:'on ¢ _/Z afw“'mae\g mecl /amé-
Zoner ’? /Q = (?'+ ‘;?',) 1Q P 31/? "e @) R icle? mu[zfc)oéléaz‘ebn med skalar
er Kontinuer ¢ €% 08;%)) (se P 725). Enboer &af/oe/améz‘[on
2_"’9 (Tj , %9 dermed 7‘0’9e \:cez"m‘nj 2 enhver /fan,éz‘a'on fé AP

Kan oda a/o/o'zméu'mmes ¢ /o—/m'a/a/e/ med wZéa}./e'j ﬂé'ajzle'j/lec/ med
/(améz‘:'onw Z-,”% /aj .
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72 _z?ppao&/bmzﬁ'on med peerte I)fméf[on%.

Wed €= €T(R ?) éez@nes maenja/en a/ /ﬁméfebm»
9: RY~C, /o/z horlhe alle /omz’:é//e 7’7ea/ea/e aff enhoer orclen elsc-
sterer o9 & bntonuerle.

Lemma. & H=1. ,,c,]"..."]bd,cd] 29 J = ]a,,d,]"..."]ad‘,a;]
infeorvaller £ R med a;<b.<c;<d;, (= 7...4d, ég,fmc/e: _e__n/fu_g@—
Lion g R~ [0,1] Lithorende €~ (R%) med

ger=1 forxeH, §6)=0 for xe RNJ.

Beses. 1° 7 ft'l/oe/a/ef d=1 karnoc éenyfe oS 077)/ @Z‘/ﬁmé—
Lonen ¥ definerel ved
t f / { e'%‘ fm x>0
f(x) = <
0 /m €0
tithorer BT(R). (Cnhoer funklion [y grvel ved
AW
];)(x)= {P(/x)e /oax,>0
0 /m x50 ,
hoor Per ez‘/oo/ nom/um/ er nem/ij de]fe/tenz‘:'aée/.)
For m'//éaiz/c'jf ce R 4 el ne /am(’l‘dmen
| xdf(x)f(é‘-x), xekR,
ithore €T(R); dener posites ¢ indervallel 70,¢l ) ellers 0.
%/‘uw@fzbflen h: R~ [0) 7] ywd‘ ved

*He) fle-t)dt /e
pr e S0 [OLE / §, fOfEe-d,
der z>jm° Lilhorer € (R), er htd) =0 for x%0, ht)=1 for MESS
& a<bceed %9 £ € minfb-a, d-c}, da w?y.-/,?d[o,/]
yt}»el‘aea/ 9(x)=/z(x—a,)/z(o/——x) Lilhore G(R) o9
g) =/ J xelbel ?(x,)=0 Vs x¢Jadl .
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2° ?fa'(}e 1° fincles fm hoer? ( en /un/é'f:'on 9% R~ [01]
tilhorende € med 9= !/ Vs xelbc.] 9000 =0/o¢ xéJa;,d.[.
%né&bnen j =j, ®... @jd 5 altsa y(x,)...)xd) =9,(«(,) ...9‘(((‘(),
han da de onskedle ejerukaéu.

Jod‘mhf_ 7. Zor ethoer? Fodon mal & R e m_oz_gjieg
_c}f ﬁmélﬁbwe/z g€ & URY) med _ég/cyzamuf slille ol ¢ ,8f, //u)
710_'2« d%ml‘/o) /=‘,o < oo,

At en /iméztlm 9 /oa° R ar ée}ammel‘ slollfe , ol 8l? sege,
afmaenja/en {zéﬁd/y(x)qk Of er éej«zaemez‘. (Yed stptfen J 9
foufao: a;fc/afm}zjen a/ neeorle /rwerzfa’e.)

én éeyzzae/uu‘ Borel /umé&'on wreecd éejaaeruez‘ slle tilhorer

EA)

Beo''s /m Jaez‘m'rzy 7 Zor fe ,8;//“), cel, kel mses edsi-
slensen a/ en famééim g€ CoURY) smect éejaaerwez‘ sZitle, se
//f*j//p <é. 7&«/4/‘ qu, dod'm'nj-g éanw'm&}e, af/%
c)za(u'ea,z’m/améfcbnen T fm eZ stancard interval

] = ]a[;cf]x NS ad)cd]’
Qm/?ha/es nu (§97, lemma) talscel 4,..,4 o9 q,
med a;<bicci<dy, dxf..,d, va ulI\H) <&l hom
H=Tb,edx..xTb,e,d, T=Ta,d]*. % Ja,d,],
% c'/%'/}e del nelop wisle lemma /f'na/es Hdere en /&méz‘c?m 9 R 019[0, 7
Lilhorende G (R mea/ﬁ()c) =7 f xeH, 9Ce) =0 for x € RINJ.
ele? |
11, -4/

4

PRI

< 7J\H ’
ernu Ny =gl" = (11,-9/ gu £ (17 y o = (T H) < €7
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@emménchj. P en Kontenuer uméz‘:'on/( a/?'ﬁhazef /aaoel‘
inZerval [a—z,é] SR kan inZ‘ej&a/eZ‘ f:/(x)dz a’e/'rw)e; Z!emme/:'y ele-
menlar? 7 eks. som Caacéj gyorde del, eller som ¢ gymnasiel ved onr-
bour’ metocte, e ?nd/ea/ne'nj p2-3 7 éejje _z‘a'//‘ae(a’e aa/n]é/a, o /
er anz]’o‘tmf Kontinuer). 777«»74/@7 Cla,4]) 7/ KontinuerZe founkteo-
ner /aa° lo,4] er e? /ém,éz‘c'omweéz‘oMam, som Kan normeres sved

VFl, = §, el
Rermmel en bk /ﬁcld:f@nd:’jzf ﬁﬁ z‘e’?/y'eée 7 Peerrrarm ¢'n,2‘ej/m£/e
/umél‘c‘omv: 7/4/0,40@ ke derne manje( (Se dvelse £.22 823.)
T7en med -Jcée:j_a_e z}zz‘e/qfea/d
f (L frd, feLlasl),
90»125 en udvidelse %Z/ a'nz’e/eyza,lef /fo_’z KontinuerZe /ﬂnél’[one/) Zil en kont;-
nuer?, linesr /anél‘cénﬁ./ (Se p.726-72 7) /ego e /a/dsé‘aenaé'j_f /Qméz‘e'ans-
vebtonum L ([&/é])/ /7 //, med g([&,é])) 44, som 2wl undlerrum. Hert

/c‘jju e? 779052024/? /méu'n.
o -éah,cjae male? eller blot et Pndlor mal / R % o
o
/’d &d/’a}x) /e f(ﬁ/(),
fa°¢Mme made en wdlvidelse ey’ z}zz’ej&a/ezl m. A z‘./u /fza hrummel K =
K () a/’ Kontinuere /améé'onm /aaG P el éejnznuf sl'tle Zilen

ém:&hu%é‘, /[nem/ﬁméfc'ona/ PJeZ‘ /Qa/d:éaena(?f f:néﬁbn\saeéfm«m
.é/@f’ )} ////, med W(@d)) ////,‘ som el wnderrem,

(Hos def /(mru/ée- /M/@Z?‘Maéolleéz‘c'c/ Plcolas Bowrbaki (Fnte-
jwo.{c'on , Pores 1952- ) J?Z‘e.f mod clelle sShaks ¢ a’%h:'febnen 7{ Le-
5e4jae ellen Jeée.yae/\fz‘ielé'e\; z'rez‘ejda/' /4 //za c‘nz’ejzza./ef /oa° F(R?)
deferneres forsl en seminorm N /4, pa’ef om/d?erza/e birdkleorishum, heim-
mel LR f//x) a/e/é‘nma c/eyz/a; Som %Zufmven 7f K (W"/), %9 e/m/e_/c'j
wclpecles /&méz‘abna.én ,

/d f/'?d/?/u) /e KR,
2 LR ) ved bontinuitel (fo. §154, lemma 2).  77lere generedt
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foarn PV erstotles af et m'//(;/z/z'jZ‘ lokalt éom/oméz' pam. — Tor detatyer,
e /.‘e&. éa,oc'fe/ 7 ¢ T Gulomann ladsen: Abstrakl Aarmorncsk ana-
/7“, %‘ée/an:hjsnéfm 407, Wlotermatish Fnstetel, Kobenhavn 17%69-
70.)

2 har allerede jenfajne garge éeny#ez’ clern melode, der er
neon? ¢ /oazzatj/mjénq cnclleclerncle lineer: redullion 2zl Jméj beha-

ﬂ"'[?e /anéfc‘o»ug/aw. Some 74@/:}%0 wshaZion é'enw bevesel /o’:
/o'/jena/e J&Zﬁu‘rzj.

f %/,

X

i

0' x,-l-h
U Siywl 2l en ﬁ(mél‘c'on f de](:'n%ef/o; 33 %” ved Drarns-
lationen 7, med Ae@’/‘b'«es oder ¢ /uméémen 7, f def?nyzd‘ fao
‘Z;,(f)=£+/l ved (Z/‘:f(") =f(&-/‘>'

Sitning 2. T enhver flrddion f R~ € tilhonencle
L (RY), hoor 1Ep<oo, galder 1
15,f ~fl, = (Sgalftc-h)-frl de)? =0 for h>0.

Bemork, al u‘cefm'rzjen dJechcrer Jeée.syae malel m ¢ R oA @efej—
relien LR stin for Z(R% B )

Beors. 1° Forst ée&aﬁz’e.t Z’c‘/foe/a{ef / Kordenuer med be -
?naemez‘ stitle. Furnklonen er da urncforml Vondnuer?: t{ elhoerl
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ceR, findes et d, 0<d<1, a
(ftu-h) ~fol < b6t Ikl = 2 b )% S,

davs. /Thf —f/<£ fm [hl<d. ?a/ez’fm 0 aa/enfm en éuj/e
WO R) = {xe R 1xI<R],

har o dermed for Ih1< J, at
15F -1 £ ¢ Tygren) >

altsd Igf ~f1° ¢ &5 m(KOR).

2 Donast bebiagtes det alomens Llfalde fe G (RY). For oil-
kaojz[c'ﬁz‘ ce R " /zhc(e.s ¢'fa’(?e Ja?lm'nj 7 en Moninuer? /ﬁméf[on
g: R~ € med écj/wemef stotle, sa
19 -f 1, < <.

Do Lebesque malet en Gonslalirnsinvaniant, har o for hvert he R
L ypogfl £ V=gl lg-590 + 15G-Pl

< & +ly-%gh.
Holge 1° findes imcdllertid o d¢ Ry, sa

//5—'2;9//,, < fm Ihl<d
%9 clermed //f—z;f//P <& for Ihl<d.

@ema&‘uémh?. 7;4 L= oo Aanr /hyen a/ \sazZ‘n/hjefuze ¢ § 97
09 §92 o/oae?f/m/des ’ Saledles en de alle 7&&:& /m [eéedjue palel ¢
[z8




7717 753

701 jf_l}cé/maa. |
En maen}a/e A med 7> éom/aod/fc'arzm AxA ~ A é&z’ejnez‘ +

% Sam? en éom/owz'fz‘aw Cx A=A, Zz'ﬁe/ea’e\s Aez‘ejrzez‘ o, Kaloles
en (associaliv) L@_e_éd__g vver. €, hois # med add,tion 29 mac/f//'o//léa- '
Yion med slalorer er el vellorrurm, Ao mw////béiéfx‘onen ( A er assoce-
- atiY, o9 Ao
Hge -ty egheiesh )y

celdle) /M ny,fy eA celC. (Som xoea’wm/c'y er mué‘//"odléa,ﬁanﬂ‘e}nd‘
weleloclt.) CGanske Tilsvarendle a’e/ghe/te,.s a.éeélza. over P. Qea@wxf,
der alene vecdhorer additiorien %9 mulliplibeationen ¢ A, karn samles

ol A med disse Zo '&fm/am/z’(bne/z & en ng.
En a/ﬁe&/za J:'ﬂes ot veene Krmmudoled, Aos mu/é‘o/déa_zf'oﬂen

on Lowmudolis CF eventueld newtrall elemend e mu(z‘,/b//;éaj/bnen
Loldes elelermend eller entred ¢ a/ﬁe&zaen.

En newm ¢ en a/jcé/za A er en;&»wéfzbn AR, offe éez‘zj-
ne N I, som ud over de Joaa/m/:'je bray 1l en novm ¢ ef vellonrum

007y lder

714 Ifgl € IF11G1 Joo fg € A,

260 A et elelement e, iraves a/rm‘na/e//'jwix '/J//ye del=17. & aéeém
med nowm, hoor mebibhen d(/ff); //f—y 4 %/u/aéfcena//?, Laldes en

Banach g_éqcé/m.
7 err algebna med rnorm er de e émpwlzbnw alle Koninu-

enle. At Mum/ae/wis mué‘//'o//,éa,ﬁbnen er bontonuerl ¢ %,}o), /o'/jw

Al S A S R VA A
< //f-/g////ﬁ-%// + If 1ol 1901 * sl 19901
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5&empe/. 777«:”?0/@1 %, a/ éej/zaeruea/e : ordpmuerte ﬁn»@fc‘rm
de//nawz‘ /oa‘ R d) eller bl /oa° ot medisk eller 2’:700/7:&/? Aum, er, ée&ay-
Zel med Joeq’mé'j addition, mullplilation, mullplifadiorn med skalar
Jaml‘ Adern wrnifzrme norm //f//a = J&}O‘ //(x)/, en ﬁanacé a/}céaa. gen
Lornstanie fuméffon med vande 7 er elelemenl.

Maenjc(en % (R¥) 47" Kontonuerte /unéf:érze/t f /an V4 dmec/
f(x) - 0/64 lel > oo en //}e/ea/u er» Barach a.éeé/aal mren wclen ef-
elemenl.
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102, Gjlulplpea—[/qeélzaen /La en g_*z__g/__l_? gruppe.

7lern G med éom/oow'/lbn < er en ena/e/:‘j gruppe, de/‘nyzes ‘
mmnja/en 4G) a/ /uméz‘z'one/z f G~ C (ellen f G~ R) en bomposi-
tion * Laldet fo-/a&u'»z?_ éxeje(aé % /ﬁamé.- cornvolution) ved

f29@ = £, [B39) - 21497999
Som en aaézejm‘rzy ko vise (smd. § 704), er /o-/a/ninjen assocraled i
Frgxh @) = Zyeg 47 904 VA ).
Get vorficores nu wmiddelbart, of funbliomsoellovrummel UG rred fold:

m}z? Som 7010111 el éom/ya«.\'/fzbn e en aéeé/za. Gen baldes gre _/gcﬁ._/_g-
Mﬂ fm G er AM IHJ/M/Q»? /&néﬂ /{e } SO efc/eme;zz‘/ AM é

er jhalo/pms rzeut)a./e c/emenf , 07 den en /eommufafr}f, Ao ﬁkéﬁ:'m @a/elf

Wlon kan diskeZere fo/a/m'nj fm andhe grupper ed Granslations-
inoariante mal. 2 stal behardle (W‘:/'f‘) % /7,—"“)

Bemterkining. 7r G o en endeliy qrugpe, adys Fordorerre
f{‘.} R e‘EG) en (el torunts)basrs /M //G), dvs. hver /é lG) har en /ﬁem-
s?cllin '
7 7 Zie w
Felel /{é}* 7{/ 3 = /{kj} , Zillader man J[j wunderliden af z'c/enzlz'/z'cae
hotd (el red /{zj % d‘amz’/a//} erslalle Z‘ejnd’ % med . Jaer

(Zag) (Z4)) = Z4; @)k = Z(Zyi 4b) ¢
hoore /Mm(en /m /o/c(m'n7 //yjm }emf  WVled clernne dyméo/&/zuy Zaler
man om ftejf""’j medl ,,fo'!me//e linearbombinationer ?f ?Aa/:/ou/emmz‘ejz "
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703. %/Jn/hy _af Ifaméz‘:éna'z /o_ao y &
Ved /‘o/a/n/'rcfiq f *q a/ b /Z.mé?fo'wm f %9 a’e}éhe/ze,z’ fao
hele P o eller neester overall ¢ :@d fo/wl‘a:s /&m&‘cénen
e Su P3P
definerel /m de xé/@d, fn hoille Vs f(z—j)j(j) et Zcéerue mz’ej/m-
beld ¢ /pa/ (Jygh/'f/&nxmcenfa/tn bon vere ZZOM)

X

X

Zdet o med Jf éez‘?na /umél‘/'onen yd/d‘ ved \Sf{y) = f[-y),
medens T, Sf belegrer den funkdion, som Sf foes oven ¢ ved Buanstaio-
nen T, (se 559.2), har o (7;\5/‘)(}) = 5/(7—-)5) =f/»—7). 73/4/»7,}?07
f* 9 @ altsa defhmd‘ ved

7‘*? (x) = S/Rd (7, S/‘)y dm
7’04 ole xe R hoor (7 Jf)j er Zeée\.yue :'nfej)zaﬁe/ ; RZ

Yndtionerne /* 9 29 y*f er cdenleshe.
77:/7‘04}/#&2’ xe R er
Soa o999 = gt [ P99 = Sad [995 9%
Saleces af /msl‘a", ot :'rd’ej».a/e/me sarmlidrg far mening 09 ’é ercle
ol sarmme verdi. D Lebesgue malel i P? er srwariand vecl a/éa?a/m'n—

gen 4> Y (se §62) savel som ved Ganslalion, Kon nem//? en z)z?‘ejm-
tosvarniabel g erslolles med -y o wdlene med g
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7l ]; =/§ 22 91 =9 pester qenalt ¢ B iagﬁcm&f&nwne
7; *g, 29 /2* 92 cdentiske.
7/2//44 grvel L€ R? on (z, \5/,)9, = (72\5/2)52 roesten ryerall
2l f+g & defirere?  of purkl xe R?, daer
(f*(cy))(x) = C-(f*j)(x) /M cel.
Zlar 7*9 2 /*/7 @ éefﬂ@_gz‘_z'_d,eﬂéfxéﬁd, da e
/f*(yf/:))(x) = (f*?)(x) + (Frh)00).
Zer fo)=0 for x4 AR o 961 =0 for xd BER, oo
f*j(z) i@gf@ Q} 0 /_’gg x&A+tB = {atb[ach beB}.
Thi fle-g)gly) %0 > x-qed yeB > x=(c-glty e ArB,
7o x4 AtB er funktionen g fle-4)9ly) abba identist O,

Joebu'nj_ 7. 7% f_? 9 & @Ma//funéébnm /g_a6 W‘f da e f* 9
cgen en Borel Iﬁméfabn. (ﬂe/‘:h/f,bmmasfyden kar Jare Zom.)

zemk. Da /@j, a’a.f,/an.éé'onen (x,y) f*fét)j/j), er en Qme//étné—
Zion /oa° R 2 ( Sf 77), joe/a/w delle @Ja‘ /&nézl:'onzn , cler /51,‘: ved aammenadﬁuhj
med (¥, 7) > (-4, 4), clos. d
Ce,4) ”/(“'7)f(f)' x,jé/P .
Pislonden /‘5'1}0» nu 37’ éemam,ém'nyen p.1%, , (oj Y XU/BU

Setning 2. T &2, (R) 25 92, (R°), bwot 12p,9% = 59
Fra =1, door funkbioren f+g definerel ; hele R, g9 dener uniformt
konz‘/huwfgﬁ_é_e_f%_f,
/f*?/ £ ufl, gl .
Bevis. 7&«/2‘ a/ -Jeéexfue malels irnvarians % Hololers uéj/rec/
(516’3, 9’6’.5) har w'fM hoort xe RE at gﬁfég(ﬁd), al @;\S/“)y'.‘.{/ﬁ‘/)/

o9 ol /f:t?(x)/ = f,,‘,d (7;‘5/)3 dm[ € //7;5//4, lgly = Nfl, Mgl .
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4&‘ f*y er am'fmmf ,éa-n'//'na%f , ves ved #a/za{eju'njen
/fx? Ceth) —/‘*9 el =/jﬂc/(7;*b\5f - 7;5/)? dm [
-3 //'Z)'M,J/ —'Z;\S‘f/é //9//3 = //7;’\.?‘ —5//{,, //y// )
cdet 17, Jf *Jf/{,, -0 /m A0 ‘f"/f‘ §92, uazz’mh? 2, /ma{mf
1£p<oo. 70_4/0-790 lader man éloff?j éjlfe roller.

Wlan bemerker, of /o[a(ed enﬁcmefum /G LR Y e en ftméf:?tn
ye.f,fo R?) ) \.yec/e(t/ mecl en éefdoeruef/ Lonteer /fen,éz%n 9 /Da‘ﬁ oi da
fa; er éefdaeruclf (an//(od/nf ) /(mzf'nue/;f /&néz‘z&n. :?/' //}nenaé /éaAmefe/)
er fo’/ymo/e \:aez‘m'n? (”f //?e/ea’es $106, Jaez’m'rzj 7).

\Sasz‘mhj_ 3 Lad f eLR). & 9 R~C éz}/zaemaz‘ 2. g_///e/zenz’:'a-

bed med en _é_e/q/mmul‘ g}ﬂw/&é da yae/a/@ det sarmme om f*ﬁ , 29
Q(f—*j) = f * .9? .

Beoss. Foldningen fg = g#f e definerel vedl ef integnal, hoor

c‘nz‘eyzmna/en a//iaerzjm nf err 2¢el parameler x,
g#fe - $p 969 )y

Tor fa,sz’/fo/o(f el er z}zz‘?/za.nc/en (T;\Sf)f 6.2’(%), /m/mz%owj er mle-
7/mna/en en dlfacn#aélj/m on 7‘«(, o9

0 qle-4) Hly) <
(St 5) ol ot )

hoor const- //‘/6.{[/(7). %’/je//y /ﬂ‘?i)af*j a/a'/fmenﬁ‘o.ée/med

et - Sg SH5HTL 4y = So Gy gy = ()60
Bade f*j % 2(7‘»7) = f * ‘Zﬁ er ée}/zaemee{e 29 amfo'sz )émz‘/namz/e/ idet
9 3? G,ZZO(//?). A 2} er en ﬂme//ﬁm&%ﬂ, 75’/?m a/, 2l (?:\hy '3)//? —
27 /M h->0 }ennem en ]Io'(ye.
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704 G)‘u/g/oea//qaé/zaen LR oy,
U skal hen behandle foldring of Junddioner Zelhénendte 2R,

Setun , 7. _@/6 Z{Wd) 29 jéa{(//?d)/ da er Tourktsoren f*j
definerel nauz‘enjaz/e/aa./&‘ _c R ‘(} der ?Z/a/yz f*ﬁ € LR 29
/
//f*? //I ry //f//f //,7//1 .
gemayu(/ g ot ' her a/ Aerw7n 2.l err bekvem /Mmu/a/nj Z’t'//a.c(w,
ol en ]ﬁm&(/}m Zilhorende LR?) buner a/e/f'n%d‘ rceslen overall.

Bevs. Dn f® j , dos. funéf/'onen (e, 7) —~ f(x)j(y)) er e Borel 72»«/@
dom ¢ R (; S{ 77), jae/a/a delle ?Jao /ﬁmézf'onen , der fa: ved Jammm:azﬁ—nhj
med &,7) - (—(-7, y), dvs.
(¢g) f*/(x-j)ﬁ(y), X,y e RY
Denne fuméz’/m Lithores ca LIRZ), cdel or med é/u,? 7’ Toneds \saez“m‘rzy
%9 Danslodionsinsariansen af -Je,éujue malel o RY fz'm:/az

§o2a [f -9 96l Al ) = Sea (134 § gt (Fl-pl e )ely

= §pa (laly) Spalfeoide)dy = Ufl, Igdy <>
;4f 7;6/}113 Jaazln/'rtf 7’0’/7% nu, ol y 0/‘?1-7)?[7) er /hfeﬁlzaéazzéﬂ naeslen
a,(/e Xé€ ﬁ‘i ? afa/en nCEJZ‘en oye)za,lf ¢ ﬁd a/e/haeeé meézﬁm
x = bt o999 %
Ja'm/} nd‘o/o eﬁ/xj, Zibhorer LY. Da
[f*g il £ Spd 11691961 %,
ﬁn&/@ w'enc/e//'j
If*41, # $ o S /f&—7>j/7>/474x = § pi Ific-ggty)lelisg) = Ifly Ul

Sating 2. 7 [{ 9,4 e 2R, da &
72 #h) = (Fg)eh nester overalt i BZ.

Bevis. Tor Aoe/uz‘xééedyz
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(F (grh))ter = Sga fleg) GrAdy) oy
= SRA (/‘(Xx—7)5,’ed j(j~z)/r/2)dz)dj
= St Spe fle-g)gly-2hm1dedy
Saledes ot fmsz‘a‘; ot der er Jamz‘t'a(/j elisistens %9 ¢ ée,étaz/?em{e /a,(c( Sarme
vands. VX samme made }ae(a.’a

(Frg)eh)e) = Sgu (Feghu-2) - hiar dz
= S,ga(( Srd fl-z-4) 94) 4y - hiz) e
= $pa (Spe Flug) 9ly-2)dly - 1))tz
= $gd Spe o9 9ty ~2)hz) oy oLz .
olge Tubinis swtring e derfor |
(2 (grhdic) = (f2g)th)e) = Sp2a fle-9)3ly-20hee) dlly,2)
]‘m hoent xe R, hom j,RZd //‘a-y)y(j-z)/'(z)/ dly,2) <>,

altsa foﬂ neston alle xe R °f cdet ;fo'lye Torellss aaezﬁwlrzj
S‘Pd gkzd /f(z—ﬁ)ig-z)/«(z)/a//,z)dx
= $p2aSpa Ift-9)gly-2)heal ok dly2)
$pes (9ly-2 A0l Spu lfGe-gl e ) lly2)
Il Spaa I9y-2 A0 4y, 2) = Afly 1y, Ihll, < o= .

n

"

o bergthl o 0) e g gy

er en @me//uméfz‘an, Aoilbed /6774% ﬂ;ﬁ ol f@7 8/ er del.

Totowinaen 4: LURD) % LRY) B given anlecling 2l en
/éam/aw/z‘/bn Z(R9) <L(RY) ~ ag{ﬁd)} cclel /unél‘/&nen /*9 Som wle;f/ﬂ.-?
Lur ,;/’Aaenjw a/ de Rlasser, der indeholder / %9 9 vedl ebvivalensrelalis-
nen ,,7; =f2 naston cveraltc R qa/a,élel /*ﬂ e ZP°) /7e/e-
des som represerntant 701 en Klasse, fojz w'en Rompositim £ (. R < LR
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> LRY). Dern kaldes ogsa f&/o/nmy o9 éez‘ejnw X

\f&.l‘nmq I, Ledesque nummet 4(/24) =L (R B ), écﬁaj

ZeZ med Jae.a/axan/t? aa’a’/f/m Jaea/o‘anéf /mc/z’,o/zéaf/m mreel J/éa/a/zw
{o(a/nm Saml 1-norm, er en Kommutatiy @arzac/: a/jeé&a ua/en eZ-

c/emcnl‘

Den Koldes &/?‘ g ____jellmen fm grappen (ﬁaj +). Jer ex a’oj
andre Kand,daler til delle naovn. '

d'd‘ea//oac/éfz/lacna// at L(R?) er ef Barnach rum /f(54)
et nye ‘ x:er’m'rzjen, dvs. hvad der dedhrcrer ﬁ/a/m‘rzj , er en unvidedelbar
/a'/?e of Joez‘m‘nj 4 29 2 saml indledende resullaler « J103. 97 marg-
ler o ol vdse, aZ‘ der e er rogel neubialt elerment ved ﬁ/a{m'njm ¢ L),
At e €=Zﬂ/(?‘/) /te/mauenlf'/z% e? elelesmen ¢ 4(%"’)/ el vridlen -

LG L fre o f it meralt i R
fm enhoer /éméf/m /6,.2’//?") d} det er allerede wmul: faf/ét /7run-

ger 0/*079/011‘ /&éi /M /= cnd, '&,Z‘n/fcméz‘zmm fM en/:ecél‘m/ry the
her ol folduingen fre med e ec LRY) vane kortimuer? ¢ R /55/03

\:azz‘mrzy 2) a/u/ﬁ ke Lunre sTenme med / reestern ovenall
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105, Approksimative enheder ¢ LRY).

& (4, )” N &7 o’lfe a,/ elementer ¢ en Kommulales a/;d/za. A
med novm o elelement e, ca yae/a/m
Thi /'é,, el /éorwe/:.jm mod fe = f) nar 4, ko-m)a}o}e/z mod e el sreclts-
f//»eaf/onen ( A er bmtnaert, o9 derr rrmvendle z}n/a/déa,z‘/bw /cf; rrprelt ved
af [eny#e /= €.
Cn /c'(ﬁc %, e a/ elementen ¢ en KommuZalis aéeé/m A med

nowm Kaldes en _cygpdmés/ma.z‘fy ented, s
Vfé'#: ///f/é,, -f//n;"mo.
&n Jaoa/an Kor ua/mml/ef /’/'na/e& , udern af A har el eZ‘e./emenf. Do #or oo
o/o/afes Som er MJZ‘a.Z’mhj.
gemmén/rzj. En /arruz/'e. /'éz‘)ie R, eller e&mfadw& (éf)fe[QI[ ’
Ko ldes é}c/ea(e‘s en _a/gmozés/}muf}/ ented ved 70:2n;¢dmﬂanjen 7> oo , hen-
holdsr's €1, hois er,? //f'ég _/.// 50

RBeswllalrne ¢ et /o'ljena/e er fM de? meste Kun /Mmu/uef /M, A som en-
a/cl/\smamja/e | men Kar uden videre Kopreres Tl anche Z’z'é’oe/a/e.

Satung. & %),on e fie of furktioner Lilhorende Lor,
dot ) VnelN: 4,20

i) VYnel: S,k,d k() = 1

i) VieR,: §, . krde >0 forn=eo

_CQ.??/__‘/Q er’g(”d) //f*'én —fllf = j,'?d/f*'én "f/dm —»0/_'o__fzn—>oo)

dos. /_’i%_e_g (977’ Klasser ﬁe;lpha&sen,z‘ud‘ 577’ ) 4,,4,,... &ren g}_a/alzmé:/}ﬂaé'd'
enhed ¢ Barach ;o.v/qaé/zaen LRY). ‘
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En fc'lﬁe &,)en o fuméz‘a'one/z Lilhsrende LRY), der 90/}/0/01
(t'), (cc) oj (c'e}‘), wl o' lalde en M;&l_/j_e /M R a/. (7lavrel hernsiser
2l Yparndeteoreliberer Poul Jirac - o/o@mea/e med en LanidbaZen ﬂ]f /‘amé-
Lionerne ¢ enn saclan fa'lje :en, funéz‘('an " d med dGe)=0 764 x*0, men

f/.?d d?z) de =1 )
Ganste Tlsoarende de/‘nme: Drac ,fan—z,/:'e , ekre»n/ae/wk ¢ f[é‘a/def

%y ser, med groenseovergany ? > oo,

é;ésem/_:_e_/. & :éé-i/(kd), L20 o9 jl?" kude =1, daw?/o’/}en
(6,),en med £,() = ndblnk) vere en Jirac fa’/}e fm V&

Den ol ﬂem/:? /Maa/en ) 7 lee) ?a/yfa/e Geee) A /‘o'z w/é&//j’»f
de R, e ($6.2, 6emw>,émhj 7)

f,x,h; klne) nde = s/d)‘m; kwyde
Co d

% 'é'/{zl/xhné} - O/M n>oo ma/o')ue/)d‘a/ % ¢ Z(R%).
Samme r@sonrement Hser , ot (4 'ét>i R, med é{&) = 294e)

er en ‘gl}w.c]ﬁmfé'e/m Z oo,

Bew’s /M JCEZ‘z/'ny. 7° 7 hoert punkl x af da/h///bmmaan}a/en
fM f* :én , a.lzﬁa‘fm rnaeslen a,Z/e X, er
/*én () - //x) = S,Pd //z-y)aé,,fy)&/j - fm fﬁd é,,(j)afy
= 5,@4 (f(x—j) -f(x))é,,(y)afy
dermed
If+4,00 - ool £ Spa lfle-g) ol bl ely.
da L) > [fbe-g)~feo] uly) en e Borel furktiom ¢ R, fircler e’ vecd
6&«} af 7;ne///'.$ \Sae?/n/'nj
Ifele, -1 € o St 1m0l Ayl ly o
= Sll?d g/Pd /f(x—j) -f(X)/'é,,fy) c(zc/j
= $pd balip 1T, f - [l dy .
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2° T oitlinliat ec R, Zonkes /zswz (692, satuing 2) valgl ot
de kR, , sa
+, 54 //'Z‘f f//< /o/z /7/<J
For hoerl n ex da
£ &
7“;'@(7)// / ///0/7 5/3/55 z‘»é,,(y)a'7§2
§, 8 b 1T f [ 1, 44 5, )58 2UFl, ety
daeljas rnu Ne W, sa del sidlste mz‘ejaal o mundhe end § 5 7 n>A/ har H

//f*.é,, -f//, <¢ ]’m >N,

TN

A
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10.6. Wre o Dirac folger for y
Joa'm?_ 1 7% g€ LR 2 /e.zf,mc’), by 1€p<oo, daen
129 defineret nesten rveralt ¢ P 0 Lilhrer cgern L, (RY) med
? 7 7 R j / ’
If*91, £ Ufl, 191, .

Jazl‘nc‘rycn indeholeles Jazfru}z} 7: f/04’ Som \yoecadéya&/c/e ), S~
srende Gl p=1. (Detle nesullal vl o anvende ¢ bevisel, 7«; :‘z’zyae/a/ef
1<p<os, hoon jo If/] 1ol e IR )

Bewis. Vc‘ara‘?w 7<p<eo %9 5&31&»1»7@?2 ved ;a!-l—;/ =7.

?/6'[79 Jf/d3, uau'ﬁu}'lf /, e/z/*j en //(goée.//amélfm ge/é‘n)'lé'oms—
meghn & B {uel?] fpulfh-gglyldy < oo].

?/‘o’éc Holders a/?éea/ er inecllerted

- % %
Jos 59!y = Sgu i plly Pyt 3y
<( ;/R,( /f(x—j)/”/jzj)/dj )2 ( [A) aolplely )% <o,
nar /Rd//(&-y)//’/}(j)/a/j <oo, dos nan x Lilhoher clefinitionsmargclen A
For /f/”»f 9/

Altsa e )458/ 7/‘09&4} /*‘y dyé'n%efndufen overalt ¢ %c{
da //r/fx'/f/ erdet (§104, sateing 1).

Fetet Ifrg @l £ S tfic-g) gyl oy
f:‘na/e» H endpedlere /M /w'M )cezQ oz

/ij 6P £ f,ka,//%—j)/” /j(y’/"j ( fkd/ﬁ(ﬁ’/"j )% |
Y e
Do v 1f1%lgl foloe §104, sataing 1, tithorer LUR) medd
f,ka/f/”*/y/ drt = Ufl%elglly € DIF1N Aol = Ngly fo 1 P,
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Sluttes, ot f* 9 Lilhoren a%?,(ﬁd) med
J/Rd/f*j//’ m = //?//,P’ f/Pd /f/Pdm,
s Ifxqly < gl If1) -

A

\foez‘m'n}_ 2 & (b, )n eN &7 Dirace Zfe'_lj_e _q;f Ifaméz‘/one/z 'f[/éo’/zenf

de LRY), 29 &2 1€p<eo, da gumlder
Ve L (RY): Ufrk, ~[1, >0 fr n=e=

\faal’mh?en i §105 e %ecm/z’:'[/ae/o/d p=1.

Bews. Us Man antage 1<p<oe % bestermme g veel
et bemarttes, of frb, € G (R°) ifoGe sutoing 1.
17 Zhert pundt x a;’ a/e./h,‘z‘zmMaenjc/en /M /*,é,,, altsa Jor nee-
slen alle x, er

[k, 00 =760

4

+$1=/.

Sp (fle-4) - Jeol &,y
Spu (fte-p ~fi) ) ety ly.
7Ter 7c(w/z'yum 1% 4, @) e a’e/i'nadt allsa stadig Jor noeslen alle x, sl
y > Fle-g)bsty)”

dermes g~ (fe-y) ~Joc) e )

Zithore Z,(RY), hworfon
If4 00 = frol € (Sgalfly) ~fol? ,enzyuy)%. 7
‘f"/fe Ho'lders u(f?/:ea/. A Jonder nu ved Tonells \:wjm}z?
If*é, -///,,’ 5,‘,3 f,?d /féc—j) —/cc)/” é,,(7>a/74&

{ py 5@4 Ifte-g) - }‘60/’D b,y dedly
ou £lep 1 ~f 1y .
- 2° Bewisel afslulles pi tilsvarendle macke som ¢ tLilfuldel p=1 (§105)

n A

n

7 {c'(/oe/a/ef p=o° ja/a/eﬁ Jaz!m'rz? 4 Jfaa//'y : herer /«*9 erndaa
de]ﬁhmd wverall 2 M/;(o'zmll brntirnuer? (§703, Jan’n/'rtf 2). Dette ude-
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luklen 2ol 7enyaz/a/ g al Jazz‘n/rz? 2 kar Joere A,'?ZQ}Z /M p=0°. 7 stecdel
har man:
& (&), 22 Dirac folge of funklioner Lilhcrende LR,
/ R~ C éejnaemef 29 an/fo'zmj éonfzmze/zz‘ cla fce/a/vz

//f:ké ~f// - 0/04 e

Delle vises som Jaejn/rt? 7. §/74‘ med J&/y/ /ﬁe/ ‘ge ama&)mjm
7 7/0\» bevrcel der, dels fma/z derne Jazz‘mnj o» mere central, dels /M @Ja
Sf// al ad/‘b’ze el bews ¢ deZ‘a_/M
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§ 11 %/c{nif?ﬁ gflpvz/ba//k/ée Ifunét‘:éne/z.

1.1 Brvodiske /ﬁmzél‘c'onaz.

Ve skal éaiuzjzle /ﬁm@&nu f R~ C med er 7/'uen periode pel,,
s, fuméfcbnw f R~ C, hoor :

Ve e R: f/x*,a) =f&c).

Yo d/'m/n//reclf wéjlc/ a.nz‘a_jes p=2m.

én /uméf/nv /7a°%7 med /oozx'oa’e Zir svarer 4l en /ﬁemélf'an /oa°é¢o—
z’,‘gnz‘j/m/a/oen R/ ZnZ bestherde a}f Wasserre (Maldel sideklasser /M
I Z) ved cebvivalensnelotyomen

X~y &> Fnel: y-x = n .

Disse lasser e nefo/o M/jz'na/maenja/ane 2! de enkelte /oaméz‘y: /oa‘enﬁea/&
coklen T={zel [1z1= /} A dee/aféild/mhjen

x+ e, xeR.

Yenktronerne / R~ C med /oaz'oc/e G éa_n saledes /fza; /oac /Mmen
x~ @le®), xR,
wd f/za /améfimane @ T7T-C.

#on ol f vone kot nuert, nelop hws @ er del. ,77702&:74{2» af
Lontnuerle fméé‘ma f R~ C (eller / R~ R) med periode Zr ol o don-

/o'l Zllode os ot belegnre 4(T).

[eée\:ju.e mdlel ¢ et mlervel Ja, atZm] /o’oeJ sed den éy'eélf'de
a,/é/Za{m}t? X - e“‘, a<x € atdm, oo e ma,‘/,oa‘ T, Delle mal o/l,
da Lebesgue malel m /oa‘ P er Zranslalimmsinvarianl, voere det samme,
ciansel hoilkel ae R der éenyé‘es. Det daldes Jeéajge malel pa Taj
be Z'e?rtes ajsac . d/“e ol def voere /o'za/&/ajfz'jl‘ at ém7d? Het rormerede
mal z{;m, hoor 2{7’"(7) =7.
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?;0 /umél‘:bne/t "4 /oaa sz/dw
anr

| ST gdlEm) = 7 :+ qle™)de ,
salecles ot /owuz‘ej o der er samllidhg edsrslens 09 ¢ _Je&oe//encle /6’/0/ samme
vardi. Denne baldes middelvordien af @ savel som _52‘ der Llsvarencle perd-
od/Le furklion /C f/'z)d' ved o) = ple”) xel 2 :/aeéw Py4 /Mmu/uze
del /a’(?ena(e ]6? /oe/z/'oa/f&ée /Znéz‘/bna. k

7 /:'//aa/a/cz‘ 7€p<oo Jefye/e/a 7/6,?;/7) da, af/ R € eren
Borel Junkiron med periode Zm, hoor -

g:f]ﬂ///x)/pdx < oo/

medens 1fl, = (3 (ol e)%.

At fe Lol T) belyder, ot f- R>C er e Borel furktbin med pen-
ode Zrr, som & essentrelt écj-oamof, medens | |

Ufl = ess sup, //"(x)/.

o bermmrter:
7° W?Mya/en é(7T) a/ Lo, nuerte /MM&&M 9 R C rried /o"unba/e
Zr e tel 0 G (T) for ethoerd p 1£p<oo. (et samme jaz/a/m g’“(r).)

Delle ban a//ea/e.s ay‘ §72, Jaa’m'nj ! Cred é)u? 4/ det forud. aen-
de lemma).
2° For enhoer jﬁmzé/z}m fe.,{f,(r)/ hoor [€p< oo ja/a/u

157 11, = G5 1fi-b)-frol de Vo 0 for >0,

Qetle indses ¢ arm./oji mtecl f ?2) uasz'm;aj 2 ved ;éiz;z’ o? éeﬁaj -

te Zilfuldet f€ G(T)

Hlilet m eller Fm pa T = {ze [//z/=/} e /nm/bmfde/cézc/'—
m}z7M af 7, dvs. ved hanslationer ¢ den émmg?ﬁz‘/&e i/ca/o/og ( 7: .)) Lod-
det _%é_g_/jg/o/gg_v et or da ﬂa%é}?ena/e ol endfcne /o(a/m}zf fm /umé?i'—
oner pa T eller, som o' ol /Mmu/%e de?, Vid Junklioner /oa° R med periode .

@d’eyncécﬂ T hidherer /‘)m, ol en cu';é_g//owfeju' oy\m‘ @Zc{es en
7-dimensipral Torus. (Der Jmalua.n//je Z-cimensiprate Tors, oyaac,éa_é{ef
en »éu;(’@rh7 , (rl&éMM 7<7.) -
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112, Foldning of porediske furklioner

Yool /o(a/m'nje_;_v f*? a/ Zr /uméfe'wza f 9 9 de/‘:he/zd/ pa R
(eller raeston overallt ¢ R) %9 med /ouz/'oa[e i fmsz‘af; /&méfc?rnen
v = A ) o)
2% Jg f”'y ?7 y ’
de/‘/nmf fm de el 7 holle ydf(x- )9%), a.<y€a+277, er Lebes-
que z'n?‘ejzzaée_/. (Da -Jeée;yue pdlot e Gonslatoonsinvarant, er del 4}0
ﬂj/‘{'ﬁé holbel a€ P der Aenjlﬁs.) - ,Qe/‘m'z‘/bumaarya/en Larr voere Zom.

%/c/n/'n en f* ? Aar /a/'oa/en .
Ga.n;ée Som ¢ S{ 103 tanr a/e,/shl'f/b-nen sAhives

arlr

fx'y be) = 2—:;_ . (gSf}ydm.

Furnklionerne /*f 2 9% /‘ er cdenZiske.
Thi J yz’vez‘ xeR er
(7 flpglyiey = 5 fler 39 = Sae 19969
Zlax /‘,’ 22979z roeslern cvernall, da g/&méfzénwm /f * 9,
o9 ]2*92 /Za/enzlz';ée.
Zlr f+q o1 definerel ¢ of punkl xeR, da e
(/* (cy))(z) = c-(/*y)(z) /M. ceC.
_@f*y 2}/"/’ ég}jem de mwd‘z'd/g_@_@fxéfl daer

L] e e [ -

(/ﬂc(yﬂ,))a) = (f*f)/z) # (/*A)(x).

Jaafm‘nj_ 1 7% /‘ 2.9 er ﬂme//ﬁm.éébnw /o_cf R _rrz_eg//mzba/e i,
daer ¥ j _zj_er_r en @M_c//ﬁcm@’ﬁém. (. Qiﬂ'm‘é‘onsmcpnja/en Lan vaere Lom.)

Pndses fan\s/ée SO szm‘rrj 7 y’ 703 , blod benoerkes Aa/ a? (x,j/)d
/(x—j)yfj) hoqully) erenBonel /Mzzc'm pa R
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\S@Z‘nirzj 2. 77&2 /6 %(7)_@?6%(7), _A__:fg_'_? /fﬂﬁ £ oo oj

%*?f =7, ﬁﬂﬁ/_é"_'eéé_’lﬂ'f*? _6_{__&/9»‘?%62‘_3? Aortmuert ¢ hele R pmed
Ifxgl € 1F1, Iyl | |
@ez&dnrhjen af éejejne/se/zne en a"j/‘”&Z‘ ; ,6///

RBewisel ;"a"ze.s jnn&z@e SO fM den Clsvarende Jaeﬁwhj ¢ j 703
Honved éenylfu §1171, 2° ’

Forollar. 7770enjqden é(T) o/ Korndsruerle ,ﬁcm@‘/bna /_a‘ R red
pervode Za, ée,_tz_g_jigf med Jaza/yam//? addtiom, Jaga/aan(? rmultplitaZion
med skatarer, lf0/c/m'r17 sam? den am’fo’eme roam, er en Kommulatey Ba-
nach g,[_j;e_/wa.

»4/‘ éemoe/vém'njen 7?‘@ J@Z(n/nj 3wl /ﬁze;njac , a? a,ée&men
g( T) er uden eZelement.

Beoss. Jeter oplagt, at B(T) er et Barnach nam. 7or g € €(T)
/a; 4/’Jaefm‘nj 7, med p=7, g2=°, aff«*? € BT med
//f*j//w -3 //f//, //j//,>° < ///’//,,o //y//,>° :
At * er associativ ¢ B(T), /ﬁ:e»«rjac/z, nar man ua/éyzééa (f*(j*é))(x) %9
( (f* j)*/t) (x) sem ¢ bevisel /M Jan‘n/n? 2 §70.4 f aa’éy»@&ne jaa/c/u dernne
Zanj 76») ethoer? x, % oméjz‘m'njen a/ /}zzlefaazf'em:mden Joller r}zjen -

lemen.

\5&2’)1/)1}3. _-44_1_4_//‘5‘,20(7—) éj R~ [_nle_c//ovubt/e-ZW‘ ﬁ(ﬁ- :
nrenliabel med en Q/qzzaamez‘ _o/.f/ea(el‘ ', daer f*? _g{_,j’aenz’/'aée/ rred
2(/‘* 9) = f * 23.
 Beorsel Jores 744»& SO /M den lsvarende uaez‘m'nj ¢ §10.3.
Bemark, ol 3(7'* j) = / * 9? er Aomtinuer? (:aaz’m}z/q 2).
Krollar. Veh /6%(7)9}6 Aep) _a_/gg/*jégp/ﬂgy_

Zp(f*j) =f* 2’} .
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?eMMtén/ﬂj Lad g v el j’menzfaée/ mec/ e éejlzaensef ﬁf/ea(ez"
der har diskonTinud Z‘eis/ounéfe/? ( C%Jem/ae,/ lod a oere ef relalivl maksi-
m«m.s/omvéf /M /‘Zm,éz‘/onen x » x2cos & , 0<x<m, 29 c(e./ ‘rer g ¢ /oezzfoa/e—
intervalle? J-mml ved y/O) 0,

9x) = x2eos £ for 0<lilfa, gk)=a Zeos & foraflelim. )
Tor hoort e L(T) er da e*g g, idel Je*q) er bomduarl mvernall. Spec:-
elf]ﬁgemja/z, ol G(T) er uden elelesment.
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77.3 G/uﬁepea///,‘eéaaen L),

Ur skal her omZole /o-da/m'rz? 7‘ /amel‘cbnw Llhonende LUT).
Dt erinchres, of feZT) betyclen, ot [ RC en en @m//ﬁmémn med
periode Zr, hoor L”Z”?’dc)/dx <o, medens

171, = £ § el

Ja&?‘mh}_ 7 7% fé'f/7)_oﬁj€2f/7), gé;&_a/ﬁcmé&bwenf*?
_d_gﬁhe/zez‘ roester verall ¢ R, der }ae/a/m f*ﬁ e2(T) 29
//f*j//, -3 //f//, //?//, '

le‘n/'rtj_‘g. 77_42 /fy,jl G%(V), da e
f:#(j*l,) = (/‘*?):Kh rneeslen cberall.”

Besiserne foa’?e\s jan&ée Som? /M de Llsvarende mz’m'njw ¢ Sf 04,
blot erstatles S,;?d , S,kzd rmed henbolelsos 2—; oz' 5 (24,,)?5] 0.20] » 70.24] °
2d W%}dnj Z‘L'/mamﬁa/en L) af ebrvalensblasser ved relatio-

nen ,,7‘,' = /; roesters Wwa/f g /ﬁc\s

\Saefm'nﬁ_ 3 .Jeéuj_og twrmmet L(T) é‘é“}é( med Jaea/mnéjé;_
a.c(c{/'f/'an, Joea/mn/?i mulzé)o/,%azﬁ'm med stalarer, lfo(c\/mhj_ sam? 7-nom,
er en Kommuloler Barach g:{qeéaa, uden elelement.

Der Kaleles 6/7@ _ﬁ_)g(ﬁ/o_ea_-éeélmen /M akée/jlza/:/oen. Derer d@}
anche Koandicater 1l delle navn (bla. B(T), se jf/fZ).

Y02 Banach a/?eé/zaen 4(T) joe/a/m, 7ams,ée svarende 2l soel -
rl/'n?en ‘ Jf 705 : v v

\Soel‘mh} 4 & ('én)neN _eﬁ]ﬁé_e _@f/amézt?onw/ggc [g'r__e_e_//?_yzﬁ—

de Zm, Lilhorende L(T), hoor
() VneW é,,zO
(i) Vnel: z—l,;f,r, k,Cdk = 1
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iie) V8, 0<d<m: S,;dx/(-;;kn(‘)d‘ -0 /‘M n->oo

de g=lder g LOT): Nfeh, -1, =3, lfsch,~flebm =0 for s,

dvs. /ﬂ?_e_n (3{ &lasser _g_elpdceJenfw&f _gf) £, Ry, ... ot em _@g/onoé\;/maz‘zb' en-
hed ¢ L(T).

Bopisel ban /’o'aes Som /oo Jaa‘m'n?en ¢ 9' 05, med Je/vjé'éaé?e
aenabz/'n;w. Se 074; f 774, J@Z‘rzlhf 3

&n /0'/ e (é,,),,e N % /amé/,bna /o; R med /au:/'oa/e Zﬂ‘; der z’:'//m'—
rer HT) 7 0/0/7/49} @), (i) 29 (eer), ol o Kalde en gr)mcfg_'[j_e%o_g 7.
@emwjzé, at éeﬂhjdre (i) Aer ‘.}Dec/a/f er 90/9/44 rar

VJ, 0<8<t: A, le) ”0/0'? n->eo, anzfﬁm—f/oé < lxi<.
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114 Were om Drac ]_’a_'_/j;y_) 722 A

Setrirg 1. & (hy)nen en Dirac filye (e §113) af funklisner
tilhorende ZU(T), da geelder
77‘6 B(T): //f*é,, -f//u 0 for n>oo.
Specrelt ol entrver rac /i/jg (8, )nens _afémfinuwje /ﬁcmél‘/'ona /25°W
med Ipyu'oa/e I voere en _a/_qp/zo,ész}na.z‘/y enhed o Barnach _gz_/}eé/men :
(9(T), *,11,).

Beovis. Ton hoerl nel og e R har o
f*len (0) - foo = z% f: f(x'yw/ﬁa’j - /‘(x) 2%7: 'én(y)dy
- 7 S:, ( fee-g) - Je0) &gy
o9 dermed Ifxk, 0 ~feol £ A Ifle-) - fool k) .
Fedet en funklion f€ GUT) o uniforml Aondinuerl, bar o td wlkanlipl &< VA

Zoenke os m[jt‘d‘ 8 0<4<m, sa
Ifte-4) ~fool <5 blot lyi<d,
Da

e 5 s
Zx_s Ifle-y) ool byt dy 2 =l zéén(j"/j <5
1

1
## S setyien T TOIEDY F 2 (e 2l

ﬁa&(ﬁe.s nu Ne W/ sa del sidste thz‘«z?/za/m runche end 2£ /n n >/\/) har o
/f*é,,(z) -/(x)/ <¢ /m n >/\/07 alle x.

.

\le‘nl'rtﬁz _7_74_2?6.'2,/(7')_2}_/’6-{;(7),@ 1€p<oe, daer
[r9 <5 Mey  ppegt, 5 1f1, 051,

Bevesel /ol/zes Som /M Jaefm'rzj 7 /(f 706, med ue/a/‘o’/je/?e @r -
a/&[ryw. '
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LS.G&Z"I/’I} 3 _&__ (:é,,),,ew en -g&mc 7&9_2 gi‘/?écméébﬂw le'lﬁaizena/e
L(T), 252 1€p<oe, da gaelder -
Ve (T): Mtk [l =0 for nr

Ge(ﬂ&&f fM f/ﬁé Jazzln/n? 2 :é'an éen72?‘e\s mec/ub/o/ﬁe/je @ﬂﬂérﬂ-
7@. Zﬂ m(T)<°° »eu 74 /M/a//uzlza/ J/,o/ac /d'Z‘a_e aa/n7l?‘w Py %(7)@
tel ¢ ,2?,( 7) 29 anvender mz‘m'n? 7 29 Z Jyen/m
. 7l w’/éa}//ﬁ f € aZ/ (7T) 0g £ € R, tentes jZ‘ en furklion g€ &)
sa //f-j//P <%, *9 6\/&/04 eZ‘ Nel, s

1o %k, -1, <3 7 >N
Tuet Mfel, - gxt,l, = //(,47)*/@/4, £ 1f-90, Ve d, = If-91,
Jhan o' da /M ” >/V
1f*k, /// -3 //f*k —y*é I H/y*k ‘?// +//j -f1,

< 3‘ +/y*é 9/’7" 3‘ <&,
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55 2. Fourjer raekker.

721 Kene Jw'rzqm'rzj_o_z_ :
7/
ccn /e,eel fun/éf/'on
x > Qo (wx —Cf’), x € @,
hior 0,0, € R Jc 20, ©>0, Kaldesen ren swh/qm}zj_. Den kan ?\m’ adl-
5&7;@(’&5

X~ acosax + bsinax, ek,

hoor @, b€ /Pj nem//'ﬁ med a=pcsg, é:)o $ng. Ccn}/'den reel ren sw'r7-
ning har en besleml a._m/ol/z‘ua(e £ % /‘m e* 0 en bestenml /ﬁ.eéuem /.
saml en fa.seéansz‘a.nzl @ besteml modelo Zr.

én Za-m/alzoés fun.éb‘z'm
x -~ acosox + bsinwx, xeR

hoer @,b € [, @€ ﬂ?,; ) altsa en /uméé}m, hors real- 7 /M7,MJe/m Lene
el o //}z/ea/es Lalde er 2en Se/ng -

\:w'njm'nja mred samme frekvens o »
My_ R med ﬁb&/‘en: % Der kan o}.;ac an}/'dt.s

x -
x> ¢ e+ c e xek,

med ¢,,C € C. \54mm¢n/raenjen mellerm éoe/f'cienfune P

a=C,teC ¢, = 3(a-cb)

b= ile, -c) c.= $a+ib) .
Den sidste /Mm rser Jc’y el have msenz%'je /M&e'n. Honi l/‘,”e): en Z':Zhéjrz—
delse 7 of azaée/'ale med ka-m/a/eéde /&méz’z}m@ , hvad ¢/ cla o}J; wlfo'/ee ved
aa/w'ze//njen a/ a/m/’o'/jena/e toori. Bemwrk, al en ren J#/'rt?m}zj er reel,
nelop hos €4 09 C. e /éan./'afyzea{e,

Som é&l‘c?nelse fM /umé?f onen X~ e"«x,

éen7¢? ey Cnren stHrgring med frekoens Y, hvor @€ &, , #ar do siri-

ves C.€é,* Ceé -

xE//?, hoor o(e/'?, ol o
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Laeren om o/o/o’am'rzy a/ /uméz‘:?onw ( rerne J#/rzjn/ryuz Lo ldes

harmonisk an alj_g_e_ .
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722 7J—u'/qon ormelhisk nekhe.

7 indevorende 12 skal o Jeséoe/?z'je os med /oyuba/z(s& /uméztb-
nex f R C med en ﬁ/}}eﬂ /oa/‘oa/e 7. Cnren Jw}tjn/}z? med /%e/wemen
Dy = Yy Laldes da en /olmno/;w'rz/thy , medens nene SHAGrIAGeN med fze-
vens "%, ="y, n=23 ..., Kaldes az/_e/ww'rzﬁm'nyg, ?/‘a'/je u/oue/a/’ Fow-
neer (Sen la /wr.o/oajaf:}m de la chalear, manascripl, DPoinss 1807) Lan ensver
]&mef‘&n med /avu'oa/e T sknives som roeklesern 67( er f&ana(rwhﬁn/rz?, over-
\:w'n}mhjm saml of onstand led Fowrrers /oa‘\:z’arza/ er c/oy er sZorl /Men.é-
//'n? a// de /a.éélr,ée /MAo-/a/.

Zor J/'m/o&“ea(s .5,(/7/0/ 1/4;9(/7 o al é%ajl‘e %tm@tbnm med /owi'o/e
Zir. En nehte med konstant led, ?»ma(w/'njm}ti o7 overseingringer lan
da srives

fa,+ 2::,(&,,606;1& + & sinnx),
oo "nx "l.ﬂ&
¢, + Zpglc,e™ + Ce™)
[ -]
eller mere lowrekl Cy + Zpog (6180 + Cpln) -

n sadan nokhe Kaldes en _éa_(;,aonomeﬁllsé naeeike. d/ﬁ Zillader rman 4:'9
fM Korntheds 31714/ ot shasve den 2., C,,e'."x ellor Zce,. U notorer sam-

menhoergen N , _
7 Co *Copy 1la, - cb,)

Cn =
= il -c.,) c., = $@a,+éb,) ,

@,

n

97/4:'7 fM n>0, Jam?’/w n=0 hos o seeller ,=0.

Setnng. Hor's _eg'/zm,éf/'on / R~ C med ,oe/u'oa/e Zr Kan /_'q_ff sem
Sum %7( en glzl'ﬁdmf émwe/z;)enf _@;aonomeﬁzisl naehthe, do fun %f en , nem-
Q? roedhern med
(7 -inx __15" e b=—'—f” S
Cn = %n g—ﬂf(")e de,  @y= ,ﬂ/‘(x)casnx , 6,7 _ﬂ/&)dmnx /4

f_a__lz nGZ, henbioldser's nswo.

Beoss. Lad ¢, + 2 lee ™ C & T5) voere wriforml éande/zjmf
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/o’c xe R mea/uamf(x)_ Tor hvert ne Z er da

-¢) - oo o
f(z)e ine coe e, 2’ (c e:(m n)X+ Corn®

em —n)x)
mzf —m ?

eZ /Qméf/on.

hoon H [yen har ariform a(’am/oz}eru , cdet /'o- ., 2en Ae}#oeru
Dod ledoes /hlﬁjaa.zfén fa; da
2 ' | 2 oo K (m~n A )
f.”/(x)e-mxa& - cof.,,-e ey, *Zm:r (C,,,f_,,e'( 72& - c-m{.ye‘(m )xa&)

= Cn-Zﬂ.
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723 Zoarier roekke.

.Jo.o/ f W” f Joere en @Me//tankflbn mea’,o%/aa/e er, Zeéu}«e
mfejaaée/ (el /ayu‘oa(e intorval. Altsa f €LT) med écz‘ejne/sm /M f /1.
Den 570»10”10_5;/;»& roelke

oo nx -enx 4 " -inx
¢t 2, lc,e ™t e ) med Cn=2—”g_ﬁf(z)e‘ A, neZ,

nat

eller anderledes skrevel
2’-40 + 2 G, cosnx + 4, Sinnx) med a, = ;ﬁf:, ) cosmx e, nel,,
b,, = %S:r f(x) Sennx 4&, néﬁ/,
Kaldes ola Fowrier raedhen /M f %enf[/} er et d¢7 roelhen
6y # Zpog (618, * Cone_n), dler doerkes po. Tallene ¢, a, 09 4, Laldles Fowrner
MM@ /61 f At 2.5 c,e™ er Pownien raekken Viad / ua/$7,ééaz man
wundert den ved ot skrive f ~ cne'."x.

(Bemerk, a? ua/57z€éene /M Towrier éoe,,ﬁc/enfme Ahar mem'nj.)
En ma-ZI/'d‘au'rzf fM a/e/’im'//anen har of ¢ Jaefm'njen ¢ § 722, Jen

an ru /o’tmu/uu :
Seetning. éq _&ylfoﬁmj &nm/qenf _@?0nome$/ké raelte e Fowrier

noekhe ;fa_’c sin xsi@/fm,élﬁbn.

Fntegralionsleori % harmorrsk analyse har wdm#lel seg ¢ snever
prbindelse. Dot arbejde, hooré Bernhard Rrermann udvibler scf inlegralbe-
e&, han Cllen: Ueber die Donstellbartecl ecner Tankloon durch ecre &:}o——
nomebirsche Heche ( Go"&‘/hjen 1854). Jeéccﬂues c'n-Z"eijZf'ow;/eo'u' bler mya;-
ende évm.}z‘ ¢ /(Acyfém anverndelse ¢ den harmonishe arta./jue % har ors? J/j

Sorm dennes natwnlige ramme.

e smukte resullales am/a,fw a/? e, hrad man mecl Towrren

wrmiddelbarl sille habe /oa°.-
/&) =¢,+20 e+ c_,,e";“).
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Ganske 25t er det nu éééca/e\s UUernar? Carleson 1966) at vise, at /9»1:’»7-
ger jaa/c/e» 7o nawslen alle x, Ao feezz/ T); men der fercles Junklizrer

fé LUT), hois Touncen rceble er a/z;mjmz‘ overalt (- ﬂnahe/' i%/moyoaw" 7926),
o9 selo /64 lorndonuerl f Karn Fownier rakbern have &Uwfcn;/améf (Ped clu
Bors -?eymma/ 8%), /e /M enhver nu/mxnja/@ Ne J-m 7] ﬁha/e.s en Konle-
rnuer! /&m&‘léﬁ, hovs Poernier raekle er a//'w/z}enf . hoerl /Oumef a/ N (e / s,
A Zygmund: Tigonomedice serts, Led, Cambridge Univensity Bress 1959,
c/m/ofa 4 %9 y Zatenelson: An mboduction To barnmonic analyss, M'/ey

1968, p. 85-61)
et ban ?s; neeones, al en &/'jonomeézké Loekte Kan voere for -

M7en/000’la—(/ az/en a?’me %l?x’ /Za!eée /M N?Cn ﬁn@éﬂ /6 %(T)
(& konkrel? e«é\:cm/oe/a 2;” sen "‘% " Je/&& R £ Edvarncs: Towrier
serves I, Holt Bneharl & Winston 1967, p2.)

U skl forst Sesheeflige os med ltmbbelge betingelser for, ol
y ~enx )

had e;nx
fl) = ¢+ 2,. (e rec e

(e besleml /mméf x. Zue/?lo) ( §726 29 5573) shal o se /aoana&e omﬁ}/rec/a:
/‘o)l 4 roeeihen Kar /ﬁemsz’l'l/e /&mézi'men, end ntz‘o/o /Duméfwk /éo,wa}en;.
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/24 @imann/ZeéeJ/oaeJ /emma.
Demann /-[eée.v/qaes lernma. Zor enber /ﬁnéﬁm /‘é ZR) jae/a/w/
—@i—‘-{ 16@) cte
f,gf(x)e de 0/_0_4 JE! - oo
09 dermed Sofrcostede >0, S forsintede >0 for £0o.

Beoisel ua/n7lfa, af éa/o/oe/fzméfzénune /7?4:/) el ¢ LW, (§77,
Jafm'ny 2).
79 En / ¢n¢6/</afm/ﬁcn/éf ton /M e ée}doensez‘ intervel Ja,b], / Ler /aa

sZanden 7‘ al g eg{xd [f céai]x-:d (:!A :éa)
ojc/v)mea/ /f pitege] < _f_, /M 220

Zo &/m &a/a/ovfﬁmﬂfmn a/ds f Z ij ) AM AMZ‘ _5 =]a.)5j]
er el 6ejaaem<d‘ interval, har o nu

Sﬂ f(x)e‘.{"dx = Z,"c)-ﬁje‘?‘olx -0 /m /¢~ oo,
3° é}za/e/cj 6&&4}2@5 det admene z‘://’a&/a/e /é LR). 7o wdém/?l‘
ceh, /mc/es en &of/oe/‘&méémy Ja /// j// <% Bt It e 2’:/0'&@6&/}
o2, AM%:A«%/jeZ /f/kjk)eltxd‘f/<2'
29 dermed | j/l? /‘(x) el £/ f,,,,(/(x)—jm)e""‘dx/ + /f,k y(x.) ete] < & )
ccle? /f/’?(/(éc) —j(z))eiﬂa/x/ < jﬁ//’(z)—j&)/dx = ///—j//f .

Korollar. Zo» ft‘eza(f)_ﬂ J_:f[»()e‘?xa(z -0 @ [H ~oo, tR.
Felel a,, 5,, 07 <, éoz‘eyna 7&«»/&2 éoeff'c/enl’e/tne/ﬂ/ (se §/.23),
noleres J/oecmlf: ‘. - Ofm Il >0, ‘*n“’d,én"afﬂ e,
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725 %n(}%/qems _q/ %‘M/'M rhie.

Lad s, veere det n? afsrnil a/ Towrien naekthern c,+ 2, (e +ce,)
/M en fum@‘/bn fe LT, ), altsa

s, ) = 2, ¢, 0% 7 nel,, xR .
Fdet cke' * = e‘é‘zfl_f oy “%{ f: e&&-y/)j(ya/y )
har o Sn = Zh Gl = 2o @) = f* Zé:.ne/e = f*9,,
hoor D, = 24 er del n% afsnit of roekken 1+ 2o le,te.,) alta
Qo) = 2, e® = 1+ 253, coskx.
Furnkipnen Dy kaldes den n¥ Dinichlel kerne. et eren lje funk-

Ui, %7 2-;‘_’; Qe = 1.

For x 0 mod Zg) finder o
Z,,(x) - 6—""‘ ec-(2n+1)x -1 ec'(nu)x, _‘e_",‘x

ex -1 e- 1
ei(m‘é)z _‘e"'("*i')" sen (nt $)x
) e‘.t(“ - eiix B Sen 21)6
U notorer:
2@.!‘ n{e afsn// \3 af /MIM AWQ»‘I /M en/un/d‘mrr/éeg/r) en
é’} fxz altsa

sl = £ 2 159 Qlpely for ne by, xeR.
Detle e na}/en 2l studiel ‘7 Townrer noelhers &mte/z}em. (Bemoerk,
ol o ke sz}z‘m mod aéez‘/'njcf ém/%}ens )

Donis Zest. (1880). En Lilstakleley betingelse 11, of Fownier rak-
7 9.
&en Co? Z:_. ’(C 0 A ) Iéo_'_l en/&n/éf/'on /69{(7)_24 émm/oenf_z'/aamé-

- -n

Lt x ¢ R yred sum Gt 2o e™re, ™) =

n=t*m

o, at Sé/ﬂ“ﬁ“;;&—qf)—zs/"'y < oo /fa_ggz_’é->0
0




7777 72.5 145

Bemoerk, ot /nz‘ejﬂa./al‘ er erw/e//?f Jo Fhoerl d, blot del en Lilfoel-
det for ét.

Bews. Telel ), eren //}e /;cméf:?rn, har o

8200 = 2 §_0,, f[x-y)-z,,(yhfj + o {o”fa-y)@,/y)dy
= :?477 g ( f(x, +7) + f(x-y)) 2,, (7) ‘/7'
dﬁ da :?i”- S_; 2"{7)‘{7 =1, har o viclere
sule) =5 = 2" (ftery) ¢ fremp - 25) B, ely

=1 S'f flery) ¢ fle-g) =25 Y sinlntslydy.

ST Y sin 2y
Felet %,‘,, ziﬂ er éeﬁﬂﬁn;el‘, har det srdste :'n?‘ejAa/ /Mmen
S”? 3(7) Sn (m‘g')j dj , medy e LR).
Af @émann/(&éedjaes lemma (J124) folger da, al s, (e)-s » 0.

Anvendelse. @ez‘/'nje/den ¢ inis Test e 70/}/41; med s = foc), nar
fun/éﬁoﬂen feé,’(T) er Montinuerl ¢ x sami c{/'/fuenfc'aée(/ﬁm 47//42 7 Jen-
she ¢ punklel.

77lere abrent er éez‘zhje&en 0/0/9&(/, med S = 19‘&;—0} +/& -0)),
ran %mée‘/onen féj(f) har jﬂaerucm%a//fw /&fO) el 7 f&-O)é [fm
/uy}ce % venshe ¢ /oaméfez‘ x, 23 rar z’(_'///'}e

flety) - ftc+0) fle-y) - fle-0)
I g+

har ﬂwmema//m A /M g 0, .
Tk da y;fun.éf;'onen
Flety) t fle-g) = 2-3(fler0) ¢ fl-0)
Y

éeﬁaoemez' ¢ et enterval JO,J] i

U il hermed fméza/e /oaoé/emetl ,auméfwls &mdwﬁens a/ err Fou-
nien relhe, men skal cé? noevnre jé'lyem/e saefm'n? , dex ¢ det uoesenz’/@e
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ka/c/es Gustao -Je/‘eune Dinichlet (182%). Dirichlet vanr a’enfo')uz‘e, der gar
a‘ejenz'l/ji deves fM Fowrien roedlers kmd%jens.
Townien roedben Jor en /ﬁcméz‘/on R R med periode Zn, der &r
_alf ég/qaaemcz‘ sarrelion ¢ [0,27;]) er bmvergent ¢ boernt xe R med sum
F(ftce0) + fl-0)).
_él/ z‘l'[//j_g Ion?’zhu%l’_f [416_7, cla er ,&maw/qensm amfm"'f [b/é].

(\Ie/ae-f A %ﬁmands szonomeﬁica/d’@z'esj Z.ea/., Caménriclye
1959, c/m/oz‘m 2§68, eler A Ween: Ja&e\yae th‘ejaaz'z'on and measure, Cam-
Alu'a/?e 7973, /0.203 -210.)
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726. Su mmeabilitel.

&n fo'le Spr St - a.f elementer ¢ el yeblovium Y med seminorm
siges of vore limiterbar med grense se Y hois g, -sl >0 /M rn-soo

huor 1 sn

Sn ij_f /_ﬁi/?_e 85,57, e M?M_g S e gyﬁ: i lerbar
med samme grmnse. (€ Q’“C/’f)
Beoss. il w!éahli?z‘ e € R, tunkes valyl et Mel, sa
Is, -sll < f‘ /04 b>M.

For hvalt n>M er nu
Ia, -s1 = //F%f'zf:-o(‘r‘)// 52717//2::0(%-5)// *;,L/—Z;,M,,//sk—s//
,—,,L,//Z:o(\rk-s)// + £
et ;;f—,//Z;/:;Ksk S O/M n-oo, /,',m/u G{M/M o /V=>M, s
/s, sl <¢ fo'? n>N.

<

Derimod Kan en /o'/}e veere bmiterdar uden af vere /émwe/zﬂenf.
&em/oe/wk o s, 0,25 0, 2s, ... Limiterbanr med groense s.

Cn roedke Avowan med led Zilhorende et veklovrum Umed seminorm
\:[7“ a7 soere Summeabel med sum S € y,- As /Z'Zjen a/ a}fxmz‘ S, =2, k:o a
n=01..

er bmiterban med reense s
&\sem,n/wk er s -2s+ds-Ts+ds— ... Summabel med sum S,

Dot n* _%ism'f\sm/'a/a/e/ G, = ,T;‘,‘ZZ__ 0 Sk a/ e noekhe Z;Ma,, Kan ud-
&7@?«3 dinelte ved roeleledelene :
n 4
o = Z&.—o(/'n—ﬁ)ak :

s

The a./ S = 4
\S' = ao + d,
\Sn = ao + 01 + ... + a,,

/2:; (n+) g, (n+/)ao+na1+ N %a,, = ét&/n:‘/-é)@k .

L}
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U skal se , ol del abfoozm«,/?‘sz" a? »}oaiz}e e/@a Swmmabilitel a/
Fownren noelhen Cp* Lnotlene, + C.pe.,,) Jor en Journklion fé LT,

elet o/ for det n® afenit s, = 2. ot fandl s, = [+, (§125)
har w'fod det n?e ai&m‘fimfaé/e/
” 7 n 7 ”
o<t Else T a0 [ B D) < [
Aoor F,, = ,,—,.’7 Zk"_,o 2# Kalcles dler nT _z_é—/é Kerre,
Do 9,=2,. e, erdet n afsnil af noekhen 1+ Zo e,
er £ dens n% snibsmiddel, altsa

£ ) = Z;g_,,(/-;/;@;")e‘k" = /*ZZQ:,(/-;;%)codkx.

//'Z"”M ot /f,_ e en /?e fméz‘/bn, 07 ol
2—;‘_7: Flde = 1.

Forclelen z/‘ec/afécéo.ffe \Sammaé/'//?lal‘a;’ Towrren /zaz/(,ée/:/ﬁemfw
oemde/cﬁens /[ﬁ?w nu ¢, al folger by b, ... ban becre ejenséaéw end
2,9, . \S;oec/'e/{a den, som del w'//ﬁemyae nea/en/‘oa, en Qhacjé'/je
/M 7. (Se §713 % 4714)

For x 0 (mod Zn) har oc (e §712.5)

. 1/ . .
glc{x) _sink+3)x _ Zuinlbed)x sin3x _ coskx - cos (orllx
Sen é-x 26‘-'1224_‘\,’ Z\Sl'neéx

o domed £~ 2o 00 5ty 5 < L (]
7/@&4]‘ /ﬁcmjt;ﬂ /M de? /‘a'*z.sz‘e/ al /f'— 20.
Da sengx 2 Ex /Q» O<xZm, A
Slutles z‘:’l[«}e , al .s[; i‘-x
Fa) £ ;,% ';:sz /m O0</xlZw, nG/”o. " 1
1 4 a

chne wdla/vu'n} arsen, al
/;; &) -0 fM n > oo

n:a 0</:cl€rr, %9 dkmd%yenunm um'/o':m /M Jf/xléﬂ; n;/: 0<d<mr,

Sloec/e[f?aa/a/m Séé/ugyr Feyde —+ O/M " >oo
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M ' nofaa :

_Q_Q_Z‘ n{'_a;frm'z(sm/c/c/c/ dn g-/ %«mw A@ééen}_{oj
n+f~%_ en furkdi fe(T) o1 by fE, bl
a, ) ‘#f.;f(x—y)f(y)dy /é_o né%/o, xelR.

3N

&_4 nte 'Zyé. Kerrne £ er et coJ/huJ/gg/ remunm
of n* gad,
2
0% Ft)f 5k Te for 0<ikltr,

S Eoode = 1.

‘ ‘ g " )-g
o ES‘/W_C/'?_[_{;Q ('L;),,ewgr_v Drac v]_’o_'(y_e 7@3 7.

Ho-aea(sael‘n/'ny. Fourien roebber /37 en ww;)://j&)lﬁm/éﬂén /é 2(7)
e summabel ¢ Z(T) 11, _klg:f_&(_ﬂf.

Pi'standen o1, ot 13, -fl, > 0/‘04 nvoo, hoor &, &r Tpurien roed-
Kens n aifm/ﬁmia/a/e/. | |

Dette /c'/}e}: a/, al o, =/’*/’,,‘, el (E) cp) et en gd'mc/(a'/}e/o& 7
se § 713 sazz’m'nj 4.

Korollor ccnz’7ﬁ/'qéea/uoezﬂmh}.
Hoss /e,z’(l)ﬁy}e%ﬂ) har sarmme Towrien noektke, dvs. samme

Fowner _&eﬁ'cz'enz‘e», saer / =9 neesZen cverall.

Jaé.fn/n/o 7. Fowrer rablen /L” en w/é;»/fy /ﬁtn»é?f[m f € 92: (T)
boor 1€p<oo, er summadel ¢ p-rdde! med sum f

Postanclen er, ol 1, —f/{, - 0/M rnvoo, Delle indses som ¢ z‘:'?ﬁeﬁ
def p=1, 0107 med A'zaj af §714, Jae?ﬁv/'nj 3

xSaejm'nj_ 3 ( 7;_/9’1) Fowrier roeklen /_’o_'z en o‘//éa;z/(j Aontruer?
/Gln,éf/'ow / ﬁ A [ _f_r&o/ /JM/M Zn & ﬁg/lfoém.f \s'ammaée/ mred susm /

Pistanden er her, at 13, -f/L '*0/‘44 neo, hoor 0, er Jowrier
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noekbens n& affmhﬁm/da/e,/.
Detle y@w a/f ol o, = f v £, el (£ Jell ¢t en a/o/a/toéw'majz'u

enhed ¢ (B(T), *, 11, ), ve §714, \:an'm}zj 7.
oaollor. Weiershass ’_aﬁp/wé\s/ma.z‘famxmfmhy /_’g! periodiske

améffow%.
Z'_/ enhoer borrntnuer? Ifun/dé'on f R~C med /OM/'o\c/e Zr _0_7 eZ-

hoert ce R, 4 /f'na/u el @90n¢meﬁz&é Ipo-éqnwmkm > ga_a
Vi e R: ///x) ~ple) <.
Som P Kan 6en7£'lles de? n% a;{:n/'f:mzh/a/e/ , a/ Towrrer raekhen

/M f, med! fc'épas s%orl n.

Det van Je@oolc{ 75/01 , der som den /a'&s?‘e arnvendle clern summade-

lotelsmelode, o har éuéay?z}ef o med (Cesiro swmmabilitel of 7 orden)
* Dowrier retber ( Z/nz’wsucéarzfen iber Fourrersche Reihen ) W tathema -

pa
Gische Annalen 56 (1904), P 57-89). Blandt hans resullater neoner i:

é eL7) 'éonzll"maf_f gz‘lpumef xeﬁ, ola er 7;«/)/0) Hoeklen

/é_ﬂ f summabel ¢ Ipumé{d‘ med sem /(6() L, dus.
d, ) =f*/f,'(z) > fte) fornree.

Som ¢ beaisel for §714, seetning 1 fondes
[f* ) -feol = Z’,—f: //’(x—y) —/(x)/ 5(7)“‘9'
Derpe uddnylles, of [for lomtinuerl ¢ det giome purd x, smd. §114, o9 bevrisel
Kon 4/&/«12‘;: ved al yoa{fje&e
SJd’/ar //((’"7)/5{7)‘{7 ~0 o9 SJ</7/« //{("’/5(7)‘{7 >0 fornses.
Det sidste :‘nz‘e}aa./ vololer ingen problemer, del ahfl‘e varderes ved
sup {/,;'(j) /J</7/<n} - f'; /f/o(m :

?ns/'oamd a/ '—72/'&.: reswltalon wrsle %M:'Jgéegue CSer la con-
?;M/éﬁ ) Maz’/oemaf/kc/?e /nrm./en 6/ ( /?05 ), /9 Z 7/ ‘\-77)-'

(/(/'ijce oes senres dle




777 726 791

Zﬁ'ﬁé /Zeées/aaes \scez‘m’nj_. Fowrien roeklen f_g_’é en w'/éa%éj /:Ag_'z__»é—
Zion /e ) Q/_’o_é noeslen alle x sammabel mea/u'am/((x),
g, k) =/*/,c,—6\:) e /‘6() /M naestern alle x.

U lan Rle Komme nd /aaa bevisel. (Se f£eks. 7T Gutrann Wtndsen:
Dowurier Aeaééw} %&e/tz\snehj\:no-fw 473, 7tntemalish Tnsllel, Kobentraon
1968-69, §4.)

Oon mw&//z}e medocler z’:‘/u“mmuzhj a/‘zzayéée/z o9 om deres an-
vendelse /oa° Tonien noekler Kan bla. loeses & A ijmana/-‘ sz}onomeﬁz'c
senrces, Whrszawa 7938 eller Zed/ Caménre je /96-9, cﬁa/oz‘% 3.
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§ 3. &/bz’ezoona/ac/w}é/zhjg_z .

131 Rrosz /Fischers \:av,l‘m'n?.
s /Mmu/&)e/? shaks Solgende perte:

Dresz [/ Feschers Jafn/'rtj_ - rmé/aena/e'j_ 2 2‘:'/&5@6&/:} betir-
gelse 72, o der /ha/es en fanklion /eafé/ T), der bar en grvren bige-

nomelisk roekke 00 . i

—
Som Fowrien rekke, er, ol S e 2 <o

Reswltodel J/éj/a/es Tneclric Reesz (Sun les Jj&Z‘e‘mu orthogo -
rnawx de fwzcébn.s , Com/ofu Rerdes 4, p. 676, Poris 1907) i Snnsl
Fescher (Ser la convergerice en moyenne, cbid., p. 7022). Det er ved

derne lelighed, Frscher wiser fuldstendgheden of &L, 6]),
J84. U tilfgyer:
7 ée&ai/ffma/e/ﬂ/a/ /qae/c/e» “Torsesals _/g/'am)zj_
17 = £, :///x)/zdz =27 e,
2 troebken er éonm/oanf ¢ Avachalisk @/&z’a/e/ med sum [, s,

Vf - 1y = 3L fta -5l el + 0 for m>oe,
ke

hoor () = 2y, G4

@emmém'nfe/i. 7 Skrives den 52;'}¢mome5¢k,ée ncelthe /Jac
fo"’”‘" $a,+ 2, (a,cosnx + b, sennx) ,
er éoz‘z'njelxen 2::, (1a,, 12+15,]%) < o=, medens Porsesals /t}rz/'ny er
£ speol’d = Llag)? + 32,0 ant*t 18, 17).
(7ovnel hensiser 2 Wlone Antoirne Prseval, der ¢ 1799 arymf en
ées/aejz‘ef Zz‘jru'rzy.)
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2. Det er bun Pownier rablerre fo'? de Kpadhaliskh inlegrable
wunklioner, man J/'m/elf ban Raraktorisere. Der er ingen ZQZJ”;AMJG
selrngen vechorende [ eks. brntonuente eller a'nZ‘eyAaé/e /‘améé‘ona,
(Dot lan neevrnes, o en éa‘/rzjaée pa de numerise Jordier af Ioeﬁ'cc'en—
Zerne ¢ en Ziz}wzome&cisé retle 2. c,,e‘;"' e Korn voere Z‘Jsé:&e«é@e/@
, of roekben e Fovrier raelle /M en /umé/;‘on /6 T), aden ot
medfohe 2.2 le,12< 00 op dermed S G (7). & Litdlewood 1924,
Se feks A Zﬁ}"'“”‘{" Trsoonomedice venes, Whkrszawa 1935, p 126,

eller 2 ac{}aae, (&m&/'a?e 7969 1 2 2715)
3. 777ea(¢nd /oa/tenzlwane g Aaeéé%’/jen a/ /ea/a/e_ne cen éz:‘}ﬁ—
romebiish rekle var vesentliy ¢ 19 shal o' se, af delle her er wden

5&2‘74{/:/}7 ( jf 734).

4 Wlederns vi ¢ % u&éz/ij méy‘dec{e med pw/'oa//k,(/e /&méf/o-
rer, cdel /o(a/m‘nj var e %o‘zende ./y'aegoe»m'c/c/e/, /a;z i hrer Kan é/taﬁ
/o') /am&f'onyme et /ﬁuf inlervel, 7 ks J-ml. Jaefn/hf % bews
Y du;./ﬁ») indpasses ¢ en yenwe/ hammre, SOm ' nu shal wdvikle.
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734, Jka./a/zlpaoa’uél‘ - Holbert rum.

En Herm. te /fnm ¢ el yeklorrum U over € eren /ﬁméébn
(Ao,y) ~ {x /7} /ﬁa Uxd) ind e €, somen linear ¢ G, Komporent, dus,
(xly+z) = (cly) +(clz) for x,y,zey,
ey Acly) /mx,je% Ae,

29 hoo” (’C/7> ?y/_)o; Jor z,yeﬂ.

@ez‘zhjdsome medforer
(j+z /x) = (y/x) +{z/x),
(27/)() = 2(7/)0.
2 lan "‘.}“/ ot Hermite /me er J_e_sﬁai/cheoe/z Chalyardentdineaer).
7V lar bemarter, ot ()C/j) =0, rnar x=0 d/dzy: 0, \;oec/e.[f
010) =0, samial (elx) e//P/éa alle x.
En Hermite /Mm Kaloles _N_/_fgq , A
(/) 20 for alle x,

clen Kalcles Ipwz’{dr ze;ﬁ'ru‘/, Aors
(elx) >0 /M alle x+0.

Tor veklrrum over R éenjd‘es de samme deferitsoner, blot
er éwy&yu/'ny MM/%%j , y ran .rz'ﬁe/) g_/qmm%mﬁ bc'lz'rzwlﬁam
{ sledlel /M Hermile /Mm.

J¢m/‘oel/es naon /04 /Oo&:'z‘l'(f Hermite me ¢ e vellorrum
owver € 29 /om‘z‘;‘w ijmé.étls/?, ée'//'neae»/ﬁ'tm ¢ et pellorrum over R
éenjé‘e/) o shalorproclkl. 7% Jormen e positiv de/’?'m‘/, Zaler ¢
om e gjaenf/c'j_g‘ shalorprodull.

Tl & J/?a,/aﬁ,moa/aéf ¢ e yeklorrum U over C eller R svarer

en seminorm, givel ved

Il = Celey?”, xel
_&u_:_?_a__z/_a/g_ /(x/y)/ g //x////y// /M x,yéyl
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teldet Cauchy/Schuwarz Ia./e/'q/éea/.
&Semz'rzo&men ern aoéenémf en roem, nefa)a Awk \:éa.éw/wwa’ué-

Zel er ejmz‘é}z‘ .

Bewss. 1° Natarligess en el 20, og M3l = /211l 7as of
DAl = el i) = AAGele) = IA12 el

2° Cauc/xj/\fcﬁwmz /u/z}/rea/. For ethoert A€ en
0 %&-/’lj /e —27) = Ief?-2Re (] (z/j))-l- /ﬂ/z//yllz.
Mled A = d-(z/y) 0/0)?;/1 w'%ecz'elf
0 £ Iel? - Zoc Kcly)l? + o Jel ) Ny 1?
Jor ethoert oce R
//Ma./ﬁemya:z, at (z/y) =0, hws //j//=0. 0} er //y//)O, /e‘n-

der of med o= %j”z ) al

2
0< //:c/lz-'/—(/i/;—/zzl/ ,  dos. /(x/j)/zﬁ//x//z//jllz.

3° Zeéanf!u/?/rea/en, Veryll € Nt 1gll, Kan nu prses:
//,w7//2 = (x+j /xf-j) = Ix //2+2Qe6c/7) + //7//2
< Mel?+ 2/@/7)/ " //7//2
1+ 2yl + //7//2 - (//zl/+//j//)z.

1N

2 tonter os ru ¢ ef veklornrwm 2 over Cleller F) j/'uef eZ sta-
/M/onoc/wéf %9 clormeed ern semrnorm med dertil horende /o;eaa/ameﬁz}é

(se §82).
Bemank, ol shalerprodultled er Rontinuer, Ligesom seminot-

rmen 09 Kompositiorerre. Mordimuitelon ¢ (g, 4,) /ﬁemfacﬁ of
/(x,/y) —(:co/yo)/ -3 //’C'xo////j -yo// + //x’”o////jo// + //50////5—50/,
der /a.;s ved (aacﬁy/\fcﬁa/w}z) a[ijﬁe/ wd /'Aa :'a(enfe'fa‘en
/q) - Golge) = (%=, /7-%> + (x-%,19,) + (o 4=g0) -
J/oecielf e (ely) = G,/ ), nar D=2yl = Ny - g, ! - 0. 7o vellor-
rammel V 7‘ velrivalernshlasser
[x] = {zet) [ lIx-2l =0},
med éom/oo«s[f:'one)a clefirere? ved Ae/n/me.senz‘anén, defineres da en Jark-
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tiorn VeV & ved  (L11040) = (e,
Derne /fmé/[o\n er el gf_eiz‘_/gﬁ_f sbalorprocull V, med tilhorende norm
Nl = Uxd. Ui noterer:

&t vellovrum U med J/Qa_/cw,moa/ukf yé over ¢ el yellovrem V
med gyﬂf_[{y_f J/éa,éo’z,p/eoa/«,éf, nar elementorne sambes o Blesser vec! gelis-
valenshelotionen Xy & Vi - y /I=0.

Det vl 7& e /‘o'w/e/afz/z}z‘ ot toente /oace/emenzte/me ¢ U som |
/agazza&senzé.nfm. |

Det erinres @ &4 p. 736), ot V & fa(a/\rzlaenaé}é drs. enbrver
Caucéj /(o'/je n V :éanMjenZ:’ nef:}o Aes a’eﬂ’? er ?fe%/a{ef /oé y

Tler e veklosrurm med 9012‘(9/ shelarprodull e /w/a{:éen—
aﬂjz‘, Kaldes de? et H:lbert rum (e 7?@ GDaoid Helberl der /}n/aé'cc’f ar-
éyb(ec(e med /z ¢ arw(e)wo}eé% 7 :hf?m[é}n/hj@ , Godfnje/? 7ch-
nrechlen 1906, En aksivmatisk ée/zarza’&hj bler /o'&&l‘e 9g j/def 7’
Sohann o Nleurrarn, 77lathematssche QC?M»?M der Cuontenmecha-
ik, Géﬁ‘e}yw Plachrichton 1927).

//a-aec/el’sem/ﬁ/, Yor e? wZéa'}zé}f matram (X /‘) defineres ef
\:/ea/a/}/an‘ ‘ ﬁn@bﬂ&M/ﬂMmmef .,% =c€ ¢A f,/_:) ?f Lvachatisk
e'nz‘?zzd/e /Zmézfé,m [ AC eller fHAPR ved

9 < o FyecitiE
Qd bemarkes, at/-‘} 6-2’({2;/,4), cdet //?/ -3 5(//‘/21‘ /?/z).
Den tilsverende seminorm e
1E = GFIEY%E = (S1Frgu) = Il
2 ved da (Fischers /u/d:z’cenaé'j/rea&xdml’mhy, /(f &4), aZ rummel & =
L0 é;/u) m/ic/céxz‘wza’ﬁf.
Yed overgarg Z/ Ae =42()C, Ey-“) /‘afj eZ HilberZ rum.
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\fpeczd{ er b= {4=C0pen! Z-,”/}l,,/z oo} et Hilbert rum
med (Alu) = 2 Do ptn
et sarmme joe/a/a ¢,(J) Jor e villertiy 6ha/e.és)maen}aé T2l bt o
hermed betegrer rummel & svarende 4/ tellomaled ¢ J. Bemark, of

4,11...,d}) netop er €% eller R°) med seeclvardiyl shatarprodultl
Alpd = 27 Aptn
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733 d/z,z‘o/z)ona/e'z‘el’ 2 _a;_epawéw'maz’zbn.
Lad VU vwre et veblorvium ogen € (eller R) med .:/éa/u/o/zoduéf .

Som del er saedvane, vl o angende en L}oxwyﬁfmy lent /ﬁa eakle -
sk jwmeiu Formalel er ot lells syerblibhed
En gektor el siges of Jere mz‘oywza/ (Hrnketrel) /Oa en Jeklor
g€ Y hos (”/7) 0. 7syméotenr:
x L y & x/ y) =0.
En vebtor xel aejcs o Jaere mfoyma,/ /oa en maznja/e Be y

hois den er M,Z'?orm/ yz y enhoen velton g€ A,
x 1B & 1/7673 (x/y} 0.

Der er da 0gsa MZ‘ojo’za/ yz * tlo? mndste crderrim ypan 2 der cndehod-
dor B, Delle bestor nemd: % a/ alle (erdel je) Cnearkomébsnationer 7‘ vek-

Zorer /}m B < ye/ea/e.s er x MZ’%&/I&/ pa %/ufn/rzjen 7 a/ B, ¢ ,ézazé‘
7 dfaﬂ/oao/wéfeé KonZinactel.

Yod udmultiplladson a/ (c+ g /x *ﬁ) /Aemjm Gthageras e
gl_ﬂ?‘ //x+j// = //z//2¢ //y//z H;JL )6-'-7.

Den Kan yem/m/:lraes ved cnduldion:
//Z;nxj 1 = 2_,"//,5-//2 nar x,,...,x, e PR mfojemaé.

7lar xel e vclkarleq, me-

dens ee W er en enbedsveller, dos. /:] x-Ae
fel =7, 94&/4@ : -

e

x-Jdele & A=(elx),
la'a/eZ‘/'a Celx-0e) = (elx) -A. Tallet (elx) Kaldes mz‘a/oona/z?oeﬁ'c/enz‘én

fo)z X 7?02 e.
Bessels g}p/mo-éuhasznweez‘m}zﬁ. (Frcechrech 2 Bessel 1828.)
Lod xel yare wZéoDch'j, rredens ¢, ..., 6, €Y er parcs Mz‘ymm-
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_(g enhreds (/ezél‘oée/), a/zfsof

0 forc#/,
(e"/eJ‘> = { 7 /;‘o’z c‘:ﬁ' .
e d ;lJ = (ej/x),/'= /,...,n)n e g/fszlana/en
//X/ - ZJ-'=’ q‘/c:/ //
da skarpl runde erw//fo_4 ethoerl andel aa,/j_ #{ AppovsAn -
Hfstanden :rza?_a_clz <z Ressels é’aru'rzy_
/ ” 4 n 2
Mx —2}__,(9/;(.)9-//2 + 2},/@/@/2 = Ixll*

_gpecz'e,lz" noleres Bessels uliphed
Zj:,/(ej/)c}/z < Il

Bevis, ed U= span {e,,...,e,,} y:m saellel ﬂJ = (9-/)6})]: 7...,n1,
af Mfﬁ&ndéo%‘c/énz‘w /M x, Som del eneste,

x —Z,"/'lj-e- 1 Z.
Thi detle Mommer ad /aa°
x,—Z,"Aje- Le, i=1..,n,
s, (e‘-/x—Z,"JljeJ) =e/x)-A; =0, c=1..,n.
Yeltonen a=2]"Jse,
med /’lJ = (e;/x) Ko loles dm/w e }

den o)cz’ojoona,/e 'Mg/'eéﬁén a/ X
pa U. | /
Do x-ata, j/'m . I
Pythagonas /\
e, u=2 Are;

M-+ Hel® = Icl?

Dette en Bessels /“j’"‘ﬂj, el ' U
n n 2 n 2

12] Y 1* = 2" 100" = 214"

.e: har o6 X-0 = (x—u)f-(u—ﬂ), Aoor x-u L u-o.

ed o= 2] pse,
?fo’(}e //;z‘/m.jmas er da .
lo-0l? = He-al?+ lu-ol? 2 Ne-wd?,

hoor /c}/)eaéz‘e}nd‘ éanjas/a/w, na
2 - )5 25" 2.
//H-U‘// -//2; (,}w)ej// —'Z; /2‘/-%?/ —0)

clos. man gy = Xy = Cple), j=t,m.
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En ﬂ}é_j anvendelse.
7 082 (T), dys. rammel a/ Borel fméfibnu / R~ C rredd per:-
ode Zm, hvor f_: //‘/x)/zcér <oo, &nj#e/? o som s/éa/m/moa/wéf
(f/j) = :g’;f:f(;)_ymc&
Den tlsvarende semirnorm er //f//z = (3,';“, //{x)/za/x)'/‘.
Dormel dan ¢'a/enf:‘/?ce/zes med oeg turmmel horende Tl malet
Lon ¢ intrvallel J-mm]. En funkleon c{gf'nem/ her kar s> /mf.:ae,ﬁc.s 74

2r
R som /a%/'od/kz? /Jamélf'on.

Het  A(T -imx jime g, _ A (7 jilamm) 0 for m#n,
z,,f_,,e ek - 2—”"’76 % = 7 ;:M m=n,
e /unél‘/wzezme e,, neZ mede,(x)=¢ ‘h", PRRHS mfﬁona/e 29 med

nowm 1.

Zor fe,zg( 7) er mz‘cywm/,{/o%f‘c/mfme (e, /f) refop de scecl-
wm//'}e Fowrrer Koelficrenter ¢, ,
7 (en/f> = 2—;{_:/‘():)5‘”4{( =c, .
et n*_a/{;m'f Sy = Zhoon e 2L Yowrrer /we,é/éen/_‘o_a_ e_n/uméébn/é 2 (T)
er Salecles den Z:hea/uéom&'(m.ébn g/_’/fanéz‘[onane opyyrey€a1,80,84s 260
der approkisimerer /‘ bedist ¢ Myacdhaltisk midele!.
Specielt or Mf-s,ly € Wf-3, 1y, hown &= (.., (I- LAY e o
Townien roeblerns n® a;f:n/émm/a/e./. 7folge $7¢ u’ae.&w'r? !, qaelder
//f— S, 1y > O/M n—-00; Som Korollor har o' ru:
For enboer /)ﬁm&%n /e,{é/ T) er Fowunier roedlen
¢, + 2 (e e+ €6 ™),

eller andorledes skrevel

Fa,+ 2, (a,cosnx + 4, sénnx),
/meeyz/qenf ¢ Rvachalisk middel med sum f, ays.
V-5l = 35 1fi0 - 2. coe ™ eke + 0 for m>oo.

Dette meclforen, ot Ml = T nlegl? > Ul Jornes, altsa
?M_M_A éﬁ_’ﬁt_y_ //f/‘/zz - 2_"/’_ _:.//CCK)/ZJK - Z,:/C,.,lz.
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134 Chtorormate /ﬂmi/:&yz.
Ladl atler U voere et yelloprum med shalarproclukl.

én fa.mzlc'e (9-)/6 7 of veklorrer ejey koldes orZonormad, Ao’
O fort#4,
eile) - | i
dos. hors veklorerne g er PORNS mz‘ﬁjema,/e enhedsvelloren.
Forn T=W Zales nafm/7w3 o en orlorormal /6'( e.
Bemorkering. Det er bun af hernsyn 2l gengse é;feﬁne/.rm, o voed-
ger ot éenyzi‘e indrees o9 tile o en orlonormal fo.m;%é . slecdeld /M o en 0%
Zonormal maerz}a/e. For z'é/' er /'a n;ddena@wk ¢ aee/.} endlola e, - ¢ M =V7.

7 det /‘3 }u—w/e Jez‘ynw f et di//éd?&//jl‘ elemenl a/ y; medens

( 9be J eren MZ‘o-rtMma/ /afruZl'e e

[ Rortolen ’ ZJ"e J /'\Jej med /'lj = (ej/ f) Kaldes cla mz’?oﬂa,/aa/w)é—
_{Q_(j_e_g fo—b /‘ mecl Aen.rjn 2L den ortorormale /ﬁrch'c (eJ)J‘-‘ 7. ?#Me(:}—
heden /Me//'??w Keen /ﬁmz’/fen ( /"/)Je J y‘ mzlﬁma//éo%f crenler /'ij = (9//) S
ot man éenj thor shriyemaden %-'c- Na ﬂjej , f'no/m Ser /M/a/u}zy nea/en/M .

7:"//&/4&2‘ J enc{e/l'j , hoor cler na,z‘a)a//ﬁwk ke er /olto'éleme}: med

Mo{ém‘njen a/‘ 2}&7 /'l/ej , er behandlel Bessels c}o/naoé\s/maﬁMJaez‘ -

ring 4 73.3). et ﬁ'/jmo/e er saledles douenz’z/c}f 7‘ cnZeresse ¢ Z‘Wa’ez‘
J uena/e(?.

Som yene»a/e'uue’ny_ ;7_’ Bessels wlighed har v saks
2 <« // 7/2
ZJ:e J /(e] /f)/ /‘ )

de? Zier Ko P < IfI°
7‘0-7 enhoen erm/e./[j maerya/e 4 *EJ) ™= ﬁ: [/(o’/je Bessels aé}l/zea/.

\&Dead{ éemavuées, ot (ﬂj)/ej = ((5/f))J€J Zithorer 4(\])

Usdere noteres som Horselverns, at /} = (e 9-/ f) +0 c'na@;a%'w /oo
/17'32‘ nemerabell mange /‘e J. e Y 77)

]

nA




——
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Ztemsfc'((/h} ved mfo/oma/maéée.

//w's f Lithcrer et m;'rza/sz‘e a/f.slwlfufe underrun Z[ =~?—M_ {5‘01‘]},
dex [nc{eﬁo/afm ae,é{a»wme ¢ den mf&noéma/e /amzfz'e (e/')/e I, Ja: m‘/ Mfyo—
n aa/w)é//rym 2;@] /'|jej , /"J = (9//‘), ftem;é‘lle / ¢ /é'éma/e /M\rz‘ana/:

Til hoerd ce R, Jindes en encleliy maznyc/e H*¥E T, saledes af

Uf - Zjerr iyt < e
/Qh enhoer ena/e/:‘j mxnﬂde ._7": hoor HFETTET.

The fé 27 éez'ya/e/), of der 2./ w'/éa‘}z//"?t' & e@_ fha(es en &rnearkom-
birnalion Z cH* /4 Me‘{l /~
/gt
29 :fa'/}e Bessels cy/onmés/»m,z‘z‘omaaezﬁwhy (§733) anvendt pa (ej)j-é e

Uf-Zier gl £ 0f - Ziewrg 1

Omyenclt: Hois en ,,mz’ojor'm.hzzéée ’ ZJ_-E T Y4 ¢ roeonle /o’a-
\sz‘arza//%em‘:z‘a'l/u féy, Ja‘u/‘éZZ o9 V= (ej/f>//“e‘.7.
Det er endda z‘:‘&éaééd«'jz‘, af cler fo» boerl ie T %9 hoert c€ P,
/}‘na/e.s en Md&/(j maerya/e T*€ T med cel ’: sa
1f-Zerr gyt <s
7/:[ affé Z7 er da é/a/x/, 7/&4 enhoer ena/e/e‘j marya/e ]"S]
med (e I* er :fa'/ e qucéy/\fdmmz ! LCA?ACC/

/(el//‘)—v"/ = /(%'/f’%'el* \j€/>/ r{ ///("2‘/-'6_[" \}9//

Donsevals Qj'qmn?_
Zies /(ej-/ﬁ/z - //f//z
9&/&/@, /rwis @ éa.n AWIS mz‘ﬁona./aa/wié//’njen 2‘;“_\7 Aj?j /o’z f/&emsz’d—
/m/‘, avs. Aw:r-y Kun /rw&c/‘e \s'/oa_n{g/je\]].
The fm enhver ena(a/z'j maerzfa/e 7*eJ yaz/c/e/z Bessels /a}mhj
2 2 _ 2
lf_z;'éf*;lj'ej'// + 2}61*//'\// = //f// .
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O /ﬁemsé‘//z'ny ded mz’?orm&zméée med Aensjn Zl en nume-
2aded orlornormal /fffn//:b (ej-)jéj nolerer wl;oec/elf :
| Hore's /G U= span { & //'C- 4 ) sa vl Mf7o~na,/ua/w}é/r'ﬂf¢n
Z}GJ ;]j‘ej', /"j = (ej/f), medw?éa‘&éj? nammaaw}zj af/ha//ces deere en
Cs’aea’dan/z'jz‘) kond@fenf roekke med sum f
COhvenclt: Hos en mz‘yona&ue,@ée 2/-6 TVe rmed inolices Zﬂzjoj

J
¢ bare én /woééy‘aée (? endda gerne med led stae? sammien ved /oMenzé.rye)

ex Aéonw/c}enf mea’\:am/‘éy; Ja°e):fé /4 o9 > = (ej/f), jed.

Cntonormal bases.

En orZonormal fa»m‘/:'e (ej)/-e J ¢ Y kaleles en orZyrormal bases
fm Y hoss {9'//‘6“7; er Lotad & U dlos, Ao 5/7427[5-//‘&\7} =Y

_7.3; Jald, 25 bun do, tremstilles ethverl f¢ U yed sin oadoge-
na/aa/wie//nf_ 2/'-6 T ;I/ej , /3 = (9/f)
Psa /_‘aid, 29 Kun da, _jqae/c/yz Porsesals _é_};m'n.y_

TFI? = Ziey KeilF1*

for sl f e

ér (ej)jé T en olonormal bascs /M A /a.A o allsa ved til hverl
/e Y af tilordne /ami//‘en ¢ ;lj)je_ 7 =0 (ej/f»jé 7 a77‘ mf?ona/éo%}:/enz‘a
en tlsomeélk/e linece 7%/70/&/"? y‘ Y el ¢ fz(J)
\f,oe.c/'elz‘ Semartes enZ}gé/b/rea/szfmhyﬂ :
(VjeJ: (e 1f) =0) = ///z//=0
eller (?y‘ej: (ej-//‘) = (9/j>) = ///5—7//=0.

cc” alzz‘ono'zma/ Zﬁmi/:'e (5)/5_ J ¢ Z/ er nafm/9w3 ern o’afono?ma/
basrs fo’t anderrammel U = JW{ej//‘eJ ],

Shsempel. 777ed e, (x) = e e €,z en orZonormal basrs ¢
,%/7)) {4 5{/33 70‘%(/2/'0) noelher Gt 2_”: (c,,e,, +C ,-p ) /M enfumél‘lb-n
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f € .g (7T) /ﬁemjaoh 7‘ Mz‘ojma/aa/wié/z‘rzyen 2 ez Ce, ved ot orclne
enclices o9 sla led sarmmen med /omenzlwa. Zor éonMjWen ( kvacha-
st micdded er elle cclen ée,zlya/n/'nj.

%;ac ﬁ'/ﬁm

_ 7 VZcosx, VZ sinx, ..., VZ cosnx, V2 sinrx, .-
er en orlorormal basds ¢ %/7) ﬁaz‘oyo-na,/aa/w}é/fnjen /54 en /fm»éz‘/bn

féozz(T) er Aer

fa,+ o cox + b sinx+ ...+ Quco8nx +bysinnx t ...
Som, med denne orden, cgen jo:z over ¢ Fownrien reliben ved \m.mé'nj a/‘
led z‘o-? /8

Bemarkning. a v/ pa fortarnd (§711) sed, aZ YG(T) er 2t
L (T), lurre o for ot indse, ot overneonte orlorormale familir Zo-
tale ¢ eeg/ T), &lare os med Llesensdass /a/a/a&ov&/bm,z‘zbnwad‘mhj (4 12.6)
7/0'(7e, derne //jﬁe): ot ﬁg‘jon&me&;kée /oo-/jnwm'u: Zet o Y(T) ved den
am‘/é’zme rorm o9 derfo ?w; veol Z-normen.
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735, ﬁ/bz’ono&ma./e fm,‘/:‘m e ﬁ/dsfaencé'yf Lum.
 Alle /Oauz‘ana/e hoormed oi indledle §737, er vist i det /o'zcjaena/e

med arw(z‘ajelte én, den %Meﬂa/e Som w%é/es Brosz 09 Frschen:
@d/rzjzlsen 2T et e Zﬁ/uZice.aééeéﬁ /M, aZ

Gt Zorle, et C,, ™) er Fourrer /Zaékefo«z en/&méébn Lithorende Z(T)
Her fa}e & J/mj /o’z, at Z(7) er /u/a(rl‘aerm//?f.

Fonst ée&ajz‘u en o2 Zorcrmal /‘o/je @ep <€ /u.(a(r/aerzd?_f
vellorram y med u'éa,/awlo/zo‘a/wéf

M\Smtmhj C(.n -Qab@ée 2_ /1 €, er éond%?enf ¢ V AM/J ?/éan
Aoes Z /;\ /-z<oo Aes. Ao Zla,ﬁ_jen (2 ) he € (

Beoris. Jo Ver ﬁcéo(sfoena//j/ ol rebben 2., 2,6, voere onvenr-
ycnl‘, o, %n/f / Gen éond@jenf, A o9 K hors
Vee R, INe N %‘lj/JGW. >N >

b, -5 ll= 1277 Qyey 1P = St 123)% < & |

np n+t

Wler cletle er ligeloctes no:fcfenc/yz‘ o9 Zilstalbleliyt for, ot 3/, /2 er
A/onaajenf ¢ R dvs 571, 12< 00,

»Ja_a/nu (e) eJ Joere en MZ’oana,//am,/:e ¢ u‘/aélxéenc/jfmé
Zoviam U med mw/wa/uez

Rresz/ Fschers ﬁenm/é 6‘052520’9 Za‘/n/oe/scn
2-'6 J /5| /% < oo

er Al blol noclvend:, y nren 73a Z‘c&ﬁxﬂézﬁj /M af e\] /} er g&_‘p_
qo—na./ua/()wé(/n? /0'2 d /éy afaJ /04 al

J/GV VielJ: (e-/f).

7 ée&ae.}?ena/e 7&/0/ w/ ﬂ 7l Jpecmlf Jere ml‘ooono,/udw/é—
/zny /M 7 a{v:.mea/ ﬁzemsl‘a(/e ez‘/é Zl \yan {e /JeJ}
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7ted UV=4(T) o9 e,60) - e‘;”‘/m neZ xek, fo Besz/F-
schers Jod’rz/}tj $om /Mmu/e)gef ¢ §737.

Beoss. Qezﬂ}rﬁe&en er rzo'a/aena(/? z'/c’?e eler jenoza/zlse/zea(e Bes -
sels ulighed (§734) Zes /(e/.//)/z < //f//z.

Omverd?: 4»12‘0.}@,: éa‘;hyeéen 7«7’?[# e A # 0 /M A'o/"sf nume-
rabelt mange J Ge fa\?) Hois andallel er ¢na’e/9 a.lfm =0 /M
JE Joreefs w/f ap ; € ypanie (/GJ] have mz'yonaééoe/'crenzla-
ne <e; /f) L /GJ ?modxa//ﬁ/a/% 0/M/ *Jr)/z; . Rrbben
z ﬂjn ¢, e nu A’wwotjuaf /4 e Ge Jaefn/rtjen wery’m er fum,
altsa 1f- -z //»O/M/V—voe, /w;w/ Z/\Samf/m/mwf/éj

(3//‘) /em (e 1Z7, Jn e; )
| = [t'mA/_>°° Z L, Jn(e/ Y =2, ,ﬂj (e-/e~ Y= 4.

O /ﬁgmsz’([/:hyen y{ / ved ,nebben” ZJ_ se § /3 9.

gemou,én/nj dd@ofmfua/wlé//njen/m e? #//éajzéjf yéy /ﬁem
Gﬁl[& a(zfm ez‘/éZ[ o)aan [e //Gj] ” Karn Zolke /\J&M ml‘7onaé?/k/béf~
on a/ﬁ/oa U, th VeJ (e; /9) e /f} Kommier aa//aa a.z‘j /e/aou‘o- ’
yona/ pa ; hoerl ¢ o9 c/e/zmea/ pa Zl

Koroller. - Den o»u‘ono&ma/e /ij/z'e e ) )jes &2 27 orlornormal ba-
Ses /_’_ Ao 29 Lun foes ,,mz‘jo/zaﬁea(mm&/ryen goelder ", dus. hos
(VeJ (e; //‘) 0) = Ifl=0,

eller, hvad der éo-mmm ud pa ) el samme,

— — i T e

(VeJ Q//) (e/9> If-ol = 0.

Bewis. At mz‘yc(/j/zedwmfmhjen jaa/a/e/z , nar (e/-)/'ej er en o2 lo--
normal bascs, har or allenede bemarkel ¢ §134. &t derelte a/ywnml‘ . &

fmz‘ojona//o;/wmf e, \;aoymcloao W{? //'eJ] =Y \yoec/'e// ///'//2-'—' ?(//)




I
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Ovenct: For hoert ﬁeV /?rza/es aﬁ'/je Besz/ Fschers jenmd-
le uaaz‘m'rzj e? /‘ e = J/_o;v— /9'//'&7 | med samme M?Ona/ua/w,é/mﬁ 9/92
éemayu&'e/'rzjen o#eryﬁﬂ ). Geeleler en?’jaéjl/zec(uaez‘n/}zjen, slulles ///-j// =0
29 dermed ¢ .

c%\sem/:c/. 7;4 Fowncer rakher yae/a/ejz enz‘jofyﬁea/.mefnzhjen
(VneZ: = f_://x) e =0) > f= O neeston oderall
endda for féeffﬁ) som st & §726. 7led V=2,(T) 09 €,le)= e“’"‘fm
nel, zeﬁ, ?/m Korollorel oo el"zjf éew(S/M/ ot den Zu'jo-nomaﬁ/k,ée -
Zorormale /’Eum'/z'e (e,, )ne 7 eten bascs /(M. %/ 7, ) _genne ﬁan} Z Jew‘s/ cler
Acnjl‘fa /dd:z‘aenc(yéeden a/ 923( 7).
Tilsvarerce jaa/c/ob /a'/}en
7 VZcosx, Wsinx, ..., VZ cosrx, VZ sinnx, ...
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736, Chdorotmale baser & Helberl srum.

| 7 et /o'/jma/e Ae&nﬂf&s vellorrum med _eﬁemf/?_f J/éa,/a/)/ozm-

ekt (e §132).

Det er ke s109¢77 ejenzl/zj zha/x.@tcemén/hy '3 /o’zéo/a/ &l e /o’ce .
ja.‘ma/e bncl, cdel man /'o Ho.r éa/}zﬁe e!uéa./m/m#a/wéf oder :'ez‘ejenz‘ -
é'ﬁf Jéa.éﬁ/a/ma/aéf ved ot sambe seblorerre ¢ Masser (e § 732). Resaltn-
Zeare /?‘na/w saledes anverndelse /oa° /(anée‘:'o,uzzam aig X3 /u), el man
o/o/a.#a /ﬁcméfzéme)z Som Ae/aaae\:enz‘anzéz/ aus. yaaﬂ over Tl 42(/(,@/“).

Ved of arbeyce med ot egentligt shalarprodikl oprar man bely-
dd?e lettelser ¢ /o&»«mé&/ryen. Ettserrppelons er et bebvernl, alen Konver-
jenf raelke Z;”a,, har en éesfem/ Sum, S¢m1 man Jaa.éa.n éd‘ejne .Zo”a,,.

o éejjnafa med af supplere $784, cdel o Zoenker os j/'o‘ef er o-
Zonormal /am//«é /ej.)/é T ¢ et velblovhum V med _90;2‘/?_1‘ J/éa./M/Moa/wéf.

J
\,7'301_5{9'//'6 \Jf, dos. hors rakben /ﬁemﬂ‘c'//u eZ‘jé V Ge 9'73.4), Jao//'iem-

st ller den Kun delle 2 7 r' Kan 4(%/0-% Snsve
9= %455
altsa éeny#e %-é T HE om éezlejru/;e /M_ 9.
| Ton witlirnligt < V galdder o
F1 590 = S s Y190
Avor Summen /oa° /r'o)}ze scde Aan a/o/a,ﬁ‘es Som el a}—;fyim./ mrecl /omsjn z/
fa//ema‘/ef cJ. ( jf 46.)
Beuvis. /—/o/"zce scdle har mem'nj : deler def Jaw/dan./?e J/éa_/a/z/yzo- -

dwéfa/ ((9//))J~EJ64(J) % 5“/’}%]’“9’@%’&]'56(‘]) |

' v udnjzfm, ol /45:# 40 /o'a /r'o}kl‘ numerabell rmarge jéJ Co 201).
Hoes andallel er ena/e(cjz‘, altsa  p; = 0 /M / £ frenr 5 Kommen /7/1/}1?”:

é/o—l"ac{/aa (f/z—ns—-l/‘y,, e/,,> - 2—::,/&"(//9”)

b/w's ,,/we»ééen ! ‘5-5 J /ye- er Mf@ona./da/ar}é//rzy fo'z eZ fé J =
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7m”ﬂ(‘“f/“[“/“/‘j'=3f”j*j}ajéz--;v- Da e
(f/Z,,,,/ynej;,) = Z,,.,/uj;,(f/e‘n)
fm hoert Nel, 7/‘0’1 N> oo /&mmywe)e vernshie sicle mod (f/y)) cole?
N o .
//y "anf/‘j, e, N+ 0, medens Aa/Ae srole »éam/azjww mod ch_ 7 /f/.(f/?))
c'/o'?e -{eéujaes mzsz}zj om m7b'2/(3@.e2‘ éo»wajms. (i //o/"mz secle kan
nmé} o/o/’o.#e.f SO [nfy&afef med /reruyn 2l tellemalel & T a/

;)N:J’*z: hoor xe le; ) ,1;;,_ = niN
, vN(j)={/0*Jnf ! S

For /uf%f'jé\]jaa/a/vz ))N(j') —>/uj-(f/e/-> Ve N oo, ﬁ/ﬁ alle /1/7/02
Pyl £ L <Flepdl,
hoon inteqratel Zie 7 i (fle) <= (fege Hiloer) .)

gen 0-/\92‘?_ [t}n/'ny Kan 74{20 J/@Z/'(}CJ
(fl9) = 2je3 (1f) (5192
%9 Kaloles da Porsevals _/ae_nmalrice/zeaé _{_fjn:hﬁ_. Der jae/a/uz , som det /5Lem-
joozt 4*0@»754/° S g, eller //'je Jaoje/:rzef) tithorer U= Wf?/jé\]f.
For /‘ =9 gar der over ¢ den \:oeafdan//je Pansesals /e}rz;’nﬁ.
Bermarkriing. 7or Farsesals jenaza.//&e/}.ea/c byrung er dle? ganshe

Lad nu (ej)j'e J dere en orlornonmal bases ¢ e veltorrum V med

_e_jenz‘(iﬂ_z‘ slaterprocull.

Yed td hoert /éV ot Zlorclne /a»m'/:'en ((9-//‘))/-6 T 77’94.#?&—
'na/»éo%'c/enz‘a 75‘:; oo en linecer cy‘é/'/a/m'rzf af V ind ¢ Zz(\]) , der :'/‘a’/je
Ponsevals jenwa//lseyzea{e é'ﬁn/hj bevarer wéa/M/aAaa/Mf J

F19) = Zes PGP 15V
Specrelt bevares rnorm, //f//z _ %gj/(9'7>/z,
) ? a/(:l‘ana/, .4/5/‘/dﬂ/'njen et de/)mea/ u‘z/uelltd‘
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Der, omuvendte afbildning er
7
mj)jej S '}ej )

def:hml‘/o& de (}\J-)j'e] €l,(J), hvor m?’ojona/,,/weé&n ’ %-'GJ {'l/ey Jrem-
stller ef /GV, ( den & §739 beskresne fMJZ‘cma’f

77larn Ko Toernke /oao /am//c'en ( ;‘J)/é g=( (‘j//l»je 7 som Koordinal-
,,qu( :' eller Ae&‘we \So.jf /eoo)aa/zha.l‘/‘amM:'e, fM f = ‘5'& J /'l/e/ med Aen‘sjn 74
den ortorormale basis (eJ')jéj .

#{' rmfwdg at m)azymyen / ~ (s \/9//‘))]6 J ! /?Ma//naf /am//ie
er en wovrlon afél’(a{n/’rzj zy‘ 4 ,oaaef underram af Holbert rummel 4(\7)

(En wnileer a/é//a/m'nj a/ o veklorruem V, med ejenz‘(z}z‘ shalar-
/o/zoafwéf /oa° et vellovum lé med ejmz‘é'jz‘ Jéa/m/:aaa/akf ol J9¢ en b¢-
/eﬂﬁd, linecer c}féi/a/m'nj , der bevarer J/?a,év:/wwa/wéf Findes en sadar c?f-

6¢-Za{ru'nj , Kaldles 14 %9 lé t&omm/é.)

& V specrell e Helbert rum, oda e 7‘5:’/:61/}7:»7 Visd (@-/f»je 7
/924 V ¢l /2(\7) Sarjelley, :'fa'(fc Rosz/ Fischers ﬁenae//e Jae.Z‘n/'nj @/3.5).

, Koordjratrammel "er altsa hele €,(T).
Ui nolerer:
& orZorormal bases (eij‘e 7 & el Hilber? rem A giver arnted-
néing. Zil en uncleen z}ﬂ(‘[a(m'rzj_ g/f H /Qg° (é(\]), ﬂﬂéj
fd ((9'//(»/'GJI /e//.
Jer omvendte _@/fér'/a/mhj_ e
s ~5ury, Per <4

ccksem/oe/. Wled ¢,,(X) = e ear e, ) ez SOMm sl en orlorormal
bases ¢ .,{2(7) ade/}ﬁanyen ffi (Cn)nc-Z = (:,-f-r i:_/dz)e-“”%r)nez ch/a- ‘
pilven of Fourier Koeffccrenter 7"”/’ a'/ja/t'j , nar / a/u%z. es som Aeprce-
Jenz’anfl ern uniler afé,‘/dmh} $/ éz (7) /m; é(Z ) \5/'oec/e(f er .éz( 7)
(l:amm/ med Q(Z) i dermed med é = 4/4/).
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37 _\_S._elpmdle Hilbert rum.

Helbert rummel & = bN) = {Q,)epy 12, 13,1%<o0] er sepa-
rabell dvs der fha{es ern numerabel, el a/eénaen}a/e. c‘fé.cem/oe/w.% merg-
der a/ /c'jw endende /oac letlor Oer o9 mred elemerter cy‘ fj/oen 3’# ¢g g
ﬁjg"é Q. -the/ede.: er fd\fe/oua.ée(ffoﬁ ethoert delV.

Der er mange arndhe eksernpler /oa',\:?oma,é/e Helber? rum.
%or ethoert Dadorn mid pu ¢ RY on Hilberl summet 4y u) = £,(R B )
saledes J?oa/méelf, Selge §71, \!er‘n/'n} 3.

777¢n aer jx/a/e/? « Ushann o. 77eamanr7 792 7) s

C?Amll gepa/méalf /‘/e'/émf Lum eh :Csamp?f orted e_f g]f Lummene

/

C%) del, eller med €.

2 ban her Tenkl /ac ,éom/o/eé;e Avrm; /M reelle rorn jmé/m et
fc’/J#a/zgrza/e , 29 smed sampmee Jejdan/eée.

Pesulloted er irdeholdt (e Sf 736) e'/‘o'/}enc/e

Jaaz‘mhjq. Cthoert ge/oa/m&eé‘ vellosrem med lalar produll
bar en ena/a/?c_ eller numerabel srtorormal bases.

e kan }vme Mz‘aje wéa/a/}/a&oa/wéc‘af ?enz‘/:}f. 7 o'aﬁ?/‘ 6&»72702
bevrsel ¢ slede? /M Je/ama.éc‘/iz‘ef Lun olen f:'/‘r]nela_/ena/e soagere rucl-
Jaz‘n/nj, al vellomrummel har en numeradel, Zotal a/a/mzryc{e.

Der é]}f“ /oa° reclenstaende lemma 94 Gram /Schmiolt ortoron-
ma[/ka/nj.

Lemma. Cnhoer ’namwa,éd maeryi/e B 3/ vedlorer ¢ e veklor -

Lum her en lineer? 5_7%¢”ij a/e/mazfygf! A red
J/oan A = J}oan/lg.

At A er brnear? aay%aezy{j ée?}a/u) , ol enhver ma/a/cj a/e_/moenja/e
a/ A er lnear? a%aerz}('}.
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Bess, Lad B = {d,,efz,}
Ve saeltler ny = m/n{p/d,#O},
ny = mun {p/ (d;,,,a;,) er linecer? aaﬂaefyz'jf})
ose, dvs. ved relunsion
Py = in {/o/(f,,,, o) (),,k,t;o) er /:hemfaa;ﬂaenj[jz‘}.
Den standses med ng, aa}‘aemf
{/o//#n', e, ”h;»%) er //nemfa%xnjt'jf} =d.
7 sa fa./a/ er A={tn, .., ] dbenbart lineor? ury%w?fjl medens
O AR lineont afhmngigl for hwerl p. Ethoert o, er alfsa en line-
erkombinalion a/z/;,',..., G » ALs. oy € Span A. dj a/ //35.:/oan 4:‘“;””@
fa'[jw J}Oan/ = uyoan@.

?ndﬁ;m??(w sz‘anc(rn/hj ke, er A= { Gy gy -+ ] adenbart lineer
aaj“aeya'}. Tor A(I%Z‘?élﬁ//(fna{e‘f nuel £, m‘? < Pprt - Da er /”",)"'»”nk»”g)
lineart a;%oznj:'ji; altsa dy er binearkombination of &y, .., Yy 99 dermed
dé € sparn A. d) 7’ BE spar AE \;oan@ /o'/jw span A= J/oan@

At anvende _Gﬁm/d’dm/c(f o’bz‘onovzma./r.'cm/}‘zj_ /oacen lreorl
an/’ﬁxnjz'} /‘c'?e Uty Cel sellorram med eﬁen.z‘/z'jz‘ J/éa,/m/olzoa/aéf
el scge afja over 2l o'ljen 8,6y, , HPO7

(] LA
& fas vedl normersng n/f u, ~Se,luy)e,

Y
ezl/J“z" (e,lu) e
e

L

Y

ose., aws. ved relurscon:
o N n
€net 23 ved rormering a/ Uppy =L Ol Uner )8 -

(7or wdlen neermere ode)zoyé&e of sckre, o def'm'/:‘onen har me-
Kan w'ﬁo'ae en (o nrealitolon Zom) z‘c'//‘aj"eée .

/21}1?,
hitis ty,, =2 ] ) = 0, selles €,y =0".)
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//)aaxsz‘ana(' ?a—'/?en €,65,.-- mo&l‘ono&ma—/, oj
VnGN‘ .y:an{e,,...,e,,] = J/Dan [a,,...}a,,} = (/

Beoviset Jores ved induktion, it o lader Pln) s for
(e,,..., e,,)&‘:mz‘ohmma,/f %9 »Sfan{,, ., €n } = U,,, .
Her er P1) blar. Tt anz’a,ye» Pln).
Por m?éa;z/z'fe 2‘- =7..,n, ernda u,,, - Z ,3‘ e, +0, cde? an+,¢-(/
derligere goelder

gaeragere 7 \x}oan{é’,) NP S I =..r/oanfu,, oy} = Uy
cdet hoer af vellorerre e,,...,e,, 4, 2. e, eren //'nméomémaz‘mna/f
vellorerne d,...,4, &,y 09 omoend? 77Mme,umj§f ot =y At candher
(&e &9"/”}2”

I ed /1 (e la,,,), é=%..n, c;ona.f af «,,, Z;:, Ae amz‘ojo-
nal ,aac e, . Z/e/(/oéen 2l (elu,ve er den M.Z‘ﬁona/e P /'oéf/'on
a/ et /oo [, ; se Jej rclelsen of bevisel /oa Besseds Qofaoés/mazﬁomsaez‘

n'"}/ j/jj’) 4&‘“ er (el) )eﬂ)enl-f) MZ‘OWMMJ ? 7’[’1*/) e’ d/&?‘

Z/i' nolerer :

Gram /Schmlt Mfona&ma//(rulhj_ 47‘ en bneaerl g_e/éae»?_gj
7_‘0_’(75 Uy, < ef veklovrem med _e/qenz‘/ejl_f céaéu)/oeoq/u.éf Grver en
rlonormal folge €8, ..., booy

Ve N- &;oan{e,,...,e”} = \f/actn{a,,...,u,,f.

Konselvens: span {e,,ea,... | = span {u,u,,...§ .
Thi ypan fe,,ez,. } = q': ypan {e,,...,e.} %9 arm./ﬁf,

Mlan Zoter 7Ja°om Granm LSchmiolt Mz‘ono—:mdkw'nj_ y‘d Line-
oan? u&?(/hery/}?f sel «,...,us . Her /a‘.f /o; tilsvarendle s ef orlonormalt

soel e,,... e, Ao v7,61,,{%_._'3,,}=v;o¢mf oethnd, 2L

Plavnel hensiser il JP Gram (Om Qa&ééeaa/mé/uyw besterme
ved //az/o 7‘0/0 /mna(:fe K(M&QZ@N 777&2%044 /%aéen/m#n 7007? fpecae&‘




7777 73.7 214

v °9 ) %9 Edand Schmedl (7lathematische HAnnalen 63, 1907 y2 442 -
443).

77w besrisel /‘m Jazz"m'njm p 2.
Lod V vone et vektorram med ejenz‘/7z‘ déa/m/o&odue// %9 lad
B yare en numerabel, total a/e/macr?a/e.
-7/077¢ lermmael /f’na/es en linecerl acyﬂoerzj/y maerzja/e AEB med
Jpan# = J/oan??. C??e)z Ma{n;hy 7’ elementerne ¢ A ,
A= tu,u,...} eler A=Aa,.. uf,
j/'dw Gram L Schmiclt mz‘a»nolzma//iswhy en ortornormal bases (e, 65 ,.-.),
henholedoss (... e). Wled T=MN, henboldsns T={1,...,s} Aoro'nemty
yan/en/rces]f = ypan A = %anz

%9 dermed W{e,, IneJ) = wn%’ =V

UE neoner Jétﬁé/ej, ot ethver? Helberl rum banr en orZornormal ba-
SES %9 dermed er cisomoyf med et rum &,(J). Bevesel berngyZen aa/més—
,oa:‘nce/'a/oef. (\fcfe/@. \f-(anf: #na/juls.z #d&&on-ZdéJ/ey /969, P 754.)
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§ 14, Fourier /}Lfe/qiza/e)a .

#1 Fowrier z'nz‘e/q)m,/ :

7 z‘em/m/m 7;4/2/& roekben d‘o}u’ en fuméze'on f W - [ rmed j('-
den periode /ﬁems?’c’([d‘ ved A/agéo 7/ jzzma(rw}zjm}zj 29 sverSHNGrUnGe
(se Sf 72.2). kfa'je/z man wden /Mua(:aefm'nf om /oe/e./bdr'cv'fef al o/o/a{e en
/unef/'an / ﬁ - [ ¢ nene \:w'njn/rzjm , a‘t?d@f e e nafm/y/ a? Z’a?e a//e
;heéden.:e» ZeR, ¢ 6@5:4}2%1',:} % \ro}e / /ﬁ.emsz‘z'//ef e ved en rakhe,
men ved e /n?‘e}/za./ )

/(x) ~ S(, (c(t)e @™ 4 (1) &) ot

? e'na/e(/mena/e §/4 ée&a_y?‘es {:(/aa/c/af /é' j/ﬁ), Aoor dr.\f/éa./.xe,
afmea/ cld) = gkﬁx) e—:?nl‘xd(
wl /o'a_n_aewxje e}zZ‘ejlm,/, cler sa Aaldes Fosrier ('nfejmz/ef /o/z /f [,oa.s_se,w/e
/M:z‘ana/ /Zemaz‘e‘((e /"
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742 Ee_qenz‘/e'y_f inZegral.
7/ /

Lad 9 ]Qoo[d C soereen @M&/ﬁn@éﬂ/ Avor {oa/y({)/alf < oo
fM hoert aé»@*.
Hoes 962,”//?*), goelder
gttt = Sg @It = lim, ., §, g0t

7/;[/‘0# erzémﬁ'ée Uy, ... ¢ R, med u,—>o0 har o
jo"?(f)dt = IR‘_ ? ,]o,“n] dm n"_?” SR* ?dm )

c'fo'/je [e,éujue.s Jaez‘m'nj om ma/'am&maz‘ granseosergang (§43 §449), idet

/j/é-{(ﬁﬂ e m‘a/'o‘tanl‘ /M.]fcmelfbrzvme /ﬁ /]04: ]/ .

| Teidlrdid han §, gl0clt have en granseomnds ce U for uroe,
aden af jéf(/,ﬁ ), //"A_ rnedenstaende eé.rem/;e/. 7o ¢ éanjdé; cla a.//,}e-
vel éd"e?neéren f:y(!)alfl eventuell med an/‘%e/u af, af :'nz‘e}na/ez‘ e

uegendlig?.
7 analogd med saedvane fM noeller Zolloder man J[y endyidere al
79&@1/2& Jyméo—l&f f;}({)dl‘ uden /oaf fM/mcn_c( ol jod?o'éel Py 4 _?X:m'zﬁ‘ef

foaj(r.‘)dl‘ han en j/mmeama/i celC /M u oo, Hrs clelle sa er z‘i/foe.é{ef,

Jz'?e): man, al inz‘?zm/d fo”j(f)a(f er l’maujﬂmed veerds ¢ .

lon lan endru 54&/5 den \70474447/ at e ¢'n.2‘ej/m./ fo“?(f)aﬁ‘
er absolel é&naa/omf ' Hermed menes, al f:/ﬁ(f)/df et émmjenZ‘.

Dette er cmidlertid ensbel. derncle med, al ¢ € LR,). the
7 / j +'/
geR,) & lgle LR,) & Sp, lglctm = bim, .., o./9! gyt <>,
Ador -(eéeﬁae\: monoZ‘oni.raZ‘mhj @42} er beny#ef:

C%:em/_o_g_/. ?ra’e.?lm,[ef Ln—‘i‘%{ df er éorwwjmf med veerdien 21[ ,
as. g:—‘%‘jdf —->§-7r /m,a»oo)

men inz‘ej»'zanal/cn Zithorer ckbe L (@ﬂ
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Tt s smt L 2eR, | ke tilhorer LUR,), /ﬁenqja/: af, ol

gP” /Scn['/ > S(P 6)” '/2 Z‘ -___
(p-)m ? 3 5);; P 3p

oo P7
hvormed S "m ]df = P" S(P_,,a.,“‘:t,df 2 3 2. "% = oo |

At c'rzfe?/za/ef fou-‘-’%'—t Al er /éwwmjenz, ban ses Jao/ec/u ’ 2a inle-
j&cmden& /oaz‘ejn aézﬁ‘w i m,n, . er

g sinl
/’" (p-r T
en alfernerende reebbe. Leddenes numersshe veerdier a,ﬂ' ger mod 0, cdel

PT lsintl! PT Jsintl! e+ )"/ z
S(p*')” c# (P-f)n‘ trm gpﬁ '“’" /df
P fsin £
¢ S CETA <5

Coelttren mﬁ'/je//j éonM}enZ', avs.

nn . P
senl - n
So 7 o = Zp-‘i S{,-mr

inl
S t d{

har en ?/emema/:' ¢ /M n->oo. 7llen /;e/m/ slulles, al

Slw) = g:%’i—tdz‘ ->c /Ma-wo/
el Stu) //jju mellerm S(nr) o9 Sltns)7) fM nriaslnri)r.
therdien ¢ of indegnalet §, SRLyt finder oi som lim, S(ne5)n),
T sllnagim) < S i < ) S gy - S e
nt3
Y: uelnytler, ot 3 (" Qtytt = 1, hoor (e $1725)
¢ =2, e‘kt: sl 30 for Z#0 (mod Ir).

-n sin £t
Differensen 5 ‘5((n'+2")7r) = (59,0t - sUnr$)n) kan shrires
(" (Gomz = 7)sintueditatt = (g = 4) snlnetitelt
éonmjuw derfor mod 0 /oa naoo ofo (?e @emann/(eéeyaes lemma
(§124), cde? to e =L 0ersl,

sent )

er /}Lf?aaée/ y«néz‘/'ane;r er endog bontinuert ¢ [0,5] nan den ﬁ[/ayju
veerdien 0 /’M x=0).
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Tel afslutning rogle ord om sammabililel of of inlegnal §, gt
Yk fo’caa(sae#u Som fo’Q , o 9: J0ool » € eren Borel /&n.éz‘,:m,
hoor §1g@lelt < oo for hoert weky, og smller
sle) = §, gthelt, «20.
Do s: [0oo » € or kortinuerl (p.100), Kan o1'darne affsnitsmidde!

6(s) = 2{’ swrdu, ¢>0.

7nl‘ejlm,(u" f;}(f)df Ja‘jeJ nu al voere Semmabell med deerdben c, As Slv)>cC
/M 7 X '

&t konda/qenz‘ ;‘nz‘equ,/ f;}(l)dz‘ med vorde ¢ er ¢ sa summabell
med! samnte veerd: .

Bevrs (sml, 5!126) 7l (}/7&3’//71‘ 66%,‘ Zoenkes 0‘4.92‘ e? //6@, s

[stw)-cl< % fM w?H .
For hoorl ¢ > H er nu
18l) ~cl = /—;— g:(s(u) ~¢)elul
v

< 1 lS:’(J(«) —¢)eluf -,}SH /Jv(u)*cldu
/S:(J(a) ~clduf + E .

Felet ;’/fou(s(a) —c)olu| -0 fn oo /,‘m(es c(m/'m et KZH, J_aa
() -cl <€ fm > K. '

Sls &

£

c%sem/oe/. ?nz‘eyim.(ef fo”cos Lot er ikke Ia-m/M}cnj; men del er
Jammajc—# mw/ ma/:bn 0
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43 Zrurcer &an&fo@m@‘zez‘

Veol a/en Fowrser émak‘nmaea@ af en /ﬁméz‘ o feﬂ(/@ fMJzﬁu
ﬁmée‘ Gonen 37 f 7zoe[ ved

ACE f(é) = {p froe Ity telR.
- Dener _Gﬁ’;ﬁnuef /_’o_dba./(e Ze R g é_e;;&gmfef numerish g}f //f//{ % Kon-
Linuer? med T@) =) >0 for 11~ o0
For 7’asf Z er inte j.oana/en nern&? en Borel /uméz‘im numerssk éj //' /
altsa mz‘eflméa/ med
/f,kf(z) ety | < /f(z)/dx = /f//

A 37 f aém'fzrmdd‘ /"/jw 7‘(46’ Jzel‘mny 7 4{/‘({)*0/04 /*/-’"°
en indholdel ¢7‘ @emarm/’[eée{?ae; lermma ( f 724).

Z/a(é)fé/&f fM f(z‘) Kan skrives
Fl) = Sg frocoslntode - i S fro sinlatedele, 2€R.
& fen lfefuméfmn /a—/a/a andel led borl, % /aes cyen ol veere en (}e/fmé
liom. &/alje w/f 70.» Jare u/}e
Uelrices en fuméém jef(ﬁ ) 2l en lige funktion f R, har i
f(t‘) = Zf,ﬂ, y(x)cos(?m*x)df e R,
Fankionen 2 S gl cosCrte)de = 5 fle), te R, Kaldes clen cwmmzzam-

/o'zmuaec/e afy
Ucorides en/;cmefzonjéug(“’) Zlen u/ye/'amél‘wn f R~ C Aar o

f(z‘) = =Zi ;/R ?(x)\cmCZnZ'x)a(x ZeR.
Yanklionen T~ f& 7(x)sm(21r&)a& = & f(é), ¢ R , Kalcles cler SinusDronsior-

merede 47"7
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44 %nam/qms _47( 7;«);:'02 c.nZ‘ejaa/ .

Den Fownier Zzan\y‘MMeAea(e 3’7 = }? af en ﬁcmé’ft'on f e L(R) 2l
horer he ¢ almindelighed L), (se p.225 77B). Y behandler
dm/m Fowrren z}zz‘eju/ef
(et + froe )
fM f € LR) som el aejmfl:}f :‘nz‘?u/, dos. ¢ ana/eAso'?e/a. a/fxru'lfd‘

s, () = SCax) = 50“(f(t) & fet) e ) gt = f(f)e"""f‘dt
er siy al svare raje 2l de fra Towrier

fm w->0°, K/maafcn.sfm/wln/we P

hoekker Kendle. |
Tor kontheds sheylel shonives Townsen integnalel oft [ fe &t

o af;m'é’d‘ S, () Fender &
S, (%) = slux) = f_: f(z‘) et = S_‘; (o SR /‘(y) e'“"‘.@a’y)olf
= Su 7 )eZﬁ‘i{(t—y)d Olt
-« IR [ v
Felel /@ 7[-:.« uJ Lithorer LIR=R), % (j',z‘) - ez".l(x'f)jru en éej&aemd Beor-
»el funk&'m—r’ vel (ﬁ;f) . f(y) ezm‘g‘(z-g)) yef, cuftfa,
Zilhore ,2” (R x [-a,a]), Fubinis uceZ‘rnhj Aon da anvendes,
¢ ctlc-¢) ¢ Zmiblx-
- .0 f Pl = STty

Resiltal: Zoarier [nZ’e/q/m/ef fi* en /&,,,é&;,,, fe ZUP) har 9/_&‘_{
Sy = f* 2« , >0’
boor 2« ) = f_: et o _4]_’5_»_1_:'_/ P !'L‘I_‘jlm-/ef jo”(ezn'«‘lx R o,

oes af fowZ cos(Zntc)dt.

'-Z«méﬁbnane -2‘( %;l/ﬁ en z’c'/«mena/e rolle ¢ z‘em:'en/od 7;'«&/0:
inteonaler som orichlels kerrner (se §125) ¢ Tounier raedtke Zeoven. Derfor

éez’e}ne/\:en.
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For x 20 ;
7 #Oer 24()() = 3%2}@ = u@,(az).

Furktionen 9 en /e'}e. Den tithorer itke LUR), men :'nZ'ejlzo,/ef f :-Za(a()d(
=2 {0”2“ )t er éorwe?m? med seerdien 7.

De siolcte /oaosfa.na/e /c'(yw Dviviel! a/ resultalerne om f:"s‘:'x e
¢ Sf 2.

Bernerd ¢ o'wu‘jz‘, at 9 eren Fourier ZMn\y(MmeA&Z‘, nem/e'j :}f ot~
a(:'/éafo’l/unét‘fonen /Z:u e .

U noves med o resaltal om /o.uméfw's émmyms a/ Towrrer irde-
gralet (sml 72.5):

Dinis Zes?. & z‘(/\:ﬁmééa/c'y AeZ‘t‘njeKse /M, of Fowrien ¢n2‘¢/q¢a/el‘

/@gp/ﬁméébﬂ fé o?f(ﬁ)g_z /&nue/t/oenl‘_{,punéfel' xR ped vard:
e foersat = s,

o af j:/’f(uj) *,Z;(x—f’) —Zs/dj < oo /‘g_e_fé'>0,

4

y / 2?;»’;14.%(’, al J&f/njc[xen er 79/7/4(1 /M thver? S€R, , blol el er 2l-
faela/ o2 2,
Beors. Fdet 9, eren //7e /&mélf'm, her o
5.0 = §o fla-g) Dly)dly = I Fl-gQutpdy + 5 fo-p G apcly
= (" (/(ujwf&y))&,(yuy.
Det siclste c'nfejaa,/ shrrves S: + ‘:o. U har staks
S:e ) ;r{f:’ f(xfj{)7+lf(l';i) Jt'n(&my)dy -PO/M u~>oo,

ifa’(;a @émamn/(&é%ja& lemma. Forste led /oa° /ro/"z'ze sede ¢

!o' = _%L’ t(zf#) ;ﬂx-#) =2S ¢in M”dy)“y + 2”.5 fo' sen C;n‘ag) ”y
y;a (/'je/ea/u mod O /54 u—»oo (fer é¢n7£2‘es /o«zuaécm{m’njen ), medens o /M
sidste led (se 42, elsempel) Jinder

A‘zﬁﬁw‘“@”dy =S foruwee
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Anvendelse af Dinis test: Lus herom ¢ §75, med ZUT) endret

%l .80/@)
C%\semfe/. Mw/f = 7[_, /7 f/na/es

g:o 9 (27t o g~ 2mite) 4t - f{;ga_::’”_“) cos(Zntx) dt

0

oo 1 olllxl(l
= 1—2;5 h’it"—tcwz‘xdt = {% for 1el=t




777 223

144 Summadililel _a_,f Toarer [nZ‘ej/m./ .
’ o a.}fsn.c'#&f J“Cc) = J(a,x) = g: ( f(f) eém'lx + }?(—t) e.‘zw.fx)df y" Focrrer

t'nZ‘ef'm/d‘ /o—b en ]ﬁmen fé LR) /ana/f o (§ 74)

s,b) = fr G 0 = $p fle- )y

med 2‘,/7) = f_: o2 o = j:z'cos Qﬂl’y)a/f . Powwer /nZ‘ejAa,/Lé ?ﬂmz{twa/a&/
s g () ndlax) = L stulele = § “f fe-g2ty) gl
7;&7(4;1‘){ e /7;“) 6/&-7)2”(7) a}tz'ey)mée/ ¢ Rx _70,#]) z‘él'/oo'ul‘e/ﬁ/éfo&
(Tx“y) ® 1]0"] er clel, o9 anden /ﬁéz‘ﬂ Qa(j) = a@,(ay) er bordinuer? % Aejzzm-

sel ¢ /Rx]@#], colel 2"(2) _ { Jc'r;riZtrz) fm z+0
fm z=0.

7fa’lye Fcbinis \:mz‘m'ny er da
g,(c) = % (R {:f&—y)ga(j) a/aa/y = fﬂ, (/(x.-j) -'}f:‘g“(j)dl)dy .

Dosultal: Teurier ('nfe/ma,/el’ /L'z en fuméz‘:ém /é ZUR) har %fggé -

mcldel o = frh, ¢>0,
avs. a,() = 6(v,x) = fkﬂ“"ﬁ) /;;(y)a’y,

bwer fi(q) = ;’fa"z,,(yua & affiiridelel of integralel (e o S G)lh,
dbs. _@/ f;‘Z cos (Zﬂly)aé‘.

Tunktionerre 1 J/oe'//w en Llsvarende rolle ¢ Zeoren /M Foanrter
c'nl‘e})m,/w Som "-/_e/'éu Lernen (se §126) & Fourier amithe Zeoven. gu/m de-
z’e?neém. |
%Ja/en ved o éeﬁayl‘e Jammaé:lt'fef o/ ;/;M/'M z'njejlmjm//um

Vs Krnoergens Lgger <, aZ /‘a,mZ/en %),. s har bedhre ?en.oéaéu end

(Q')aed’,' \S}Oec'é(/“ der, som el ol /ﬁemy; ﬂea/e'y‘o@ en Drac /ﬁw'é'e

/7 R ved gransessergangen o > . (Se §705 a9 §706.)
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7545;#0@ .
Q0y) = § 2eos (2nty)dt = Sinray)
77 % % Y vy

¢
o omed B = 3 e - § Lgpilines)

altsa Fly) = v Floy) med 1 = cos (Zy)
$SIL L R - g - Loy

Abenbart er F20 0g Fe L),

% boregner So Flyldy = 2fy Fldy som 2-lim,, . § Fldy,
celel o for yw&l‘ weR, aa/njzz@ f F(j"{y bem »of F(y)dy

For 0<s <a)ﬁ~J dea/,oa)a.l‘(&/ :nz‘jlza.?fmn

LF@)‘{}=S 1- co&(Zﬂg) ;

272
= W .
‘/ CZN”z(er ) ]9 4 - uarf‘(ZW#)_(_;f_)d
Dette groor § Flpdy = - _’ cosClrw) 4 1 f:’——;tl“'";z” dy
o9 dermed ( M{Z e«@:em/od )
SpFlpdy = 2:0 ¢ Z2lim,, w—wy =7

Ui noterer: /almlzen £ )ve/R er en Jerac fam//u for R pedd
/qaame(m/oan?g ¢roo. (i Vi, 5{@5, elsempel. )

//Meabaeim’n/q. For enboer /ﬁ:neéén / € ZP) er Zourier ﬁz‘_e}m/ez‘
§ RO 7 4 fet) et at

Sammabell & {(ﬁ), 4 //, med yerde f

Pistonden er, af Ny -f 1, > O/M v>00, hoor O er Tourien inle-
744/&2‘3 %ftnt‘cﬁmzh’c/e/ .

Dette folger af, ot O = frly, idel ), p, eren Dirac familie
for R (Se §705)

K/Mo//aﬁ 7. 5n2‘706b4¢a(<JazZ‘nz'rzj

fé f(ﬁ) 07 yég(ﬁ) har Samime /o«/e/M &ans)ﬁémaea/e

3-/ 37]; 4 er / 2 neeslen overall.
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Koroller 2. amyenc(zh/auaal‘m'n?_.
Hols den Zowrier &an&/ﬁm&tecfe g;’ /z)g_n/ﬁméfzbnfé LP)
<en Lilhorer LR), dus. hocs ! Ff ) et <=2, e geelder

f(z} = f/k?f (8) 2ttt fgg neslen alle x .
Jg'?n:'njen jaa/deﬁ fm alle x , Ao f z‘[(/[?e er bondierl.
Bewis. Tler EF7 = ]?e LR, e Fovnrer c'nzleyzm.leffm f c'/o'/ e,(f/‘{(Z
senmabell fn hoernt xR, med |
900 2. Sp (FO1E s frtie™ et = | GOt = TH ). |
Pen (/dy - ///’ -0 7‘0’9e /maea(slen:'njm‘ ;4/‘ f&{// émo//@ 4 /2:\: s
fa) = ?37 (-x) /M rmed‘en alle x.

VA no'a/aena/c'? éez‘e‘nydxe fw, at e Prcrrer éans/m»mea/e
SI}" ot e /fméé'm fe LUR) igen Zilhorer LR), er folge ommnaé;yuaz‘—
mhfml ol / Lemmer overerts naslen overall med en Konlimuer? /ané/z"on
9+ R~ C mea’j(x)»* 0/04 /el 0.
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f 75. %wu'a: ﬁan.;meaZ‘:bn.

757 Fourier Zmn&//ﬁma?"ongn F L(R) » %[ﬁ)

Founier 5am/o'>»rmjfanen 52; e /0’4&‘} Aoer /fm»élf'on f € ZR) over
¢ dens Towrion banformerede Ff = F, en (ve fH3) en afbildlning indl ¢
maznjden % (R) of lontinuerle /Zm.éfz'ww) 9: R med 9 ~0 /M [¢[~ 2.

et er #art, ot F- LR) » G R) e bineer, 09 af

V3, = sup, 15 @) £ 1fl, for [ ZR).
Hlene interessant er def, af
Sc—(f*?) = 3} - ?} f”/ff e ZR).
Beosss.
?(f*y) (t) = fﬂ? /*? G &y = fR f,,( f&'7)f(7) e
Zor fasl‘ e (&’,7) d/(x—y)?/y) g Inebe e'n.Zejdaéel [ RR the f&-j)j(y) &
del ( /A beosel for gr09, ¢a;2’n,‘n7 7), medens & e Kondnuert 29 de-
yftamsd'. ?/a‘lje Tebinss u‘mfn/n? er da 4
Fegt) = §y (o -9l €7 % cedly
Yed den indlerste c'nz‘e}aa,zﬁ'm ersloller o x med xty 09 /aﬁ
Fxg) @ = fpl3% £y g o) €l )oly = F@)- Fg ).

~2rite
a?a(( :

Zelel Sc_f= 3}, n;/zf=_7 naeslen overall, dos ner //f—-y//, =0,
?r'dezz F. LR) ~» %’;(@) a.n-/ea/m'nj .l en a/éz?c/ﬂzhj LR~ ?pi(ﬁ), der le-
}e/ea/e.s éez‘e}m’.s F ok seller altsa ?[f ] = gf :

Fourser ﬁaru/%mal‘bﬂen F: L(R) ~ 6:(,@) er (ry.eélﬁ'd e'c%e
enz‘ja/zj'»/zea(sw&fmhjen (¢ 74.5) 29 dermed e'/o'lje overnslaende en .a_—/j%'
Mﬁ‘ n/ j/m/a/oea.{?eé/zaen L(R) /oa‘en a/e/a_éeéaa A 7‘ %(W).
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Specielf bemantkes, of /ﬁ-/c/mhy_ Iﬁ%e\s over ¢ Jmc/uan/e'j_f produkl g}f
fa,uefcbne}:.
7l 8 7;&;16/’0’?04@2’/;'”2’1 er rnorm - 7 G/wmec/ a}fs?‘anaﬁ/f&mz‘ﬂaﬁ/éena/e :

I5Lf11, = 1571, < 171, <0IfTl, fon [ )

zemmémh}. 74(}e54¢en X a/ Tourier Zzan.yéommea/e /ﬁza/es
Gbenbart iitel etelement (den kmstonte /‘Zm,éz‘/}n /oaoﬁ med voende 1 tl-
horer j{r e €). Altsa er der (som o' ¢ ovrgl ved ¢ /o'we/'en, §704) hel-
ler imlel elelemen ¢ j/za}a/oeaéeézzaen LR, dos intel rewtralt element

(/ec//a/a/n/rzjen cLR).
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152 Fowuver Dranslormalion 2 d_:]faaenfz'afebw.
/ —_

Hors e blot f R~C, men 2’4‘//[}9 /Qméﬁonen x ’*x/(x)/ el
Lilhsrer L), da &r den Towrin Bransformerede Ff = f clifferentiadel
med 9F ) = -2m Spuft €7 ek,

Zfa'(?e 5%{ J, Jmfm'nj 2. Den af/ea/ea/e .Z/? en Aontinuert (| f‘# g, Jael‘m’nj 7)

/‘/e/m/ ]Gze,nja",z :

Hors ckhe é/o-Z‘/f: R~ fl men Z‘c”c}_e/ﬁwéf:bven X 6)676{)} xG/P,
tithirer LR), ceer f € B CR), dos For n gange differeatiabel med
Wondinuerl n% 7%:&2‘ 27, 29

QJ/? @) = CaneY §p x/'/(x) Sy Je .

Hois F€ Z/ﬁ) en wbesleml ¢}12fejaa/ zy’ en ﬁméf:bw /6 Z W)/ e er
Ft) = 2net Ftt), te.
Bevsrs. Torst bemarkes, at Flx) har en ﬁ/wemem/f /m X 0o, cael
X
Fa0-HO) = §, fopdy > Sa fidy »
%9 ot denne ma voere 0, idel lim,  IFG) >0 wlle mea?’o’« So [FRi)lelic = 00,
Tilsvarende foa/a(w Fle)~0 /oo X —00,
| Folel & ved /OMZ‘/é/ e‘n?‘cj)m.llz'on /hc/e/l
ff /(x)e'z’ oy = [Fl0) e'z”"f‘_l X: - fFCz)(—Zm’t‘ &) o ,

slulles c{m/o’t /?(z‘) = lbm,, 27l f:F(x) ety = Imit £t).
Hois fe 4R « 1Y, o, DF alle Lilhsrer LR), daer
FOf @) = @YU FHE), j=1..,n.
Hertl anvendles olet fmeﬁacena/e reseltal /oa° 9/“7 %9 9//
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753 Zowrier &MJ/MmaZ‘:'wzen & Schwarlz rummel

/o’t /(Ml%ea& J/?y/c/w/ S om en/&méfmn cp ﬁ» [ sze al

@) ya/z /mﬂz‘ﬂz‘ rmod 0/04 /el oo, hoss
Vine N:  x"qple) » 0/04 lel oo,

kSc/rmfz summel P=PP) e / i reres rtu Som maeryc/en :}f

/éméfzom» g€ € UR), hvor
VrneM, VmeN: x7 D) »O/M Il oo,

Her éez‘ya/u @€ G UR) som bekendt, at ¢: R~>C er w!éé:/jifyé‘ c{ﬁ
Aenz‘mée/ ?ez‘mjeﬂren er sa, of savel @ om enhver af dens cy’/ea/ea(e

ya/z Amfcjf mod 0.
c%sem/oc/ws wl x»e”, zeﬁ 2 lhore 32 lz'yesom x /o&)e"‘z,

Ahdor P e eZ p&/ynom:um

Det er larl, ot FR) € f(ﬁ) fm lhoerl p, 1€p<oo, et
allerede xch(z) -0 /M /x| o0 meayadw al (xz)P/¢(x)/P er 5ey/7azruef
altsa lpt|® s MU?)P s Mx2 for Iul 21, Tillige er PR EGRELR)

Det or endwidene klarl, at F en ef /uméfzbmﬂé/auam Det
\;oi([eﬁ er:]ﬁma/amenfa./&&//e ¢ Lawrend \fc/r«/aﬁ.?'z'&{/két'éu'z//mz‘eo'zz;
hoad o imidlertedd ibhe skal omme ind /oa° Ge 4. Schurants: Theorce oles oli-
shcbutiors, Ponis 1957, chapitre 7] eller Wléthodtes ma.z%e'ma.z‘z;ues o
les scrences physigues, Pones 1967, céayoc‘ée ).

Ve noterer: 7l ¢€~£ at'/J;(}e/ 2¢ Som x ~xpk), xe@/ z}en

Zilhohe P
Tre 9" Dp = 9% o9 (ji—)n&w:c)) = x Do) +nD Yl ja; her-

ot mod 0.
7 777“( éaay a/ds#e 07 aesa_lz‘ofome jf/fZ/fzna/M M /(o/jena/e

no?/e/ze\swlfa,z‘
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Dern Fowrier &am/fnme&ec{e G af en funklion @€ FR) £ {lhorer

5}3‘1 ic_iw_éz /za/mnef \50/@)
HAnclerledes sagl: Schuwanlz rummel er sZadill ved Townrer

Dansformationen S L) » GR), dos F(F)s P
Bevis. 1° Da x ~» x"ple) Lilhorer HR) o9 dermed L) frn=012..,
slaltr &, ot y =Fp tlhorer € UR) med
Dy @) = (2n) §p x"pl0) €% cte, n=012 ... .
\S;oecfe(l"u 2?{/6 g(f), nem/c'? Q?V -'-'S(-;pn med
@) = (-ere')nx”?&) .
2° Ia @ %9 domed D, 9%, ... tilhorer $ altia gpecrell @¢ 20
%9 ¢ 0, 0%, ... € LR), stetor i
Zn)"t" F () = FD o &), m=012 ...
Specriell o t» t"Fp (8) € F(SP). |
3° Zor w?éo}/:?f n,m fa:z o ved al anvende J° /o; @, ( sledel fr @,
ol 7~ Z""g”y/(ﬂ tilhorer F(P) oja/umea/ FL). W?eno'a‘joe/a/w (Ze -

meann /-(cée.s?ues lernma)
"y @) >0 /M /e[ o0

Det &r bekvem? /oowa/en Townrier 5am.y‘o'zma2¢bnen F: Lp) » d;( ®)
Y4 mée/'a/e med Zowrier co&ws/?é'zmaz‘/bwen F* 4o T ’7 Jor /G.if(ﬁ)
er ?zbe( ved \T*}( (zt) = flk /(x) ler,'t‘x a/x, ZeR.
?a/ell w'wm Z’c'a((/}?ue ( Sf /0.3) mecf \37 éez‘ejnw /&néflbﬂzn ?/M dea/ \Sf ) =
f/‘«(’, yae/a/e/o a'éenéa/uf \5(9’7) - \?’7 - g‘(\s‘f) )

Seetung 1. Resbhriklonen g./ Docrcen &an.;foamafzbwen
F: LWR) ~ B (R) 4! Sechwarle rammel FR) _v_:ggé_yééﬁ'ygfé/é/mhj -?f
delle /Qé i{} sely. Den omupendlte 3/6/!a/m'ny _er resD ktioren %f Yowrrer co-
Zzanalfo&maz;'onen g’k og/l?) - %(/ﬁ’) z! f//ﬂ’)
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Bews. ?/"/79 na’y/@esdfaz‘ef er écyye resthekleoner a/éc'/a/m'nje/a
ind ¢ FR). U skal vise, of e e hinandens amaerw/fe, dus. of

F*(Fe) = @ %9 FG%) =@ for o< FR).
Den /c')asz‘e /z'?m'nj her er en direlte angendelse af oma‘ena/:)zjwazfmhjen
(5)’745), *9 den arden /a:s a/afen /a'«ul‘e, cdet ?{?‘;) =F(5(3) = FH(3e).

et FR) < .,Zf,(/?)l har o ¢ Schwentz rummel FUR) ot seeclan-

A'je wéa/u/wwa/uéf med lhorende nom:

(¢! w) = f/k ployterde, Nl = { CP/?)’/z =( f”/qﬂ(x)/za/x)’/z.

éﬁ@’—‘? 2 Fowrien &ansfoamaz‘e'men T P ~ FR) eren uni-
Zoer _af_éL[g/M ) g./ R) /g_a° 319 sely, dvs. linear 29 _6_//5@@ med
(Fo | Sy) = ply) for g pe TR,
g‘/o_eg__/'e/f 1Fqlly = Nl for g€ FR).
Snclosclere _/qae/o/y: (Foly) = (@ Fy) AR yeE YIR).

Ve manj/M ol e (z'}m'nfune. 4 ée77rw/v: med dlen scdste.
(Foly) = $p 50 @yt = (gl @yt edt.
2a 90 Y 29 dermed (g,2) » QU y@) 7% tilhorer LR<R), har vi
(Foplo) = §pSp @@yt et dtde = §pl) Ty ik = (P! F%).
gyz/oacﬁna/es (Fp!Fy) = (! F*Sy) = (plw).

O bemarker, at Tt FR) » FR) natrlizuis Lgeledes er unitenr
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754 Dpwrier Plancherel &an.x/fﬂmaf:bnen.

Zor ft‘z@) er dern Founser &m\y(ofzmmea./e 379/0&2‘#:4/
 H@) = Gloctitd, teR.
For fe .,82 (R) kan derne definiteon ke ('a./mmc/c/:'yéec/ andendes, et /'o-
482(@) & ZIR) 7 skal a//z}eae/ ehafc&e en Fowrer ﬁmns/a'zmaz‘cbn /54
ALY 7\:4" bt Fownier/ Plonchere! éan\y(o?maf/bnen, % derved ¢om:

en ja/m&f harmiors sk Teone ¢ ‘('2 R). ReswltaZerre J,(/7é/e3 Wl chel Planche-

rel (Bendieonts ded Concolo Jltatematico o Palermo 30 (1910)).
o éjij /oaczzesu/fafmrte ¢ §783, et o el e'nc?’o&e Towrier/
Plancherel! &an&/o?mal‘/anen ved ot udpicle Founier &am/o'zmafabnen ¢

Schwtanle rammel ved bontinuctel.
Fonst et e almenre lemmaen.

Lemma 1. En bineor a/éa'/o/m'ny_ T%f et Gemidnormerel yeklon -
ram U ind ¢ el normerel veklosrum W er oé'onzﬂh«wé Aors g Kun hor's
IMeR, Veel): W7l £ Mkl

Beoes. Dol er #lar? of éa’/'nfcém medforer uncform kminuite?,
cael. 17% = Tgd = ATle-g)ll £ Mlx-gl.
 Omvendt: & T hontinuert ¢ 0, findes &l e =1 et ek, , saledes at
ITc 01 €1 for M2l £,
altsa ITGEEN £ 1, dos. ATel € F0cl, for el #0.

el

Lemma 4 Lad Vvare ef (emilnormerel yellorrum, % lad
S: U W twre en bonfinuer?, dinear afbildning af ef underruwm UE Y,
deren Tl £ U, ind i of Banach rum W Der findles da e 09 bian en
cedovelelse 5}[ S 22 en bontinuer? _%ﬂz'/a&,hy 7 YW, 2 den er linean.

Bessis. Der er /ro/'IsZ‘ en wdrdelse a/ S tl en bonZinuert cy'éi/a/m'ny
7: U W; thi for hvert xe V/?ha{es/a'lja Uy, ty, .. fra U med u, >,

J

% 5a er na'a/#ena@wk 7x = lom, Tu, = lim, Su, .
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Bevisel for elisistensen delor o' ¢ en naekhe skridl.
7° 7r uy,uy,... €U e éww@}enfi Y daer Su,,Suy,... Korver-
yenf c W The med u,ty,... er ﬁaa; Su,, Suty, ... €n (a.ac/rj/é'(je/ Sfolge
lerma 7, %9 Wer /a»ma(saf ﬁ(dd‘mnc@é ’
2° Wer e, ... €U 09 4 Uy €U konswrgerer mod samme k€U,
daer lim,Su, = lim,S¢,. Thi folge ! °er 7;:; der blandede /o'ée
Sa,, S¢;, Suy S5, - o?a;m/ayenf.
3° ﬂféf'la/m'njen 7Y W a@ﬁhmes ved
T = lim,Su, nar «,up,... > X%, xell u,ell.
//vmea’a/mua/en /ooj 2° éerzylfaf/ ot Uer tal e U
4° 7 er en wdwidelse of . Thi med «, cuell er Tu=lim,Su, = Se.
4° Ter bneanr. U viser edsempelons 77x+7) =7+ 77' frxy € V-
2en &, > x 09 %>y med Uy, b, €U, da rl 4y+d, > Xty Avn/m
7/)&*5) = lim Slu,?d,) = /a'm,,(\fa,,'/\fz/,,) =Tx * 79

60 7 er Kondsnuerl. Hertl éenyl‘l‘éJ lesnma . &
ISull € Ml foruel,
da er ITell € Ml for xe

the nar w,» X, Uy€ U, haroi Tx = lem, Su, o9 odere
VTl = L, #Su, i < Ly M lnll = MUkl
cdel M ua/nylfw Kortonuitelen ¢>f rom 09 Gers)rorm .

Qe.mayuén/hy. Y har /Mua/\mf 4 fw'tme/z&f, ccle? w'jenZ‘ayne
gange har é&u} /M , alen ,émdu}mz‘ /a'ge ¢ W har en beslem? ' groense-
gedton. Densmod er dol & U nok med en semirorm.

Sehwarle rummel PR er 1ot ¢ Z,(R), idel ' jo allerecle ;Gmé-
tionerne @€ & “UR) mecd éeﬁ&aerwef sto'lle &ﬁw Zol ¢ 4(&?) /M ethoerl
Y I€p<oo, som sl ¢ S;?'Z'

Restrillyornen a/ Poarier éans/o'zmaf/'onen . LR) ~» %(ﬁ)
2t Schwartz rammel FR) o en ?’ézfa/mh? ,oa6 IR) 522(”)) l/o'/ ¢
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{/5.3, dazzm'rzj 7 40/432'02 od billede? \% a/en/ﬁm:éz‘e'an 43 FR) som re-
proesentant for en Klosse [Fpl 6.52(/@) /a/oz Hen %:Yafm‘ny FR) ~L,(R).
Derne aféi/a/m'rzj - Zad [Grq?]) @€ \90(”)) er (ﬁ'/je 5{75.3, Joezﬂw'nfzj leneaer
rnormbevarernde 9 »;oec/'e// émzﬁ'nmf, oy cclel ,{z(k) e)z%c/a/\:z‘aena/yf

(Fschers /a/a(rz‘cena@/iea&agz‘mhyl §84),  har den c‘/o'/je lesmmad en o9
Lan en udprdelse el en Mondonuerl 07/51'/6{'1/)1? 9; : .23(@) ”42 R). Derne
Laloles Focerrer/ Pancherel! éam;favzma_z’:'onen. |

Fownser /Planchere! &anJ/Mmaz’/'onen 477’ .23(@) defoneres altsa
Som dern Konlinuerle afé[[afmhj 3'; : .22(%) ”“{2///?} , Avor

S - [F2] for @€ R).

Fele? %f = %j, m?&f? 6,23/@) % / -7// =0, j/m
%: .83(@) d.éz(ﬁ) an/ea/m'nj 2/ en ‘?ﬂ'-/dmhy é(k) '*4(%), der /:}e/ea/es
Laleles Pocrien Planchere! égarzs/oiemazlebﬂm % éez’ejnu S; 2 saeller
altse S;[}‘] = G?Pf : .

Zowier /Plancherel wﬁzansfoémafionen 5’; a/ef'ne/zu pa tlsoa-
Ae@a(e madle aa(/}ca F* AR) » FIR).

//Mea/uaaimhj_ . Powrwer Plancherel &Anifozma.z‘[onm
\?;: 42(@) ”é(ﬂ)) exen wreton _a,?Z/'é{n/'nj gém)ﬁdoﬁj J_i/_q, avs. _e/_egg:
linear, bejebtis 2 bevarer skalarproduks,
(%7 1%9) = (flg) for [l €GB,
_\_S;oec/elf yqae[a/e/) Dorseval /Plarncherels é_)qru'rzﬁ_
//%///2 = //f//z /m /e,ﬁé/ﬁ).
Den ompendte _n/ﬁi/a(m'n?_ o Dowrier/ Ploncherel coézans/o')majfonen
35;*: ,62(4?) »4(/?). Endectere _/mela/w
(%f/[j.» = ([/]/3;% /‘M/fﬁ é,zg(ﬁ).

Bevis. 1° 7er #,~ [ °9 Y9 ¢ Z-muddel, %,%Gﬂo/ﬁ), han o
(50054, ~%f, [Fu]-%y %y <Zmadtl
Oj d%mea{
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(&’yf/f,g,j) = tim <%0, By,
= lem <gcpn /g—wn> = lim (%/%) = (f/j>)
e'a/ez‘/kr (S, Fy) = (g.lw).
2° ﬂfé((e[mh}une % 4(@) ’*‘[z(k) 9 %* é(k)dé(ﬁ) er hinan-
dens omoendte, dus,

GGt = [f] 09 GG =Lf] frfeGR)

: ZAJ o8 f ehs. onse den /ofzdc &}n[rzy. At e ,(/mzf'naezlle a/ér'/dn/nja

7~ % %f o [~ LUf] of GR) indl i L, (R) er clertike, filgor of, ol
G - 5 5ol - 5% = [F% 1= Le],
rin @ Lilhoren den tutte del FIR) € ZLy(R). U ho benythel, of S SR
o9 F¢ -
3° Wled Muy af / 00} 2° finder w\sla.#elz‘j
([}‘]/ %?) = (Gfrp[f]/% 92,9) = (5;//[3]) f /fy e, (R).

Ved a{e/f}u?ionen a/ Fownier /Plancherel 5an;/oam42’/'o~nen
5';: ,%fo)d‘éz(ﬁ) nevede o5 Yun overertsstemmelse,
| Gf = [37],
medd Foarnier banspormaZionen 5 L) ~ GUR) for furktiorer f &ilhorende
Sehwartz rummel Y skal midlertid se, of @m‘n}en er ?a/%(a/f, bl
éejye scdler har mesning, aus. /M enhoer /uméf/on f ¢ LR) N2LR).

Ja-.z‘nm?,. Zoj eﬂAdM /fano@‘ebﬂ/‘é ,8”(/?)/7,22’617) en %/ = [ff]

Bevss. 1° Forst éa&aﬂfu/ﬁm&’dmw /6,820?) medéey&aemef;é%e,
dos. hoor {x /f(z) #0{ er éefaaemcd. ‘

Lad &), .y vere en Dorac folge for R of funkdioner £, € &R
med éay/zaeruel‘ sli'te. c%.cem/oe/w(s han éenylfex &) = nkinx), hoor £20
er en /uméfz?rn Lthchende G UR) med ée}/zmez‘ sZo'le 2 ,(,'(,é(r)a/z =7

Do vl /*én Zithore € UR) o9 have Jejlcazmez‘ sZele (i Sf 703).
\S/oecfelf er /*é,, € FIR) %9 dermed

Sg,//*é,,) = [9'(/%,,)].
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Doicllerted har o dels I f*é,, —f//, -0, c'/o'/?e )J 05 9 dermed (| f 75.1)

//f}r(f*é,,) -5'7///“ -0,
dels har v¢ ///*,é,, -/IZ -0, afo'[7¢ 5{70.6, 29 dermed

//%(/*é,,) -3;/‘/{2 - 0.
én g en /aelaaaeJenz’anZ‘ /M % /, ol Gr(/*,é,,) saledes konvergere penkle
mod f}/? o9 ¢ Z-mudelel mod 2, Ama/‘ /c'lyw 9= gf neesten overall, dus.
AN AN
2° 7o w%&/e}z‘ fe LR NG, (R) seetler w'/f, =/~/[_"'n].
Folel /f, - f, numer/sk ma/'o'lr&MJ 7’ /f/, har o clels ///f, —///' -0, dels
///,', -/4 -0 (ﬂ&?’ Jcez;n'nj 2), o9 desmed

//37;, -37//“—»0 % //3;/,‘., —3;]‘//2 -0,

7% e %/f, = [ff/ﬁ,] c‘/’o’/ye 1° Ded %-p/=[9] ¢¢7 f-rr/ﬁ, Saledes ,?onuvajwe
/mm.éfw& mod 5’7’ ¢ Z-rmudelel mod 9 /u)o'e?/ ﬁ'/yu 9= 57' roeslen over -
oll, dvs. Bpf = [f :

ﬂem@/uém‘rzj. Sopm Korollor Kan /64 w'/éa"ze/c'yf fé ,8??(4?) grve
en mere ex,o/fcif bestesnmelse a/ 3;/, ﬂem/e'?
%]l = ([rnn [ff/f,]) ¢ Z—mia/a/c/,
Ahdenr /f, = / . /[;" a7 altsa 3% ) = f_: f(x) PR
The //3;/‘ -[37,',]/{2 = //ng —5;/‘,,//2 = //f—/f,//z -0.
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Sf 75.‘ Ja.na/&qn/fqéedmeomhaw _cmundéemeéa_
J— 7/ / / / /

Som /o'ﬂ.sf ua(]’o:vj af %4&7 //&/moyo'zod ( Gama’éeja:' e der
ZJWsc/zeahZ[c/véeéz‘mec/munyl Borlon 1933) kan mnalxjn/z}/redm.ej—
n/'n}e.n indordnes som en gren 7 mal- % a}d‘Wm:én, bl rmed en
Jm&jZ Zermirnolog: 29 med \.rméjle /o-&oé/emﬂ‘a'//c}yw.

767 Jana/s/qn/:/'oﬁea(jﬂ/f :
&t mabram (/L’,l‘;/u), Am/a/x) =7, kaldes %:ab e? sanolsqn-

_/_(? Aecﬁsﬁe,é‘ Cr(emenléﬁrte a;"‘ /{/ [a./a/es o 7e}£ne é/e /ﬂu/?e) _ug{/(_aid/)
Mec{eru ern Mzrz}a/e # & f éa./a/e\f en /menc/eée , 7 md/én /uM) ,éa,/a’es

Jana(fqn/z'qﬁea/m /M Aaéna/e/sen ,4 4&‘ xé# Mﬁj@é@ »7an ved PYs d?t,
/7

ot handelsen # 0‘1&{54% ved aoﬁﬂ./a/ef x.

C%Jem/pe/ 7 Tl el #as? med en (ecleed) Z‘Mn/}zj svarer e sand-
Jyn(y/zedr/@,lf med 6 u%/a‘ Aoor Jana\/xjn.//}ﬁe_a/en /M ern Aondelse A
er % | rar b er antallel a/‘ uaéfa./a/, Aoorved A frza/ﬁo%é/)

C%:e'm/e/ Z Enheolsccrklen T=1{zeC / /zl= /j? med el rnorme-
nede -Jeéwjae vl 2_7/;”' a/e//'he/uf /Daﬁ Borel mayyc/me & T Ce Jf 777)
o el mwj,;/,,%eaé/a/z Dt svarer 2 et liceelt) rowulellespll.

”oy/e /a/za'myz /oaocana(xyn/z‘?/tea(ffmezﬁ&é /amr’noéyt':
Den amu/:'je hoendelse : ﬁ Den sitre hornclelse: X.
Jana(:ynlyéeden Vi af myndsl en af handelserne, hernholdsoss samli-
9¢ hoendeler H, A, ... :halé,?fm: /u(q:,#‘.)/ /u(/)‘:#‘)
Heendelsen # meaVo&er hoondelern B ASB.
Hoendelserrte 747 B e a/mand?a : ANA = ﬂ

Hoerdelserrte /7 B er uy%aeryc‘ye . /A(ﬁﬂﬁ) =/(4)/((Z)
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En B en harndelse mec{/u@)>0/ Kan o seelle

_ u(AnB)
fa =~ u(B)

Aawt‘ Iéf MM m:'fz'cwe/) Ml'c{c(e/w, aZ‘ (/ﬁé;/tg) (yene)tef
uandsyn/?ﬁea(:/&(f. Vbendlien /2364) Raloles dern (betingede) uaqu/?_ -
7 ~/
hed /o)c A wnder Ja’z}z/qe,éw B Jer yae/c/w
/(864) = /(4) )

Aeris 7 Zun Aocs A 7 B er a?%aezyz'je.




7777 239

162 Stokast:sk varcabel.

Lad /x{f/x) Jaere af\mrzafsyn/z}ﬁe%:/é/f.

En —ma‘/z(:'j /umé&‘ién @ a/e/ﬁ'ne/).e,z‘ /oa‘ X %9 red verdeer ¢
R Celler B=L-o000] aleles ca ?‘mam stokastish veriabel, medens
l'n?":}’ta/dl jX ¢9’u ) na;z olet far mwz}zy/ Koldes mrddelyardier y‘ @
eller a/c.n/fmaenzéc/e voerde /z‘jsaé: &m}zz‘ur?) a/ @ 29 ézl‘eyrzexs £lo).

& @ en slokastish variabeld %9 B ern harclelse /nea//u(ﬂ) >0,
Kaldles t}d‘eﬁhdd ’G{ P s /M sa ool det har mrening, den (éa’chf_;a_/g)
pidoleloonde eller /fo'wenl‘w/e goerde a// @ under éez‘:h/aclre'n B Som be-
Z’eyn&éxe 5m7fes [é(¢). 20: jz/a/w

%(99) = fx?%"g =,a-é0f8 ¢a//u (Jamz’e'a/r'j elsrstons).

Thi da pg(X\B) =0, o Sy @cug = Sz 9y oG definction
(se §45, /9.54‘) e fg ¢% 29 f@ 4374 ermvdllernteol z}rzejaa./m ef ¢/8 mhl
resheklsorerrne a]f ' g 29 4 o’-a,/je_ﬁfzaen [AEB/ A f B d} diisse
restheklooner adskeller “‘9 Lon o‘ea’/ﬁﬂfoﬁen/(ﬂ)_

Hodis H) ebsistner (aus, hocs @ Eithoren #ULE) eller LK f/‘)),
%9 hois B, {3’2 y e @ wa/elx} ellenr numerabeld marge haerndelser, Am:a//
n&l‘of en maazha(ﬁmﬁ (clrs X = {{@“ d’y ), ale mea//a(zi) >0, azer
Lly) = Z-/(@-) [3‘.(?) . v
Thi dlelle Rommer 8ot ud pa, ol § odu = Z, fg o
c%:emfe/ . Den /o-’wenfac(e Joerd 7‘ antallel a/‘ a/l'ne ved et Zer-

m’nj&\sz‘ en Z_‘, /.'61 = g Znctor /Muaﬁrzz‘n/h? a/ e a/:}e 3 Senhollsvis

/_
Z;}e 7"«,2‘@/ er dler /chn?‘ea/e ma/c Z%::,’%_;j-gz = 31 henbrolsen's
22246 /% =Y.

C%Jem/oe/ 2 Ved et /wa/eé’eyai/ (se }(/6 7) /,.-J} = e
& den forwenteds vords off afitandin @ fra en 9¢- g B
. gen d/'amgz/y:/ /6& den Ae&//e aaéJe, * L
=
/

£ly) =j,’;f.:/3’m e/ =Z-%f_:/c¢‘m/'/a/¢ = -,;r‘g . y
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Lad @: X~ R vare en stokastish varcabel ¢ o ufana/Jyn/:'jAea(s-
fult &)

Sntler vt V(B) = uly(B)
/M enhover Borel maenﬁa/e 25@ /6'3 emal v ¢ @ Som Kaldles fo’aa/e-

__é_n_ji_rz 4% @ (e §47, .?oec«'e&‘ ekisermpe/ A).
So-m beskrevel & §35, p.82, sowrer ethvert Rodor mal

v ¢ R 2L en voksende ;émeé;m Fo PR Lorndinuerd ﬁa A?/i/ee, nem/:‘y
saleces ot v(Ja,4]) = F(8)-Fa) Vis a<é.
7%n v Som ber e /Ma/&/:'nj ay‘en sZokas2esk yarcabel, e /e}nz‘_._”;(ll) >-o0,
U bon da fo’ze&éz/ﬂ bim,, [) =0, /rmyf’m Fer ent}o/?l’ bestlernd
29 Haldles /ﬁ’zc/eé}?_jﬂcnéé'anen /‘M .

Ireble er /Ma’ed}?y«nézf'onen FR~R /m @ jz'w_z‘ ved

Flt) = v(]-00,2]) = ulleeX [ @l)$2]), 2e R.

P7%ed \sana/a'yn//}/redd Zeoreleshe ?/ouua s Al e Jma(:yn/:?/rea/en foé/ a?

¢ anz‘ajw en Jeerde €7,
@emayu?, o (‘;"’.g..f(f) = y(R) =/u(/L/) =7.

7 z‘e‘(/a&/a/e a7, ol v eller, hoad der Kommen ud /oa. det samme,
F er ubesterm? infegral af en furklion JeZR) /301 dns. (se §64)
) = (7 frda, teR,
\sc'jes der stokastiske variable ¢ af vere Kontinuerd fo’ca&&ﬁ %9 / Kaleles

en Zaeéwm/me&bn fo’t P

C%Jem/n/ 4 //‘M.me.z’). 7;9w:en nea/en./m Srsen j/za/én /M /Ma/e-
/:hj.(/&rzél‘:bnen /M artallel a/( _o/"ne ved Z‘Mn/nj/easzl .
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ccksem/oe/ Z (fo'cfda.l‘ ). Fon hoert mu.le}?f aa?&(a/ x=e? ped ot

yc'aej ved

[/ o 150
Ft) = {émcmz‘ for 05251
7 Jr 15t .
Den stokastishe variable @ er Kontina-
el fma/df, nerné} med neclenstaencle
(uéwansea/e /) /&mél‘:'on / € LR) som

/’Auéucms/umefc'on
a fm ts0

4
f1t) = 2V 0<e<t
0 /M 15t .

Z‘ywxam %l /,7"« viser graferne for F
97

/wu/elfe\s/oé/ Swelles som /o:z @h) = ?rfsz‘ana/en /ﬁa. X

3 2l den reelle akse, dus. @)= @le®) = |scno/.
f Zor O5¢t27 or {erVQ&()ﬁz‘]:
(e ] 1r1 € Arcsint v lr-ml € e snt ).

¥7/ Zﬁdc(ahf/ﬁmé&bnen F-R~R /M @ M/G'(je/c'?

A
F
} >
A
1] s
r >

Lad atler - X R sore en m'//(a.ﬁlc'j reel sZokastesk varcabel

‘el aancéjné)/malf/@(f (A’,f,/a) 29 lad v °9 F Jez‘ejrze /oﬁde&hjen o9
/o'za/e_lchj.yu\méfc'onen /o’z . Der }a:/a{u: sa (se /4 7 saml, 'p. 43):

Jae?nc}zﬁ. & 9 en ke -__»lg/qa.z‘u} @Me(lfméé}n /ggbla da er
o 9Oarte) = g g = (i Goepicu = Elgog).
& g .en 2neel eller éo»r;p/da Borel /fuméébn /gc_f@ deer g c}z.z’e/qaaée/ mbh,

e

Z v, Aves _ga.éan s y0¢g_z ¢)1.Z'e/o/za.ée/ mﬁf/u

.7 éo&ay?ena/e//aé{ e

Jo 9OFE) = So 9o = §, Gog)du = Flzeoq).
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7 led y(z‘)=z‘ 9/0(/: delle ez‘udézyé/oo (cer eventuelle) rmicldel-
verd of ¢ fp2dF) = fptao® = §, @du = Flp).

( Z;’l'l‘o-éénc}zj : middelverdien a/ @ e /cj 7nja/ /»uméz‘ez‘ /M clen masse-

/o'w/e./z'r? /oa° R, cler beshhrives ved'v.)
P7lec j(z‘) =2 4243, /afs (cle everntuelf elsistorencle) smromenter

7 e «,, = flpi”dm) = fpt dv@) ’fx?"%' =£"), n=13,... .

Purndlipnen

4 fp Y = [y rinttl) = §, ROl ek,

Kaldes den Karaklorcstleske fuméz‘wn /oa ) /‘m F eller /m P (Her er sal-
~27eel )

rzmjcn éezzy#e.f rmed P ()= e

Tor en stobastish variabel @: X »C /ai o' etmal v i €, Laledel
fmdd:'nyﬂ af¢, ved af s lle
v(B) = pulg™(R)
/M entver Wo«/ moertjc{t B [ . & g en Qoée/ /umé’éb-n a/¢f:'nuef /0006,
jae/a/w cfo’ée 47, at
jc g = jx{?"f»‘//“ - £Gea),

saledes at /Mal‘a‘: ot z‘nz‘e}na./e/me samtichy har mening o9 ¢ &&a/?;na/e

el samme vcerd. 777ea/ j(z) =< ﬁzm dlelle ua/ﬁjé /M (clern ecrertec-

elle medldelomrcle N
7 j zdv(z) = !x goh = £().

(%’Lfo/érz/rzj rma/c{ddméen 7‘ ¢ er l 4 z‘jnja/e/aaméfel‘ /m dern masse -
fmo/d/r? ¢ € der beskrives ved v.)

Sorm el mal fo’: Ao mejd‘ ole """19¢ doerclier n/‘ en reel eller
Kompleks slokastlisk variabel! @€ LU @u) ypreder g om&:'r? rrevclotel-
derdien m= f—@) = f qﬂa/ éerzy#e/z marn o/fé

o = o) = (§, lg-ml ") = (Ellep-m! V)%,

der Kaloles -'7@2“/’""}—‘5 eller standarda, /—(”—‘/4"4“" 7‘ @.
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For cpée‘é(r{ff/a )) dyps. d< oo, Kan a/e%'ru'f:'onen srives
d = //q-m//z .

O o}o)teo/ru'njcn noleres C‘:eéqfew wlighed
’ ‘1
/u({x//qo(x.)-m/ 2ac}) £ 7,
der ?aeldw/@: dhverl ae R, nen Q< d< oo,
Thi med A= {&//cfé\:)—m/ 2a6f e a.zo‘z;yﬂ -3 /?-m/z %9 aermed
ZSulh) = §, a5y e £ Gy gl = %
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16.3. _Z@/Z:_a_e;_zﬁi'}_g stokastishe variable.

Lad q9, 09 ¢y vxre neelle slokastiske varcable ¢ e Jana(:jn/z‘j-
/zeoé/‘elz‘ X f/{-). - Phele 763 il w'c'aovze'jf, /m Ja'm/oe/éea/s «:éj/ac
Keen 6654726 neelle stotastishe variable.
24/‘5&'100:/"7@1 @: X - R? y/'ﬂef sed
ol) = (6, &), x€X,
er da Maye/c‘?, nar R 25&54}2’&5 med Borel a./jeéhaen 5} , as, qf//g)é £
/M enhover Borel mav?a/e B P (e #92, ezéu'em/oe/.)

\fd’:do} H v (@) =/u /c("/% ))
]4»): enfver @Me/moe;ya/e B¢ @f /a:; ot Padon mal v ¢ %f Som Kaldes
/o’za/e//rz}ir_r y’ @ eler den Je'mu/l'ane/foéa/e/ehy_ ai‘ % %9 #2- Sr g en Bo-
nel furnktion pa B} gulder cfslge §47, at

5w2ya/v = gx(?"f’)d )

abie Sge gt 8 b6) = Gy glafo gl gucd),
salecles o /MJZ’a‘, a? z'nz"ejﬁa/onrze aamz’?a/c'? har mrerning 09 ¢ 50&%’0«/2
fa./a/ Samme JaRde.

7 led j(f,,z’z)=z‘,, henholeois §(,%) =4 /«3

Sprti v, %) = Syt o, Spete ) = Sy

(Fontollining: (Ela), Elay) er Tyrgdepunktel for den masseforcleling ¢ R,
der beskreves ved v. Dt é/édzlsfaa)/ neZ‘o/-o Aen's %Y <€ cgfrflf:/l) )

70&4&/:)1}@« ¥ 09 % /M % 9% & besteml ved . Tor enhver

7%@/ mamﬁéé AR fa./a/en ﬂem/[y
v (A) = v(A=R), pUA)= v(PxA),

z'a’d/‘o {x /@(x)e#} = {x/ (g lc), @) € A<Rf ﬁana/oyz‘. Plon kalder v,
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29 %) de Tl v svarende mm/o;'na/e /foaza/e/(n}gz. ~ Derimod en derr Scrrel-
Zane /oda’e/my V¢ a/mzhafe/e'jéea/ ke /ﬁ.sz‘/ajz‘ Jed de mmy:'naé ¥ 09 V.

| De stotastiske sarcable ¢ °9 &, Ja'ju ol vaere _g%?%aer%'j_e, A
deres sonultane /Ma/e/chj v relop er produklinalel of de mM}z'rza/e v

v, allsa A
% g, A58 A3 V=V xy,.

Deitte betyder (§73), af
»(BxB) = %,(8)-%,(B,),
nan Z, °9 B, e gma/maenjafm ;R
Jet er imidlertiel Zelshalheliyl, ot
I = ) wlh),
ran I, 09 Ly e of formen £, c J-e08,], I, =J-e0,b,]. Thi nar foendt-
[c‘?e Rodorn mal slemmer overens /aa° alle sadarme ntorvallen I xL,,
de 7«4‘ joize del ,oa° cntervaller a]f orm Ja, b,] % J-oe, .62] o9 wvdlere /oa°
olle irdoroaller Ja,b,]% Jag,b,], dvs pa alle  stardarnd cnler-
saller. len st en de icerdsiste ($55, konollan 7).

Enindres nu a/e/(th/‘fz'onen 7‘ v, VY, oj V,, Aar m
e stokastiske variable @, X g_aZAae»_yy_:'j_e , Lo %fgg
bos ufelglazs, § 1 {xlgyl0 € 4,3) = uli 1605 43) ullxlg )€ 6,5)

o1 alle b, 4y R |
77 e o uandsjn/?/realsz‘emeszé Z’Mmz'no/@[ (§%.7) %o/m beten-
7edsm.- For alle b,,8, € B er hardelserne , &, andager en voerndc €4," 29

-/ anZaja en verde £ 6, ” “7““'?7‘-

Ganste tlsvarende Kommen /e'jm'njm
| VB <B,) =+,(8)-,(8,),
Aol @, °9 /(972 er Borel maenjc/e)z R, wd /oa°
/,({x/gp,(x)ez,f N {x lg,6)€B,]) =/a({x/@(x)éz,})-/u/{x/qgéf)c-gz}),

dvs. hendelserne , ¢, an?’ajw en verde ¢ B, " o9 A anz’a}dr en a‘ayzc{(‘[@”

er aay%aerzjfﬂe .
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Jan‘m'nj. 7 &oe, 29 % _ga;féaeny_g'y_e stotastishe yarcable, oler
tlborer .2”(/52';/44), g_(g.gc_?_i;/olzoa’uéz‘ez‘ ¢, @, Llhore -Qa/ztff/d, _o_ya_ﬁm_

qaelden
7 Ela,) = L)L), dos. S, tan = $eBdn Bk

Bevrs. U 5en727'a Samme éezéjnedw) Som oaen/M. Tornst /f"na/w
med éa.u? a/ Tonellis Setning
S /00 e = Spalt ] aolé, ) = So fp 1l 1) el 8)
= Spltildt)- (pltldy ) = Sylpldu - folglau < o=,
allse @4, e X E/A} 2@07%‘@ Ko negringen jenz‘&ju wudlern numerishe
Zegn, med brug af Ficbirus seetrrg.

Korollor. Lo cle _g_(_c;féan}_e}_g slokastliske varcadle % ;7 & %l-
hore LKL /u}. Zelet o med ), S 29 O belegrer ;!Mea/mhjg_r g./ henbrolels-
-/ / e—

s 9, 29 GG, gRlter

2 _ .2 2
é” = ¢, +7; .

Toced =Syt 9 =Syt hon
s?= fx((¢,+%)—(m,+mz))‘?g’ﬂ
= § GmmY e + S -V + 2, -y -mg)
= o2r @7+ 2f lg-mdeu [ g = &'+ & .

Vi éaf/mﬂ?(a nu 2o w'&?ao)z/zfje ua/%amyz'}e reelle stokastyske pars-
able @, °9 @ def Jena(:yn/c'jéec(r/’e(f X, Z;/x)/ mred /Ma/e/:"yr/fm Loren
F,' o9 /5 ) %9 o~ besTemme /na/c./:hj\yﬁméﬁbnen F /‘M Summen Gt

o m‘/é&/[jz‘ 2e R har o
Ftt) = plxe X/ g0+ g £¢f)
= vl ) e R eyt $21),
Avor V écfejnw don scmullone /Ma/e/:‘rzy a/‘
% 7 Y- Da v ¢fa'/}¢ /mua/.raa#uhy er /Mm/wéf-
malel y‘ fmde//'n}wne ¥, 29 V% /04 % %9 ¥
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sluller o ($73, lesrma 2), ot
Flt) = f/k%(]-oo, z‘-«,])d\),/a,).

U notorer FO = fp EE-wedft) = [ Ftt-a) ey,

& g % % Jejye Korntinuerl /Ma/eé‘ (§762) med /ﬁeéo‘eny&n&‘c‘a-

ner hernhololsors /}' %9 /z( , har o dels (se cvelse 6.18)
Flt) = f,,(, E-u)fluda,
dels Et-u) = [ ftdo = (7 flo-ddats,
% w'/e'na/oz da ved Tornells aaze‘m'nj
FU) = Sol % flo-adfitrdoda = § §y flv-fwrclucts,

altse F&)= ', fixfo o).
Y noterer:

_\_&@_z_ll_‘l_l'_r_'{j_ 2 Se %% ('m{éjna/u ic}f/wery_z}_ej KonZ, nuer? /fmda/-
Ze reelle slokastyske varable ¢ e \:ana/ja,n/:/'aéec{s/i(_z‘, med /ﬁzcéuor.y&mé.
Zioner /f 29 /é , daer ¢+, ,éonz‘zhuwz‘/foéc/e&‘ mea// 75:e/(uerz¢;]fwé2‘:'on

77

Z/a//raeryz'}e haendelser 09 aa/%aerzjc'ye sZokastishe varsable Jrem-
Kommen, rer man darnner /voa/wéf a/‘Jana/Jynlt'j/rez{J/i/{M :

Zelet (X, Ep) o3 ,/uz) &1 sandsyrdighedsfelter, sl G Z7)
= (/(,X)(z, f;"fz,/l,ylz) cgen vone ez‘uana(:ynéj'éeo/s/‘é/zf//‘é_ $73.
et taldes produletst af de Zo Jana/;ynéj';éeaé/élfm.

7o hoendelser A x X, % XoxA,, hoor A ek, % Ael, eraltid
aa/%azry:}e med Aen.;yn %l et

TAX, 0 KR = T A w i Al ) = TR ) A

Los? .m.jf: A o9 A, er ua/%xnjye mhl 7. _

For w‘/é&//}e slokastiske variable @ X,~» R o9 & X~ R er

P @ /Xz o9 /X’eupz, avs.
(4,%) = 4,q) o lq,%) = g b)), (,x)eXxX,,
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ua//nzryc'?e mhl m. 44(32‘ Jajf: ¢, 07 Yz uaﬂa&ny;}e mhl T
Thi en @, 29 @2 Bore! mazrzja/w ¢ ﬁ, vel
{te,0) ] g B} = {x1g0)eBf x4,
9/ {lo,%,)/ #le) €% 5 = X, deyl gtey) € B
doere aaf/wenjc'je mhit 7.

@enﬁ?‘eg &, u) % (’sz/z) som maematishe modeller 722
tr /Mw'j, den bhe inclvirker /aa%/'n‘andérrl zﬂ//ﬂoa/wéﬁé/z‘ef dJaere den na-
Z‘m&}e model fo') koméinalionen af /QNG}ene.

é:&sem/ad 7 Vo dast med en Jza’a/oj enjlzo'n Z‘Mn/'rtj erder 66 =
36 mu.(z‘}e ua?‘a/a/. Felel ¢, 29 & antalle? y’ a/"ne /aa°a/en rode, Aenholdsor's
den 7ao$me Z‘Ucnzhjl har @,©q, den /oqamz‘ed/e Joerde -2737 = /Z;f.

c%sem/a;/ 2. Lad @ vene en Talslorrelse (ef ,maloresuttal "), der
‘7(/'“'7"7 a;f ua?‘a/a/u‘ ded et /ﬁco’y. Dled n éez‘ejnw den fmwnz‘ea/e doende
af @, med o Wedn/hjen a/ .

Zor 2o ua.ﬂoenjc'}e aayo'otelsm a,f /%mro'jd‘ éa‘c}nm o med ¢, 9 &
malereswltotel ved henhololsods /o/'aJZ‘e o9 anden aa?é’aeén. PV eololeltallel
ﬁ;_f& , ejcnz‘é'j ,,%,) ﬂ%ﬁéﬂ, e uz‘aJ:} han den /Muenz‘ea/e voer-

adm, el da Hun have Weafmhjen _V%

b ansendelser af sandsyrnliphedlnegning har man redarlyons
' 6@40;}/&2 at Kombenere marge /Mso'? ) /oé: mange jenfzyeéu 7‘ S@rmnre
fomsa'j , ofte under /Maa(saez‘nz}zj ‘75 al de ke indvirker /oa°A/hM4/en.
7 »una(syn/zjéea(\mejmhjm socller a/u/fv? /moa/u,éz‘ur y‘marzje Jana(:yd[l} -
/rea/J/@,/ﬁM o stor nolle. Ta v vridlerted ¢ malteorien Kun har ée&a?fd‘
/olma/wéf 47‘ to mal, skl o' lade delle emne Lijge o9 /z}c/ea/u cwdllocte ol
a/e/:'rzue %9 behandle a%ﬂaenjtfﬁea( 7‘ //e/ze end by sToknsteshe variable.
(Vedrcrende /oJ:oa/wé/ afw%a;)/r’? r1ange darzo/\rjnlzjkéea/:/élfw %4
aa//mn}[?/wa/ 7“ WZ&GA/:? mange stobastishe variable hervnses 2l za@e
Vessen: Abstakt 7Veal- o5 ?nz‘ejlzalfemi 4 (77 toteratish 7/2/.«:&:/? A
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7939) o9 70 lcbid 1947) eller PR Halmos: Tleaswure z%emy, on Nlostrand
/?50, fj{3z33,45-47 7o en uafo’d/aj éeéana//f'n} ?fuana(xjn./aj/md;%— '
ning /oa° mtalteoreisk j&and/aj hernpises Ll %c/mmhj\mﬂ‘u ¢ maZemaZisk
SZalistel 4 Jmaéjnlﬁﬁemejm}zj/ Statests# 1 (Fnstete /M Tletema-
sk StadisZek, Kobenhaors Unirerscte?).)
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&t L Leraten aa/aa./y_ .

277! 29 inZegral.

O irzz‘e/o/za/é,_rgéd‘,; aa/mlé/c'nj_.

A -Je.éwjue f Sun le de’uz/c;:/oemenz‘ de la rotiom A the}aa/e,
Mafamafals% Z’o&m&.;/f’ B) Ko'berhaon /4251 P 5Y-X.

N Powrbaki: Elements ad histore des mathemaligues, Hermann,
Poris 1960, p. 246-259.

IN Posin: Classical and modern ¢hl‘ejaaz‘¢'on Zheorces, HAeademic
Press, Ylew ymé 1970; Hrussisk udgave D7 loshoa 7966.

770742 Klasschere.

H Jeéesjae: 7nz‘e'j¢za,/e/ /onjaecu:, acse. These. Tnris 7902

H. Lebesgue: Legors sur /)&zz‘e}/mz‘ebn ot la rechenche du/’onclz‘:'m.s
/olu}nc'fc'd*e.s, Gowthiens-&ellers, Pori's /90% 2 aofaoe 7928.

C. CMa.Z%eo-a/oﬁ: yod./e\raryen ciber neelle ?:cmél‘e'onen/ -Jec/bzc'} 4 9’@-
2 aa?aae 7927 enjencyaéjéf?/ (Ae/\sea) 77ewyo/u?.

B Jessen: Hbstrakl laal- Ptooralteori 1-10, XVlatemalisk
Tidscknitt B, Kobenhavr 1934 1935 1938, 1939 1942 1944 1947

S Saks: Theorie de L 1&2@}444  Uhnszawa 7933, 2. wudgave: 7/:eo’z7
o/ f/pe 4}12’9&4/, /932 M}eno/oﬁjéf¢ Ha/ne/z) %uyo—'ué

777_4 /maéo}gg.
PR Halmos: Illeaswre ?f/zeo'zj, Uon Ylosthand, %w?mé 7950

J. Zan}: /4»10,/7“3 .Z, ﬁa/a//lson-%a/ej, @aa/c'ny/ mmJacAuJe&ff
7969.
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M E 7lurnoe: Inbroduction Yo measure ard e'rué‘ej/za.z/:'onj Aedelyson-
Z(/CJ/cy, ?eaa/ehy/ Dlassachusells 7753,

£ Zresz /' B Jz—??ajj.- ‘{egow: a/)ana,/j.xe/ancfc'one//e, Akodlerrcac
/ec'_a.a/o, Zudaped‘ 7952

H 4. ?074/9_”: ?eq/ ma./7aelr, 277a.cmellan, 772«0?04/( 7963.

W Pudin: Peal and com/o/u Ma/ywix, 0t Graew -Hell) mwyow

7966.
[[ Jeja,/ //?14 /&cnze: Z‘ez’ej/zalx ma/e?oe/mz/m.s, 777c6‘7mw-/9’://,

Dew ;ofué 7966

2 aa/?a.z/e 7967

Hormonisk analyse.

J Towrien: Ser la /waayaajafc'on e la chalewn, ma.nu.f&c,'of Pones

7807.
N K Bary: A Dealise on ﬁze'jonomeézg'c serces 121, ¢Mjamon,

Ok ford /96%- /zas.:e(s/(aa?aw Jloskva 7967,
/7/, ij /S HP W?cteean: ZMJM serces and ¢hz‘?¢a/~r, 14c¢w/em¢’c

Press, llew yM 7972
R L Eolwands: Powier serces, a modern inbroduction, 1-Z,

/‘/o'll‘, Rineharl & Winslon, 7lew ?M 7967 _
RAR G&/a/éuj: Fowrier biansforms, (a‘tméae'a?e ot the Z&u‘e}ww'fy
Press 7967

G// /L/Mofy /WW 770«:&1‘»&':- 70-«/&:0‘; J%d.QJ, Cam&e'aée afz%e
Z/n:‘um.;e'zlj'gwm /9449 Z wdpave 7950.

Y Katznelson: Hm indioductlion o farmorce Ma,/jdck, Z#:‘/eyl Pew

ymé 796€.
/?. Jee/ej: /n ('né!oa/acllt'o-n fa ?;wk(e/a J@z[e; ana/ ¢h2‘ejh.a.é<, 75’“ h-

miin, 2ew yM 7766.
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£C Titehmanrch: Fnbioduction 2o the theory of Pocencen mzéjdm,
Ox/oda’a.f the Cloarendlorn Press 7937

A ijmana/.' Za'jorzome&dc serces, Uarszawa 7935, 2 ao?a,o‘e
7-Z, Camévuh?e et Zhe Z/ru}}uw'z‘7 Press 7959,

Jana/J/qn /{j/_eec(x/aejm'rzﬁ_.

A /(o/mojofzou: 6&40:5/&74:%‘2 cler Zyaézwcéuh/e‘cééz:’l‘:ﬁecénarzj,
d}am'ryw, Berlen 7933, enjeér/( wudpave: PFowndatiors &/’ Zhe
féemj of/o/wéa.éilz‘fy, Chelsea, Plew yo@(’ 7750.

RE Ah: Real ana,/j.::'.r ana//afaoéaée'/il‘y, Headlemic Press, Ylew
?M 7972,

H Baver: Ubtnrscheinlichkeclstheorie urd zeana/zc?e der 77%.ss -
Lheorce, de Gruyler, Berlerr 7964,

H. Brons m// o Statestid Z, /Me/oexn/}szno-Z‘e)} ¢ malesmatish stali-
sZek Jma(rjn/yéeaéﬁejnl/?, Frsle Zel /oé D totemateisk
Statiste, Kobenhavns Universclel; 6. ulgave 7974,

A ‘Jam/o%fi.' 73:0—54.6:'/:’2‘7, a swrvey o/ the mathematical {Aeo%7,
zen/bm/'n, Dlew ?M.é 7766.

M Loeve: ?Aoéaé«‘/[fy Zéeoéjl /éuna{a.f:'oru/ Sarndom seguences,
Von Tlostrand, lew ymi 7954,

J Yeveu: Bases maz’ée'fnaz‘z'?uu e caleed des /aao-éa_ét'&'fe/s, 77a.s -
son, Paris 1964. ‘

A ?e'rzjc': %A/zscéeth/e'c/(éec'f.mecénanf, Dectsehen de/z/aj dler 2his-
s.fen.;c/z?/(enl Berlirn 1962,




777 253

é‘/e\:em/p/e/;, clen ée/;/ue/a Zeorien.

dmw‘y_z‘ }

(33 henvisen 2l sicle 33, medens 0 34 henaiser &l ovebse 34.)

Barale e/é».sern/o/e/a vedh. éefe'n}eéw tﬁ‘!a’-?‘ﬂ/"tjw orm ’"‘:/ ‘331 0134
PBarale e,é.:em/o/e/; vech. éezla}zjaésw ¢ Jaezlru'rym o

in ej,,a/ 47 49, o 4.11-413, 415, 419,420
Jaenjdemat/:hj cnden /M Q en ke numerabell additiv o 5.1
&t yelne mal 1~ der ke en ef mal ¢ 5.7 (banatt), 67

70&3/(&//{}(! mat/ fa‘ 73040_/ a/}eé/ta,en ¢ % oc N JZ‘emmM

overens ,oa. intervallen. (Barall)

&t /m:,//oa. Borel! a/jﬁé/zaen & RY som er invariant ved
isomelrier wuden o vare af /Mm em. (- Boralt) 0’5/2, 63

En a/fs/«,é‘;fma,?a/e 25[011] med m(Z) =0, somer

0 5.72

wéw)oo-&n_f wed R. (Cantors maen}a/e) 9“// 95
En /zomeomm/ ay‘éa'/a/n/'nj 9, Aoor m(j( Z)) = 21, skonl
m(Z)=0 o 612

"R 07 ofom;a/e ¢ ﬁzl ﬁé{k randle har

(-]
En aben margde ¢

/ao'.sc't‘i:le Zcéesjae mal o 69/ 6.70
En mangdle AR, der clhe or Lebesgue maleles 064, 6.8
Ccn J@éesr e ma"(&[t' 10877 a/e der ¢Me er en ﬁo&e/
g g MG
s 6.72

moergdle
2Ubesteml ¢h2’ej&a/ 7 Jfam/ﬁcné’ﬁ‘on 99 100, o 6.1%-622
En vokserde , Kontinaerl /amél‘é'ow / /21,6] e 4 , Ao

{ Y < f&)-fa) ’ 621
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En 6ejaaensef /uméﬁon ,aao e? Aejﬁ,a&nﬂl‘ inlerval, somer

Jeéujue ¢‘n,z"ejna,éz/, men ble Riermarn c'nZ‘ejaa..éa/ 3 o541
En 62}40&:&@(‘ /(an/d‘z'aw /oa‘ eZ éy&aendez‘ enlerval, som e

Lebes s gece e'nz‘ejzza.ée,/, mien he slemmen overens re-

sZerr overall med rz?en Bremann &d‘ej/iaﬁa/fx-néfe'on o'l 623

En mangde Lilhsrende L, L%, 106, 0 74
bn O-Mlasse, dor illte 1 en o-algebna. (Banald) 107 79
70 ma‘//u 9, den har mere end ef ,,/vzoaéué!‘ma:/ ! o 713
dméjz‘m‘njm of integnationsorden (o9 gpecielt summations:

orden), der anchrer sardien & 713, 719 740, 729, 730
Prunktis »éonowjen: conra /éonaezzjm.s & mealole! 723
En fauc/zj ﬁ’(je ¢ é([d/ 17), 41, , som chhe éom}e/zjuw ¢

Femicdel mod nogen Riemann infegrabel funklion o 823
En (Cosone) Summabel rakhe, som ke er ,éo»wMjenz‘. :

(Barall) 787

En Abel summabel Aaeé/ée, Som Khe ek (Ceaa)w) u‘amma.éc_/ o-/ 277
Purktods sammable Zu'jonomeﬁzfs/(e rahher, som Kke er

Pourier rakler o 1213
Porkses dc'o‘ajenz‘e TDocunien noelher og e /oaméz‘wk Korves-
fmz‘ 5:4}&»10»1@54':/? rahle, som e er Fourier rak-
e, (Henw;w;,ju) 182
& element ¢ & (77 7)) wder m&‘07ona,/ /aaa/'eéfa?»ﬂ /oa°
al‘jiuez‘ underrum U 477‘ ogz(]—'ﬂ; 7]) o 736
Et ofslellel, 07& wnderram Z/a/‘ G(I-1,1]) med u+ = {0f o,-' 13.75
o 73.23

En d:'ae/zjcnf Mfojona/aa/adé/[ny
&t ke .re/oa/w.ée&‘ HolberZ rem o 1325

&t aejenf/z'jf z'n.z‘e}/o.a./, der er summabell, men cbtte Kon-
278

Jen en[
C_cn :@o-néhuml‘/na/e.lf df&/ea\sﬁ:s/? #Mt'aé&/ med aéeflzmn-

sel /52&/60013 /chaéfz'an 241
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_\_5_}»«:60//[& Le.

( 33 hernveser Tl side 33, medens o 34 henvcser 2 ovelse 39.)

Z %\s/aa M/& [Z‘Qj&/\le en HM/

* /Man ovelse d/w el 77' cvelse: d,oyaaen er uarz.szée/:?

oo -0o, R R, 8
T 768

:‘n/)?, lh/,', é,, e'n.%/f, %)
sup A, sup, &,, sup, /f, 4 2
limy by, dim, 825
b,+b 4,74, R 4
lirm a'n/,/, b, , lin SUp, 4, 4 4

lim ;‘n/ /f, , e 6470,,/ , 25
lem uz/ , e sep, IZ, 003

2;6 T4 // 56, o 438
7, 37 005
t o 45
/;\(*, /; - o 311
/’”ﬁ}/{"? 27
/ / /'; 37”;/ 21
z, 7; 88 151
/ 756

f* 9 155 156, 170, o 10.14

/Qﬁ 703

jjeﬂ&

B B, B 77 78
Z I, 70
Z/ L‘/ 78
PX) 74
K p) = X Eyu) 37
m, my 33,63, 67 84, 88
olI), o: T»L0 L 67 70
)%, o* 72,73, /53
it 1
f fa/ -f (foogutes 37 40,45, 51
g /4;( 54
S /‘a//a { (fcr lhis,

fa /"(x) ahx) 43 0618
j/(x) dx,

S ey, ) %) g5
fx fy /(x,7> dvty) gute) 115, 17 |
fﬁfj/ﬁs‘/‘&'j) dly ol 718
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Ix..x1, 76
X<V, £~ 703
9 ®Ah 703
RV 770
£, £? 103
ﬁ = /{x) ), /5 = /(-, y) 703
ol o) 124, 125
Wxll = Nex) 724, 125, 194
/4, 140
v, 122, 126, 169
44, 196,200
414, 128, 132, 169
", 741,169
ess. sup f 740
BX) 40
& € 137 168
¢ €~ 92, 148
¢, % 743, 154, & %6
4 150, 096
L=LXEL) =2, 45 51, 128
LY u) 53
LR?), LA), LT 86, 169
SALALY YU ALY 196,200
Y = G U L) 28
Z,(R*) ZA), L(T) 733 169
L, = L. Ep) 41
L (RY), 2 (T) 43, 169
L= LOGEL) = 4, 126,132
LIRY) L(T) 161,173

ZIz = szxlf/()
Ly = L, (X, é}u)
Lp(ﬁ‘(), [,,,M)
4, '—'Z”/JCE/A
£ lN) - ¢
/)= ()

4, =b(N) 4(J)

2
4
be

N

- L), £,0)
L), 4.(T)

S’ = A" )
I = AR)

Vi ”

2"(’() = Z;:-H elkx

7 ”
/c,;(x) = ;,772;,0 2&“’

1 n
G = 7e7 L0 St
Q) = f_‘;ez”“h‘dé
7 [

Fbo =25 Qeodt

d(0), &y(x)

e ()= e%* o (x)=e™

256

796
732
133
141

57 133

56
797
733
742

40
229

177
7 8{/
788
787
220
223
218, 223
194

196, 200
798

o 1311

219
226, 230
234

238
239
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SAGREGISTER

57, 68, 11.3 henviser til side 57 i noter, side 68 i gvelser samt gvelse 11.3.

Henvisning i kursiv markerer definition eller karakterisering.

a.e. 35
Abel summabilitet ¢76, 12.17

- - af Fourier rakke ¢12.18
absolut kontinuert funktion 100
absolut konvergent

- - integral 216

- - rakke 57, 135
additivitet 13, 63, 67, 70

-, numerabel 13, 31, 65, 70
afkapning 27
afsnit af Fourier integral 220
afsnit af Fourier rzkke 184
afsnitsmiddel 187, 218

- af Fourier integral 223

- af Fourier rakke 189
algebra 153

- med norm 153
algebraisomorfier 226, ¢ 12.1, 12.15
amplitude 177
approksimation

-, uniform 190, ¢ 12.16

- i middel 144, 145, 149, 169, 200

- i W, 152,¢9.5-9.7
approksimationssatning

-, Bessels 198, ¢13.8

-, Weierstrass' 190, ¢ 12.16
approksimativ enhed 162

- -, eksempler ¢10.9, 11.4,

se ogsd Dirac fglge/familie

areal 13, 33,

se ogsd Lebesgue milet
arealbestemmelse ved deling i strimler

114

Banach
-, Stefan 136
- algebra 153
- algebraer 154, 161, 171, 173, ¢10.14
- rum 136, 137, 140, 141, 143, 9.5, 9.6

basis, se ortonormal basis
Bessel

-, Friedrich w. 198

-s approksimationss@tning 198, ¢ 13.8

-s ligning 199

-s ulighed 199 - 201
bestemt integral 1
betegnelser, liste over 255 - 256
betinget middelverdi 239
betinget sandsynlighed 238
bibliografi 250 - 252
bilinezr form 194
Bois-Reymond, Paul du 182
Borel

-, Emile 13,17

- algebra 17, 18

- funktion 19, 22, 29

- mengde 17, 18

- mdl, se Radon mal

- malelig funktion 22, 29
Borel/Lebesgue midlet 86
Bourbaki, Nicolas 150

Cantor

-, Georg 95

-s mengde 94, 95

-/Lebesgues funktion ¢6.11
Caratheodory

-, Constantin 75, 250

-s satning 75
Carleson, Lennart 182
cartesisk produkt 103

- -, milelighed i 103 -106,¢7.3-7.8
Cauchy

-, Augustin 2, 187

- fglge 135

- rekke 136

~-/Schwarz' ulighed 195
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Ceby$evs ulighed 243
Cesdro summabilitet 190
cirkelgruppen (T,-) 169
convolution, se foldning
cosinustransformeret 219

dalende fglge 8
Darboux, Gaston 2
delrum ¢ 8.29
delvis integration,

se partiel integration 121
deskriptiv definition 84, 114
deskriptive karakteriseringer af

Lebesgue mdlet 44, 88, 90
differentiation 98, 99

- under integraltegn 61, ¢ 4.44
Dinis test 184, 185, 221, 222
Dirac

-, Paul 163

- fplge/familie 163, 165, 174, 175

- -/-, eksempler 163, 189, 224,

¢ 10.10-10.12, 11.3

Dirichlet

~ , Gustave Lejeune 186

- funktion 3, ¢ 4.1

- kerne 184,188, 220, 221
divergens

- af Fourier rakke 182

- af ortogonaludvikling ¢ 13.23
dobbeltsum 11, ¢ 7.18, 7.19
dualbrgk 95

egentligt skalarprodukt 194, 196
eksempeloversigt 253 - 254
enhed (i algebra) 153,
se ogsd approksimativ enhed
endelig funktion 40
enhedskugle 90, 120
enhedsterning 88, 91
enhedsvektor 198
entydighedssatning
- for mal 108
- for Radon md3l 80, 108
- vedr. Fourier rakker 189
- vedr. Fourier transformation 224
- vedr. ortogonaludvikling 203, 206
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essentielt
- begrenset funktion 140
- overtal 140
- supremum 140

etelement 153

fasekonstant 177
Fatous lemma 44
Fejér

-, Leopold 189, 190

- kerne 188, 189, 223, 224

-s satninger 189, 190

-/Lebesgues s@tning 191
Fischer

-, Ernst 134,137, 192

-s fuldstendighedss®tning 137
flytning 89
foldning

- af funktioner pa = 156,

$10.1-10.4, 10.7

- af periodiske funktioner 170
af tal"fglger" (an)nEZ @68, 10.14
- i endelig gruppe 155
i 1Y) og L(m) 161,173
fordeling 60, 240, 242, 244
, kontinuert 240

-, marginal 245

, simultan 244
-sfunktion 240
form
-, Hermite 19¢

-, symmetrisk bilinesr 194

forventet vaerdi 239
Fourier
- Joseph 1,179
- cotransformationen 230
- integral 215
- - konvergens af 221, 222

14

= summabilitet af 224

’

- koefficienter 181, 200
- rakke 181, 193

- -, divergens af 182

- - eksempler ¢ 12.1-12.18

7

- - konvergens af 182, 184 - 186, 192,

14

200, 204
- - summabilitet af 189, 190,

7

$12.14,12.18
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- - for kvadratisk integrabel funktion
192, 200, 204
- transformationen 226 - 228
- - i Schwartz rummet 230, 231
- transformeret 219
-/Plancherel transformationen 232,
234 - 236
-/~ cotransformationen 234
Fréchet, Maurice 6, 124
frekvens 177
frekvensfunktion 240, 241
Fubini
-, Guido 119
-s setning 117, 118
-s satninger, Tonellis og ¢7.16 -7.30
fuldstandige Lebesgue mdl, det 74, 86,
106, ¢6.2, 6.5
fuldstendigggrelse af mdl @ 3.16, 3.17
fuldstendighedssatning, Fischers 137
fuldstendigt
-madl 77, ¢ 3.14-3.17
- (pesudo)metrisk rum 135
- (semi)normeret vektorrum 135
fundamentalfglge 135
funktional 126, 150
funktionalligninger ¢10.5-10.8
funktionsrum 122
- Z= ,51 45, 51, 122, 128, 169
- .,€2 134, 196, 200
- £ 128,134,169, ¢8.4 -8.20
- & 141,152,169, $8.25-8.29, 9.4,
9.7
-, ufuldstendige 150, ¢ 8.22, 8.23
funktionsvektorrum,
samme som funktionsrum

graf ¢7.15
Gram

-, Jgrgen Pedersen 213

-/Schmidt ortonormalisering 212, 213
grundsvingning 179
gruppealgebraen

- for endelig gruppe 155

- Ly 161

- L(T) 173

- L(Z) ¢10.14, 12.1
granseovergang, se konvergens

260

harmonisk analyse 7, 178
Hermite form 194
Hilbert
-, David 134, 196
- rum 196, 197, 210, 211, 214, ¢ 13.25
- -, separable 211
homeomorf afbildning §7
homoteti 92
hendelse 237
-, den sikre, den umulige 237
~-r, uafhangige 237, 247
-r, uforenelige 237
HOlder
-, Otto 134

-s ulighed 129, 142, ¢8.6, 8.7

ikke Borel mdlelig mengde, der er
Lebesgue mdlelig ¢6.12
ikke fuldstendig, se ufuldstendig
ikke Lebesgue mdlelig m@ngde ¢ 6.6
ikke Riemann integrabel funktion 3,
4.1, 6.23
ikke separable rum 152, ¢ 9.4, 13.25
imaginzrdel 21
indikatorfunktion 37, @ 2
infimum 8, 25
infinitesimalregningens hovedsatning
99, ¢ 15
integrabel funktion 45, 51, 64
-~ -, kvadratisk 128
- -, Lebesgue 85
- -, lokalt 97,98, 96.17
- -, p-dobbelt 128, ¢ 8.4
- -, Riemann 3, 101, 102
integral 37, 40, 45, 51, 54
-, bestemt 1
-, Fourier 215
- Lebesgue 4,85, 102, 150, ¢ 7.14
- Lebesgue/Stieltjes 5, 83, 150
- Riemann 3, 101, 102, 150, ¢4.1,
4.21,6.23,8.23
-, ubestemt 97,98, 99, $6.17-6.22
-, uegentligt 216
- m.h.t. transformeret mdl 59
- m.h.t. tellemdl 56, ¢ 4.38
- med parameter 61
- over delmengde 654
[P (x)ax som areal 1,97.14




integraltegn 1
interval 16
-, standard 16, 70 -

invarians
- fuldstendige Lebesgue midls @6.5

14

- Lebesgue mdlets 88 - 90

4

-, ydre Lebesgue midls invarians ¢6.4
invariant mdl §7

eksempler 88 - 90, 169, ¢ 5.12, 68

isometri 89

r

isomorfi
- mellem algebraer 226, ¢ 12.1,12.15
-~ mellem Hilbert rum 210, 211, 214

Jessen, Bgrge i, 250
Jordan bue, som ikke er nulmengde 96

kantlangder for interval 67
karakteristisk funktion 242
Kolmogorov, Andrej 182, 237
kongruente mangder i IRd 90
konstruktiv definition 84, 85
kontinuert fordelt stokastisk variabel

240, 241
konvergens

- , majoriseret 47, 52, 131

-, monoton 8, 41

-, punktvis 25

-, uniform 49,140, ¢4.21

- af Fourier integral 221, 222

- af Fourier rzkke 182, 184 -186, 192,

200, 204

- af rakke i normeret rum 125, 208

- af uegentligt integral 216

- i 1-middel 122, ¢ 10.10,10.11

- i kvadratisk middel 131, 200, 204

- i p-middel 131, 139, $10.13

- i pseudometrisk rum 124

-iIR 8,9

- nasten overalt 35, 36

- - =, uniform 141
koordinatfamilie 210
kugle i ]Rd, Lebesgue md1 af 120
kvadratisk integrabel funktion 128
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1(J), spec. 1 = 1(IN) 56, 57

12(J), spec. 12=12(]N) 134, 197, 210,
211, 214

1 _(J), spec. lp=l (IN) 133, 89.3, 9.4

1_(J3), spec. 1 =1 _(N) 142, ¢9.4,9.5

L, L,, Lp’ L., se Lebesgue rum

-f, £ ’ 'ép’ -f@, se funktionsrum

ladning, ladningsfordeling 97, ¢ 3.11

Lebesgue
-, Henri 4,5, 41, 49, 85, 100, 119, 183,
190, 250
- funktionsrum ef.”, 2 ’ fw,

P
se funktionsrum &, "ep’ ,€W

- integrabel funktion 86
- integral 4,5, 85, 102, 150, ¢ 7.14
- -, transformation af 92
- - kontra Riemann integral 3, 4, 101,
102, 150, ¢ 4.1, 6.23
- middelsum 4, ¢ 4.17
- mdl, det fuldstendige 74, 86, 106,
$6.2,6.5
- mal, det ydre 73, ¢5.9,6.4,6.7
- mdlelig funktion 78, ¢ 6.2
- médlelig mengde 78, 106, ¢ 6.1
- mdlet 33,563,677, 64, 86,88,89,96.13
- - af d-parallelepipedum 92
- - af kugle i ]Rd 120
- - pd T 168
- rum L = L1 126, 132
- rum L, 196
- rum Lp 1}52
= rum Q” 141
- undersum, oversum ®4.16
-s satning om majoriseret granseover-
gang (majorantsetning) 47, 52, 58
-s satning om stigende granseovergang
(monotonisatning) 41
-/Stieltjes integral 5, 83, 150
-/Stieltjes mdl, se Radon mal
Legendre polynomier ¢13.33
Leibniz, Gottfried Wilhelm 1
lemma
-, Fatous 44
-, Riemann/Lebesgues 183, 219
ligning
-, Bessels 199
-, Parsevals 192, 200, 202, 203, 209,
@ 13.32
- Parseval/Plancherels 234

’
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limes inferior 48,9, 25,44, 0.3, 0.6
limes superior 8,9, 25,90.3,0.6
limiterbar fglge 187, ¢ 12.10
litteraturudvalg 250 - 252
Littlewood, J.E. 193
lokaliseringsprincip for Fourier rakker
¢ 12.9
lokalt integrabel funktion 97, 98, ¢6.17
lengde 13, 33, ¢5.1
se ogsd Lebesgue milet

majorantsatning, Lebesgues 47, 52, 58
majoriseret graenseovergang 47, 52, 58,
131
marginal fordeling 245
masse, massefordeling 5, 31, 79, 97
metrik 124
middelsum 1
, Lebesgue 4, ¢ 4.17
middeltethed 97
middelvaerdi
- af funktion 169
- af stokastisk variabel 239, 242
-, betinget 239
Minkowski

~ , Hermann 134

-s ulighed 130, ¢8.8,8.9
momenter

- for Radon mdl ¢ 5.13

- for stokastisk variabel 242
monoton funktion 22, 65, 82
monoton granseovergang 8, 41, ¢4.11
monotonisatning, Lebesgues 41
mengdealgebra 75
mdl 6,31, $3.1-3.11,

se ogsé Lebesgue mdlet og Radon mél

-, fuldstendigt 77,9 3.14-3.17
, invariant 87
- o-endeligt 110, ¢ 4.34,7.10, 7.11

'
- , transformeret 59, 60, 87, ¢ 7.23,
se ogsd fordeling
-, ydre 72,95.3,5.5,
se ogsd ydre Lebesgue mal
- givet ved vagtfunktion ¢ 3.8, 3.9
milelig
se ogsd Borel og Lebesgue milelig

- afbildning 23

262

- funktion 19, 20, 21, 23, ¢2.2-2.4
- - pd delmengde 29

- mengde 16
- - m.h.t. ydre mdl 75
mdlelighed
~ i cartesisk produkt 103, 104,
¢7.3-7.5

- i ®Y= ’Pxm? 105, 106, 7.7, 7.8
madlforhold 91
médlrum 31

:_n.o. 35

nedre granse 8§
nedre Riemann integral 2
hegativ del af funktion 45
negativ del af ladning ¢ 3.11
Neumann, Johann von 196, 211
norm

- 1 algebra 153

- i vektorrum 125,126

-0y 126
-, 132
-0, 141

=1l I, , uniforme norm 140
nulmengde 35
nulregel @11.2
numerabel additivitet 13, 31, 65, 70
numerabel subadditivitet 64, 69, 70
nasten alle 35
nasten overalt 35

ombytning
- af integrationsorden 116, 118,
$7.20,7.29, 7.30
- af summationsorden 11, ¢7.18, 7.19
- af ¥ og [ 43,94.26,7.21
omvendingssetning for Fourier transfor-
mation 225
ordinatmengde ¢ 7.14
ortogonal 198
- projektion 199, ¢ 13.5, 13.10, 13.12
ortogonalkoefficient 198
ortogonalrazkke 202
-, fremstilling ved 202, 203, ¢ 13.9
ortogonaludvikling 201, 205
-s konvergensforhold 202 - 204, 206,
$13.21-13.23
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ortonormal
- basis 203
- -, eksempler 203, 204, ¢13.24,
13.26 -13.28, 13.33, 13.35
- = i Hilbert rum 210, 211, 214
- familie 201
Osgoods kurve 95
oversum 2
-, Lebesgue ¢4.16

oversvingning 179

p.-p. 35
p-dobbelt integrabel funktion 128, ¢ 8.4
parallelogramreglen ¢ 4.1
Parseval
-, Marc Antoine 192
-s generaliserede ligning 209, ¢ 13.32
-s ligning 192, 200, 202, 203
—-/Plancherels ligning 234
partiel integration 121
Peano /
-, Giuseppe 95
-s kurve 95
periode 168
periodisk funktion 168
Plancherel, Michel 232
Poissons kerne ¢11.3
polariseringsidentiteter ¢ 13.3
polygon, polyeder, polytop 93
polare koordinater 96
- -, sferisk @¢6.15
positiv
- definit Hermite form 194
- del af funktion 45
- del af ladning ¢3.11
- funktion 40
- Hermite form 194
produkt
- af mdlrum 110
- af sandsynlighedsfelter 247, 248
produktmdl 110
projektion
-, ortogonal 199, ¢ 13.5, 13.10, 13.12
- 1 cartesisk produkt ¢7.3, 7.7
projektionssatningen ¢ 13.10
pseudometrik, pseudometrisk rum 124
punktvis konvergens 25
- - nasten overalt 35, 36
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Pythagoras' setning 198

Radon

-, Johann 6,79

-mal i ®Y 79, 45.12,5.13

- mdl p&4 R 65, 82, ¢5.14~-5.18,
se ogsd ¢5.10, 5.11

rand, der ikke er nulmengde ¢6.9, 6.10
realdel 21

rektangel AxB 103

ren svingning 177

Riemann

-, Bernhard 2, 181

- integrabel funktion 3

- integral 2, 3, 101, 102, ¢ 4.21, 8.23

- -, nedre og ¢gvre 2

- - kontra Lebesgue integral 3, 4, 101,
102, 150, ¢ 4.1, 6.23

-/Lebesgues lemma 183, 219

Riesz

-, Frédéric 134,192
-/Fischers se&tning 137, 192, 205

roulettespil 237, 239, 241
rzkke 12, 57, 125, 201
rekkesum 12, 57, 125, 187, 208

o-algebra 13,14, ¢1.1-1.9
o-endeligt mdl 110, ¢ 4¢.34, 7.10, 7.11
o-klasse 107, 9 7.9

sandsynlighed 237

-, betinget 238

sandsynlighedsfelt 237
sandsynlighedsregning 7, 237 - 249
sandsynlighedsteoretisk terminologi 237
Schmidt, Erhard 125, 134, 214

Schwartz

-, Laurent 229
- rummet 229

seminorm 124, 194

-y 122, 126
=l ||2 196, 200
=l ||p 128,131, 169, ¢ 8.10
-, 141,169, 8.27, 8.28

separabelt

- Hilbert rum 211
- rum 147, 9.1, 9.2
- -, eksempler 147, ¢ 9.3,9.5

e
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sesquilinear form 194
sferisk polere koordinater ¢6.15
sikre handelse, den 237
simpel funktion 37, 144
simultan fordeling 244
sinustransformeret 219
skalarprodukt 194 -196, ¢ 13.1, 13.3
- 1i l2 197
- i £2 og L, 196, 200
snit 103, 104
snitfunktion 61, 103, 104
spredning 242, 246, 248
stamfunktion 99, 100, $6.19 -6.22
standard interval 16, 68, 70
standard terning 16
standardafvigelse 242
Stieltjes, Thomas 83
stigende fglge 8
stigende grenseovergang 8, 41, 42
stokastisk variabel 239, 240
stokastiske variable, uafhangige
245 - 248
stgtte 149
-, funktion med begranset 149
subadditivitet 64, 69, 70
- , numerabel 64, 69, 70
substitution i Lebesgue integral,
se transformation af Lebesgue integral
sum
- af rekke 12, 57, 125, 187, 208

—szJaj 11,56, 0.8, 4,38
= zje]Naj 12, 57
summabilitet

- af Fourier integral 224
- af Fourier rakke 189, 190, ¢12.14
- - —- -, Abel ¢12.18
- af rakke 187, ¢12.11-12.13
- - -, Abel ¢76, 12.17
- af uegentligt integral 218
summeringsmetoder 187, 190, 191, ¢ 76
supremum 8, 25, ¢ 0.7
supremumnormen 140
symbolliste 255, 256
symmetrisk bilinear form 194

talfglgerum 1, 12, lp’ loo,
se 1(J), 1,(J3), 1_(J3), 1 (J)
2 P oo
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tegn, liste over 255, 256
tensorprodukt g®h 103, 104
terning 16, 91
terningkast 237, 239, 240, 248
test, Dinis 184, 185, 221, 222
Tonelli
-, Leonida 119
-s satning 115, 118
-s og Fubinis s@tninger ¢7.16 -7.30
torus 169
total delmengde 14¢
transformation af Lebesgue integral 92
transformeret mdl 59, 87, ¢7.23
se ogsd fordeling
translation 88, 151, 169
translationsinvariante mdl1 88, 90, 169,
$5.12, 6.6, 68
trappefunktion 101, 145
trekantsuligheden 124, ¢ 8.1
trialbrgk 94, 95
trigonometrisk rakke 179
truncéring 27
tyngdepunkt 242, 244, ¢5.13
tellemdl 34, 56, ¢4.38, 68
tet delmengde 144
tethed 97
tette underrum 144, 145, 149, 150, 190,
¢9.3,12.16

uafhangige

- haendelser 237, 247

- stokastiske variable 245 - 248
ubestemt integral 97, 98, 99, # 6.19 - 6.22
udfald 237
udspandt underrum 144
udvalgsprincippet 85, 214, ¢6.6, 6.8
udvidelse ved kontinuitet 150, 232
uegentligt integral 216
uforenelige handelser 237
ufuldstendige rum 150, ¢ 8.22, 8.23,

9.5, 9.6
ulighed

-, Bessels 199 - 201

-, Cauchy/Schwarz' 195

-, CebySevs 243

-, HOlders 129,142, ¢8.6, 8.7

-, Minkowskis 130, 8.8, 8.9




umulige handelse, den 237
undersum 2, 40
-, Lebesgue ¢ 4.16
uniform
- approksimation 190, ¢ 12.16
- konvergens 49, 140, ¢4.21
- - nasten overalt 141
-e norm, den 140
uniter afbildning 210
- - eksempler 210, 231, 234

4

voksende funktion 65, 82
volumen 13, 33, 67,87, 90,
se ogsd Lebesgue milet
volumenbestemmelse ved deling i skiver
114

vegtfunktion ¢ 3.8, 3.9

Weierstrass' approksimationssatning

¢1l2.16
- - for periodiske funktioner 190

ydre Lebesgue madl, det 73, $5.9,6.4, 6.7

ydre mdl 72, ¢5.3,5.5

@gvre granse 8
gvre Riemann integral 2
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