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Forelaesningerne i uge 14: Jeg gennemgik resten af eksistensbeviset for Lebesguemalet
(afsnit 2 i de supplerende noter om “fuldsteendighed af Lebesguemalet” springer vi over).
Beviset for Lemma 9 overlades til selvlasning.

Jeg fortsatte i §5.1 om entydighed af Lebesguemalet (Hovedszetning 5.1, som fglger af
Hovedsaztning 5.4), og om Dynkinklasser.

Forelaesningerne i uge 15: Her lases §5.1 om entydigheden af Lebesguemalet faerdigt.
Der fortsaettes med Vitali’s setning (5.30) og §5.2 om lokalt integrable funktioner gen-
nemgas (her springes lidt i noterne).

Hjemmeopgave — afleveres i uge 16: Opgave 5.14 og 5.15.

ODvelserne i uge 16: Regn de tre supplerende opgaver, og opgaverne 5.7*, 5.10, 5.11*,
5.32 spm. 1°, 5.33.

Opgaverne maerket med en * regnes, hvis tiden tillader det.
Supplerende opgave 1: Denne opgave handler om Dynkinsystemer (= o-klasser)!

(i) Lad D vaere et Dynkinsystem pa en maengde X. Antag A, B € D og at A C B. Vis
at B\ A €D.

(ii) Lad n vaere et naturligt tal, sseet X = {1,2,...,n}, og betragt systemet
K={{1},{1,2},{1,2,3},...,{1,2,...,n— 1}, X }.
Vis at D(K) = P(X).

(iii) Betragt her systemet K = {{1,2},{1,3}} pa X ={1,2,3,4}. Vis at 0(K) = P(X),
at D(K) # P(X), og konkluder, at D(K) ikke er en o-algebra.

(iv) Lad X og K veare som i spgrgsmal (iii). Konstruer to forskellige mal p og v pa P(X)
saledes, at u(X) = v(X) < o0 og u(K) = v(K) for alle K € K.

Supplerende opgave 2: Beskriv Radon-malet pa R hgrende til hver af de positive line-
arformer

RO =F@, B =f0)+20@),  B(H)=5 [ f@)de+ 10+ 1),

hvor f € C.(R).



Supplerende opgave 3: Lad f: R™ — R veere givet ved

f= Z n+1 Lin,nt1)-

n=0

—~

Vis at f € Lioc(R"), at graensevaerdien
x

lim f(t)dt

T—00 0

findes, men at f ikke tilhgrer L(RT).



