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Regnegvelser i uge 2

Opgave 1 Bestem supremum og infimum for fglgende to maengder:
1
A={reR| 2* <2} B={zeR| 2>0, 2+ - <3}
x
Har disse maengder et maksimum eller minimum?
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flz)=x+1/x —x=2| I

fx)=x+1/x z=3]

Opgave 2 Bestem folgende graensevaerdier:

o 8nt+2n . 3n?—-4 . md+2n—13
lim ——— im —— im ——mMM—
n—oo 3nt — 7 n—oo —2n3 + 7 n—00 T —4
Se lige pa Opgave 4 inden du svarer! Vink.
3n?—4 % — %

Opgave 3 Bestem fglgende graenseveerdier:
. 5nt+2n , n®
lim ——— im ———
n—oo e —7 n—00 (hl n>4 + 6n°
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Vink. Ved brug af greenseveerdierne i Eksempel 2.9 i GG kan samme
fremgangsmade som i Opgave 2 anvendes.

Opgave 4 Find eksempler pa folger (a,,) og (b,), saledes at lim,,_,, a,, =
0 og lim,,_,s b, = 0, og saledes at
ap an

a) lim —=0 b) lim — = +o0 ¢) lim — = -2

n—oo b, n—oo b,

Opgave 5 (Kan springes over) Lad talfolgen (a,)nen, veere givet iter-
ativt ved

ag =20, an+1:§an—i—1.

a) Find de forste fem led i folgen.
b) Eftervis, at 0 < a,, < 2 for alle n, og at fglgen er monotont
voksende.
c¢) Gor rede for, at fglgen er konvergent og find dens graensevaerdi.
d) Kan du finde et eksplicit udtryk for a,?
Se ‘Folger’ — ‘Konvergenskriterier’ — ‘Tterativ folge x, = /1 + 2,1’
ilF1)

Opgave 6 til skriftlig aflevering. Ga nu ikke i panik. Forsgg stille
og roligt at argumentere sa overbevisende som muligt. Det gor du ved
at bruge det du har hgrt ved forelsesningerne — det kan faktisk bruges
til noget! Du vil nok blive overrasket over hvor sveert det er at selv
formulere en besvarelse. Den erfaring er vigtig.
Argumenter for at
n! . n?+3

lim — =0 lim ——~ =
ng{olo nn 08 ng{olo n — (ln n)2 o0

Her er et vink til den fgrste opgave
n! 1-2-3---n 12-3---n Iln-n--n
0< — = == < -
og til den anden
n?+3 n+ 32 (Inn)? Inn\>
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