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Mat Y F99, Aflgsningsopgavesaet nr. 2

Opgaveszttet bestar af 1 opgave.

Lad X vere en mangde og betegn med Ax diagonalen i X x X, dvs.
Ax ={(z,y) e X x X |z =y}.

(i). Idet (En)n>1 08 (Fn)n>1 betegner to folger af delmaengder af X, skal man vise,
at den ngdvendige og tilstrackkelige betingelse for at

Ax = ﬁ (Ep x Ep)U (F, X Fp) (%)

n=1

er, at fglgende to krav er opfyldt:
1°. For hvert n > 1, er £, U F,, = X,

2°. For ethvert par (z,y) af forskellige punkter i X findes et n > 1 saledes, at hver
af maengderne E, \ F, og F, \ E, indeholder netop ét af punkterne z og y.

(ii). Lad X = R og lad n ~ ¢, veere en surjektiv afbildning af N pa Q. Lad (Epn)n>1
0g (Fn)n>1 veere folgerne af intervaller givet ved

E, :]_OO;QTL[, F, = [Qnaoo[; n > 1.
Vis, at i dette tilfeelde gaelder (x).

(iii). Lad X vezere en vilkérlig mengde med card(X) = 2%°. Vis, at si findes fglger
(En)n>1 08 (Fn)n>1 af delmeengder af X, sa (x) gaelder.

(iv). Vis endelig, at for en given meengde X er den ngdvendige og tilstraekkelige
betingelse for at der findes folger (Ey,),>1 08 (Fn)n>1 af delmaengder af X saledes, at (x)
gaelder, at card(X) < 2%, Vejledning vedrgrende ngdvendigheden: Betragt afbildningen
der til z € X knytter maengden af alle n > 1 sa = € E,.

Opgavesaxttet slut.
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