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Hjrelpemidler er tilladt. 

Opgave 1 • 

Om en f~lge (xn)n>1 af reelle tal vides, at for 

alle n > 1 er 

IX - X I < 2. 
n+1 n - n 2 

Bevis, at f~lgen er konvergent, og bestem n saledes, 

at 

lx - xl ~ 0.01, n 

hvor x er gramsevrerdien af (xn)n>1 • 

Lad (en)n21 vrere et ortonormalsystem i Hilbert­

rummet H. Unders~g, for hvilke vrerdier ar den komplekse 

parameter e rrekken 

(opgaven fortsrette~) 
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er konvergent i H. 

(2~e -vn- n 

Opgave 3. 

I Hilbertrummet 

') 
t.:.. . • 

betragtes operatoren T, der med hensyn til den kanoniske 

basis fremstilles ved matricen 

0 1/2 1 /) 
I - 1/4 1/5 

1 0 0 0 0 

1/2 0 0 0 0 

1/3 0 0 0 0 

1/4 0 0 0 0 

(altsa T(x1 ,x2 ,···) = (y1 ,y2 ,···), hvor 

) -1 ) og yn = (n-1 x 1 for n 2 2 • 

Bevis, at T er en begrrenset operator. 

Bestem punktspektret, og bevi s, at ethvert punkt uden 

for punktspektr~t er regulrert. 

(opgavesrettet fortsrettes) 
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Opgave 4. 

Med A betegnes punktgi tret i ~3 der som basis har 

de tre vekt or er og gi vet ved 

a 1 = (0,1,1), a2 = (1,0,1), a
3 

= (1,1,0). 

Bevis, at A ne top bestar af samtlige punkter 

(x,y,z) E ~ 3 , hvor x, y og z · er hele tal med en 

lige sum. 

Hvilke punkter i A forskellige fra begyndelsespuhktet 

har minimal afstand til begyndelsespunktet? 

Bestem punktgruppen for A. 

Opgave 5. 

Bestem karaktertabellen for diedergruppen D12 • De 

.principper, der anvendes, skal klart fremga af besvarelsen. 




