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1. Lad Xl""’X og Yl""’Y vaere indbyrdes uafhangige identisk fordelte stoka-
n
stiske variable, som antager verdien 1 med sandsynlighed p og O med sandsynlig-

hed 1-p. Vi definerer
n
Sn = ‘ZXiog Tn '
i=1 i

Y .
1 1

[}
n~Mg

a) Find den betingede fordeling af (Xl,...,Xn) givet Sn'
b) Find for k < n den betingede fordeling af (Xl,...,Xk) givet Sn.
¢) Find den betingede fordeling af (Xl""’xn’Yl""’Yn) givet Sn og Tn.

d) Lad for i = 1,...,n, Zi vere en stokastisk variabel defineret som folger:
< 1 hvis Xi =1o0g ¥, =1,

o] ellers.

n : :
Vi definerexr Un = 7 Zi' Find fordelingen af Un givet Sn og Tn.

4 :::1

. . Troaped 3 . .
Find middelvexrdien af Un,glvet Sn og Tn

Pa enunedscirkien velges et punkt Pl tilfeldigt, det vil sige sdledes, .at

n
.

retningsvinklen til punktet er ligeligt fordelt over intervallet [C,2ﬁﬂ. Dernamst

velges et andei punkt P2 tilfeldigt, og P1 og P2 forbindes med en korde. Dette

vil i det folgende blive kaldt at veslge en korde tilfaldigt.

a) Find sandsynligheden for, at en tilfzldigt valgt korde skerer en given korde.

b) Find sandsynligheden for, at to tilfeldigt valgte korder skerer hinanden.

c) Find sandsynligheden for, at n tilfeldigt valgte korder skzrer en given
korde r gange,og find det forventede antal gange, de skerer.

d) Vis, at hvis En betegner det forventede antal gange,n tilfsldigt valgte kor-

der skszrer hinanden, da er

e L
En+1 B En T3 n.
3. Lad X veere en reel stokastisk variabel med tmthedsfunktion g defineret ved
% 5 -1 <x<1,
g(x) =
k.O , ellers,




a) Vis, at for T= R er

3(1) = Ee” <+ oo,

Definer en ny tzthedsfunktion h'r ved

>4

_ e x)
hT(x) = 309 s x = R.

Lad Yl,..‘.:;Yn vere uafhengige identisk fordelte observationer fra fordelingen

med tathedsfunktion hT .
n
b) Vis, at % Yi er sufficient for T og vis, at maksimaliseringsestimatoren
~ i=1 :
T er entyéig bestemt som lgsning til ligningen:
n

.4
51 Yiw P log &(7).
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¢) Vis, at 7 er konsistent og asymptotisk normalt fordelt med parametre

1
n .

1

1
(T,m ).






