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1.

En urne indeholder m sorte og n r0de kugler. Disse udtrrekkes en af gangen

uden tilbagelregning, indti1 man har trukket kugler af begge farver.

Find sandsyn1igheden for, at dette sker ved k'te trrekning.

Benyt dette til at vise, at

n+1
2:

v=2

(v-l)
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Vis, at det forventede antal gange, .der skal trrekkes, inden man far kugler

af begge farver, er

n m
1 + m+l + n+l •

2.

Lad (X1,Y1), •.. ,(Xn,Yn), n = 1,2, ... , vrere indbyrdes uafhrengig~identisk

fordelte, todimensionale stokastiske variable. Fordelingen af (X1,Y1) har

tretheden lover omradet

o ~ x ~ 1

o ~ y ~ f(x)}

hvor f er en kontinuert, strengt positiv reel funktion med

1
J f(x)dx = 1.
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F~hvert k =
;'

- 2 -

1,2, •.. betragtes inddelingen

/enhedsinterval1et. De tilh0rende delintervaller er
I
/

/
;
/

ethvert x E [0,1] svarer en stokastisk variabel

F k(x) =max Y ,
0, vv

hvor maksimaliseringen foregar over aIle v, for hvilke X ligger i samme
v

delinterval som x.

Vis, at
P

F k(x)---> f(x), n ---> 00n,

for ethvert x e [0,1], hvis der til ethvert n vrelges et k saledes, at

k
'In -> C

for n~ 00, hvorc er en strengt posittv konstant.

3.

Lad observationerne X1J ••. ,Xn, n = 1,2, ••• , v~re indbyrdes uafhrengige, Poisson­

fordelte stokastiske variable. Den i'te observations fordeling har parameter

~t., i = 1, .•• ,n,
l.

hvor ~ > 0 er ukendt, og t1, .•. ,tn er kendte positive tal.

Find maksimaliseringsestimatoren for ~, og angiv dens asymptotiske fordeling

for n ---~~, nar

for n --~ co.

n
E

i=l
t.-> 00

1

Opstil der~t kvotienttestst0rrelsen Q for hypotesen

H : f3 = ~ ,
o 0

hvor ~ > 0, og find den asymptotiske fordeling for -2 log Q under samme grrense-
o .

overgang som ovenfor.

Det bemmrkes, at man if~lge en tidligere eksamensopgave kan bevise, at en f~lge

Y , n = 1,2, ••• , af stokastiske variable, der er Poisson-fordelte med parametre
n

A , Q = 1,2' •. 'J er asymptotisk normalt fordelt (~ ,A ) for n --> 00, nar A~n nnw
konvergerer voksende mod 00 for n --> 00.




