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Saudsynl.Lghedaregnfng og statistik I ..

Matematik 5.

(4 timer)
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En stikpr~vepa n + 1 elementer udtages tilfceldigt med tilb·s·.gelCEgning af en popula­
tion pa n .forske Ll Lge elementer, n = 1,2, ••.. ~

Hvad er sandsynligheden for, at aIle n elementer forekommer i stikpr~ven ?

2.

Lad X1 ' X2' ••• ,Xn.J n = 1,2, ••• , vcere indby~des uafhamgige stokaatd.ske varf.ab Ie, som
er reKtangul~t fordelt over intervallet (-1,1).

Vis, .at m m
y :: X '1+ X. 2+

n 1 2

m
+X n

n

n 1
er asynptocdak normalt fordelt (0,' L. ) for n -> «J, nar l~ m1< m2_< ... er en

00 1 i=1 2mi + 1
ft1>lge af hele ulige tal,og L..... er divergent.

i=l l1 i
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Lad X
1'X2' ••• ,X , n = 1,2, ... , va-e ua-fhcengige,identi.s·k fordelte stokastiske varia­

ble med t~thed n

og forde lings funktLon
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F(x) =
1 -x

1 - - e2
x>o.

X(n) og XCI..) betegner som saadvanl.ig henholdsvis max X. 08 min x..
l~i~n1. l~i~n 1

a} Find fordelingsfunktionen for X(n)' og vis, at P(X(n) < 0) -> 0,. n -> 00 •.

b) Find fordelingsfunktionen forX(l)' og vis, at P(X(l» 0) -> 0, n -> 00.

(
c) Find den sieultane t2thedsfunkt;on f for X(n) og X(l)' og vis,

at f(x,y) = f(-y,-x), (x,y) E R .

d) Udled et udtryk for ~thedsfunktioneng for z· = X·(.ll+ X(n) •
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e) Ved at benytte, at

a n-2 1f u(l-u) du = n(n-l)
o

skal De vise, at

n-l
a(l-a)

n-l

n
(I-a)
n(n-l) , a > 0

..z
g(z) -> e

(e-z+ 1) 2
, ZER, n->oo.




