
AKTUAREKS.AJv.[EN., EKSAMENI STATISTIK

OG NATURVIDENSKABELIG Erill3EDSEKSAMEN

¥ED K¢BENHAVNS UNlVERSITET

1 0 d eL, Den skriftlige_ pr-ove 0

Sommeren 19630

Sandsynlighedsregning og statistik L,

Matematik 5.•

(4 timer)

En dreng samler pa en serie med 50 forskellige billeder~ Rver

gang, han far et nyt billede, er det med samme sands.ynlighed

ethvert af de 50~ Han bytter ikke sine billeder mad andre.

Find sandsynligheden for, at han har billede nr, 1, 2., '3, 4, 5
og 6, nar han har samlet 6 billeder~

Find sandsynligheden for~ at pan blandt de f0rste 6 billeder

har netop 4 forskellige numre e

Find middelvrerdien af det antal billeder, han rna samle, efter

at han har faet 49 med forskel~ige numre, indtil han netop har
faet aIle 50 billeder i serien()

Find middelvrerdien af'det totale antal billeder, han har, nAr
han netop har f&et det sidste billede, han manglede i serien~
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Lad X og Y vrere indbyrdes uafhrengige stokastiske yariable, der

er normalt fordelt med middelvrerdi 0 og varians 1.

Ll og L2 betegner den mindste og den st0rste egenvrerdi i

matricen

x

r X + Y
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Vis, at de stokastiske variable

og

er stokastisk uafhrengigeo
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Lad Xl'o~o, Xn, n = 1,21~o~, vrere ~ndbyrdes uafhrengige, iden­

tisk fordelte stokastiske variable 0 Deres fordelingsfunktion

(sumfunktion)_ F antages at vrere differentiabel i punktet ~ med

F'(l;) = f > 0 0

Den empiriske fordelingsfunktion Fn anvendes sam sk0n over Fe

Som sk0n over f er det derfor naturligt at fors0ge at anvende

en differenskvotient af formen

y =
n

Fn ( t; +hn ) - FriO; )
h

n

hvor h , n = 1,2'.~~fJ er en fJ'lge af positive tal, der konver­n
gerer mod nul, nar n -~) 00 0

Vis, at Yn er et konsistent sk0n over f, under betingelsen

nh __"I~ rx;for n _ 0> C5<;J e
n

Fors0g dernrest at vise, at Y er asymptotisk normalt fordeltn
med middelvrerdi f og varians -f ,hvis F er to gange diffe­

nh
n

rentiabel i en omegn af ~, og h opfylder den yderligere be­n
tingelse




