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Opgave l 

Lad n E N og en åben, ikke-tom delmængde n af Rn være givne. 

Lad v/en) betegne mængden af distributionen af endelig orden på n. 
1 ° Vis, at for f3 i (N U {o})n og A i v/en) er af3 A i v/en). 

2° Vis, at for f i cOO(n) og A i Ve'(n) er fA i v/en). 
3° Vis, at enhver tempereret distribution på Rn er af endelig orden. 

4° Givet eksempel på en distribution i V/eR), der ikke er tempereret. 

5° Vis, at når <p tilhører Cg"(Rn) og A er en distribution på Rn , så er <p * A en 
distribution af orden O på Rn . 

Opgave 2 

",2 

Lad b betegne funktionen givet ved b(x) = e-T, x E [0,2]. 

Lad Ao betegne operatoren på H = L2 ([0,2]) med definitionsområde D(Ao) = {f E 

C2 ([0,2]) I f(O) - 21'(0) - f'(2) = O, f(2) + e2 j'(0) + 51'(2) = O} og givet ved at 
Aof = -bf" + xbj' + f for f i D(Ao). 

Lad V betegne underrummet af C4 udspændt af vektorerne 

og (-D 
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1° Vis, at 

{ ( 

f(O») } _ 2 f(2) 
D(Ao)- fEe ([0,2])1 f'(O) E V . 

1'(2) 
2° Vis, at Ao har en udvidelse til en selvadjungeret operator A på H. 

Opgave 3 

1 ° Vis, at ved 

side 2 

Pf C~I) ()O) = e~~+ [i: I~I) dx + 100 

I~I) dx + 2)0(0) loge] ,)o E egoeR) , 

defineres en distribution Pf( I~I) på R. 

2° Gør rede for, at P f( I~I) er en tempereret distribution af orden ~ 1. 

3° Vis, at restriktionen af P f( I~I) til R \ {O} er en distribution givet ved en lokalt 

integrabel funktion på R \ {O}. 

4° Find distributionen xP f( I~I) på A. 

5° Vis, at der findes en konstant c, sådan at den Fouriertransformerede af P f( I~I) er 

distributionen givet ved den lokalt integrable funktion c - 2 log lel på R. (Forsøg 
ikke at finde c, det er ikke så let!). 

Opgave 4 

I denne opgave betragtes Laplace operatoren ~ = 81
2 '+ 82

2 på A2 . 

1 ° Vis, at Hl~c(R2) er indeholdt i eO(R2 ). 

2° Lad u være en distribution på R2 • 

Antag, at der findes en kontinuert funktion h på A2
, sådan at u( /::")0) = JR2 hep dx 

for enhver funktion )O i ego(R2 ). Vis, at der findes en kontinuert funktion k på 
R2

, sådan at u( ep) = JR2 kep dx for enhver funktion ep i ego(R2 ). 


