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Skriftlig prgve
Alle hjelpemidler er tilladt.
En besvarelse betragtes som fuldstendig, hvis to af opga=~

verne 1, 2, 3 og to af opgaverne 4, 5, 6 er korrekt lgste.

Opgave nr. 1.
Bestem lgsningsmengden til ligningssystemet
ix - yk = -k ‘
xk + jy= 1,
idet x og y betegner kvaternioner og 1, i, J og k kvaternionen-

hederne.

Opgave nr. 2,
I den reelle projektive plan n2 er givet et projektivt punkt-
koordina tsys tem (EO,E1,E2;E). Med ¢ betegnes den pro jektive
. kollineation af H2 pa sig selv, som med hensyn til det givne

koordina tsys tem bestemmes ved matrixligningen

' ,
xb 1 0] 0] XO
] - -
x1 = 1 0 1 X1
' -
x2 1 1 0 x2 .

Vis, at ¢ er involutorisk.

Vis, at ¢ er en homologi og find et punktkoordinatsat for dens
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homologicentrum og et liniekoordinatszt for dems homologilinie.
Bestem en matrixligning for ¢ i koordinatsystemet

(Fo,F4,Fp;3F), hvor Fy = ¢(Ey), Fy = ¢(B,), F, = ¢(E,) og

F = @(E).

Opgave nr. 3.
Om cn projektivitet ¢ af en reel projektiv linie n15 forudsattes,
at ¢gogoy er den identiske afbildning af H1~
Vis, at hvis AO € H1 ikke er fixpunkt ved ¢, da er punkterne
Ags ay = ¢(AO) og A = w(A1) indbyrdes forskellige, og find
for et saddant punkt AO en matrixligning for ¢ i koordinatsy-
stemet (AO,A1;A)
Vis, at hvis ¢ er forskellig fra den identiske afbildning af
1!, da er y Fixpunktfri. |
Om en fra den identiske afbildning forskellig projektiv kolli-
neation ¢ af den reelle projektive plan H2 forudsettes, at
p°p°p er den identiske afbildning af n2. Vis, at ¢ har

netop én fixlinie og netop et fixpunkt.

Opgave nr. 4.
Zn orienteret kurve K i en orienteret plan har naturlig ligning
k(s) = (82 +85)F, - wdB<=,
hvor a er en positiv konstant.
Vis, at s = a sinh ®, idet ® = ®(s) betegner kurvens tangent-

drejning ud fra tangenten i det til s = O svarende kurvepunkt
PO.
I planen vzlges et sadvanligt retvinklet koordinatsystem i over-
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X, = V2 cos(t 2) cos t + sin(t?) sin t

V2 sin(t V2) cos t - cos(t/2) sin t

X5

X3=O

og a(t) vektoren med koordinatsmttet
(F cos(tv2), B2 sin(t v5), %2 ).
Bestem (som funktioncr af t) en naturlig parameter s og tangent-
vektoren y, for den af P(t) beskrevne kurve.
Vis, at den retliniede flade F, som beskrives af den linie 1(t),

som gdr gennem punktet P(t) og indecholder vektoren a(t), er

vridningsfri (Torse).

Vis, at F er en tangentflade og find en parameterfrémstilling

for dens spidskant (Gratlinie).




