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4 timers skriftlig preve med hjzlpemidler. (Det er tilladt at med-

bringe noter, bwger, egne notater o.l. samt lommeregnerel.

Opgave nr. 1.

Lad o vare et mdl pid intervallet [1, ol defineret pd o-algebraen af

Borel mzngder indeholdt i [1,ol. Desuden antages at

® 1
I — duCyd < o .
iy

1 Vis, at funktionen
1 %
3 — sin (= =1
y o3 (y] oy
er p—integrabel for alle x € R , .og at der ved fastszttelsen
s
1 ®
FCxd = = sin{~} duCyd x & R
{ 5 G) ducy
er defineret en differentiabel funktion F:[R 5 R
C(Vink. Det kan benyttes, at |sinx| = |x] for x e [R)
=2° Vis, at talfwelgen Cak)k>1 defineret wved
@ 1
a = f —— duCyd k= 1,8,. ..
i Y

er aftagende og opfylder

2
< >
ak+L*a2k a, for k,1 > 1

3 Vis, at F fremstilles ved potensrzkken

© a
_ Ly ak Tkta 2k+1
PO = ) Co13% sy X
k=0

for alle x e R

(Opgaveszttet fortis=ttes)

.
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Betragt den i € meromorfe funktion

Lad
o

Opgave nr. 2

2

Z

Cz 2410 %Cz 2 +4)

£fCz> =

Find polerne, deres orden og de tilherende residuer.

Udregn vazrdien af integralet
@ xdx

~®o Cx2+1D %Cx%+4d

Vis, at funktionen

_ 4 1
glCzd = £Cz) + 5

z +4

er holomorf i C <% i>

Opgave nr. 3

f vere en periodisk funktion pd den reelle akse med periode
sidan at ffC(-6) = fC(H) for alle 8 €« R og
e , © e [o,g [

T
n -8 ,86[5,

fcen =
T ]

Tegn grafen for £ i intervallet [-m,m [

Vis at den trigonometriske Fourier-razkke for f er uniformt

konvergent.

Find Fourier-rzkken.

COpgaveszttet forts=zttesd
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Opgave nr. 4

Betragt felgende problem, hvor R er en konstant sterre end 1

“Au = 0 i Q =4Cx,yd) e RP[L < x+y° < RS,

u = ya for yf+y2 = 1 s

u =0 for xz—*-y2 = r?

1 Vis at lesningen er entydig og opfylder JuCx, y> | €1 for
Cx, ¥ & Q
2° Find lesningen u og vis at u e c®con





