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MATEMATIK 2 KF (KOMPLEKS
FUNKTIONSTEORI)

Opgavesaet til besvarelse i 3 timer. De fem opgaver vagtes ligeligt ved bedgmmelsen.
Alle skriftlige hjselpemidler (bgger, notater, formelsamlinger o.lign.) er tilladt.

Lommeregnere méa ikke anvendes.

OPGAVE 1.
Vejen v defineres ved ~(t) =i+ 2€', 0 < ¢ < 2m.

Beregn de komplekse vejintegraler

L
/Logz dz og / Og,ZQ dz.
Y gl (2 =1)

OPGAVE 2.
Lad ~ veere en lukket kurve i C\ {—1,1}, og saet
1 dz

Y : 20
7r171 z

Gor rede for, at J, er et helt tal. [Vink: udtryk J, ved w(y,—1) og w(y,1).]

OPGAVE 3.
Funktionen f defineres ved f(z) =z2"te* + (z —2) 22, 2z e C\{0,2}.

Vis, at f er meromorf i C, og bestem Laurentraekken for f i ringomradet 0 < |z| < 2.

OPGAVE 4.
Vis, at
/ CcosST dr — I
e 241 e
OPGAVE 5.

Punktmaengden S defineres ved S ={z € C: |z| < 1}. Vis, at hvis f € H(C) opfylder

betingelserne

(i) [f(z)]>1 for |z|=1
(i) Der findes 2z € S med f(z)=1

sa har f mindst et nulpunkt i S.



