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MATEMATIK 2 KF (KOMPLEKS FUNKTIONSTEORI)

Opgavesaet til besvarelse i 3 timer. De fem opgaver vaegtes ligeligt ved bedgmmelsen.
Alle skriftlige hjeelpemidler (bgger, notater, formelsamlinger o.lign.) er tilladt.

Lommeregnere ma ikke anvendes.

OPGAVE 1.
Vejen 7 defineres ved () = 312 +i(2t+1)%%, 0 <t < 1.

Beregn laengden af v, og vis derpa, at
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OPGAVE 2.
Lad fe€ H(C) oglad A € C.
Vis, at hvis f(1/z) = X for z —0,saer f(z)=\foralle z € C.

OPGAVE 3.
Lad m vaere et helt positivt tal, og lad
_ cosz

f2) =25, 2#0.

Bestem de vaerdier af m, for hvilke f har en stamfunktion i C\ {0}, og find, for disse

veerdier, Laurentrackken for en sadan stamfunktion.

OPGAVE 4.

Vis ved hjalp af residueregning, at
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OPGAVE 5.
Lad U={z€C:|z| <1} oglad f,g € H(U), hvor g er injektiv. Antag at:

fU) € gU); f(0)=g(0); og [f(0)=1|g'(0)l.
Vis, at der findes et A € C med |A| =1, saledes at
f(2) =g(\2), zeU.

[Vink: Anvend Schwartz’ lemma pa ¢ 'o f.]



