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Matematik 2 AS

Opgaver til besvarelse 1 3 timer.

Seettet bestar af 5 opgaver. Ved hver opgave er et pointtal angivet. For at besta eksamen
er et samlet pointtal pa mindst 55 ngdvendig.

Som hjzelpemidler ma medbringes noter, bgger og opgavebesvarelser.

Opgave 1 (20p)

(1) Beregn en stgrste falles divisor af (11 + 3¢) og (3 + 2¢) i ringen Z[1] = Z[/ —1].
(2) Undersgg om elementet 1+ 34/ —3 er irreducibelt i ringen Z[v/ —3].

Opgave 2 (20p)

Lad G vere en gruppe, z € G.

Seet
C&(z)={g9€G|gzg™" € {z,27"}}.

(1) Vis, at C&(z) er en undergruppe i G.
(2) Betragt elementet (1,2,3,4) € Sy. Angiv alle elementer i C%,(1,2,3,4) og deres
fortegn.

Opgave 3 (20p)

Lad R og S vaere kommutative ringe af ¢: R — S en ringhomomorfi. Lad a € R og sat

ker, o = {r € R| p(ar) =0} .

(1) Vis, at ker, ¢ er et ideal i R, som indeholder ker .
(2) Vis, at hvis a | b (i R) geelder

ker, o C kerp o .

(3) Lad ¢ vaere homomorfien fra Z — Z1¢ defineret ved o(r) = 7.
Beregn kers ¢.
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Opgave 4 (20p)

Lad K veere legemet Z4; og lad f(t) =¢° + 1eK[t.
(1) Beregn alle rgdder for f(t) i K.
(2) Afggr om K er et spaltningslegeme for f (2).

Opgave 5 (20p)

Betragt (Z,+) som abelsk gruppe. Lad k € Z vaere valgt. Vi definerer en ny komposition
S pa Z ved:
For alle a,b € Z er aSb=a+b+ k.
(1) Vis, at (Z,S) er en gruppe.
(2) Vis, at der ved
Yla)=a—-k (a€Z)

defineres en gruppeisomorfi fra (Z, +) — (Z,S).




