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MATEMATIK 224 

Opgaver til besvarelse i 2 timer. 

Opgave 1. 

Lad ~ være en kontinuert kompleks ~unktion defineret 

:på mængden f z I I z I ~ 1 J • Antag ~ er holomorf i ring-

området R(O,1,00) = f z I I z I > 1 J og at f(z) 
= ° ~or 

Iz I = 1 • Bevis at f er identisk lig O. 

Vink: Man kan benytte Laurentrækkefremstillingen 
00 

m 
, .. ~ a z 

n:;:-oo n 
i ringområdet R(O,1,00). I integral~ormlen 

an = -21 . J . (~(z)/zn+1 )dz 
1Tl l" z 1'= r 

foretages en passende grænseovergang. 

og 

Opgave 2. 

Find værdien af integralerne 

00 

J 2 )-1 (x +x+1 dx 
-00 00 

J (x2-x+1)-1 dx • 
-00 

(Opgaven fortsættes) 

(r > 1) 
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Matema tik 22:4. 

V,ink: Man kan go d tgøre a t f'oI'udsætningerne f'or a t anvende 

f'ormlen 

J= (p(x)/Q(x))dx = 2ffi 
-00 

L 
1m(a»O 

Res(P/Q,a) 

er tilstede. 

Opgave 3. 

Lad f' være en holomorf' f'unktion defineret på en åben 

sammenhængende mængde G c C. - Antag at f kun har reelle 

værdier på randen oK = K\K af en kompakt mængde K c G 

med ikke tomt indre K. Bevis at f' er en reel konstant 

på Gl 

Vink: Hjælpefunktionerne g(z) = exp(if(z)) og 

h(z) = exp(-if(z)) betragtes. Beviset kan fØres indirekte 

ved anvendelse af' maksimumsprincippet på disse to funktioner. 

Vinkene antyder kun en af' måske flere mulige metoder. 

Afskrif't af vinkene er ikke nok. En tilfredsstillende besva-

relse kræver en forståelig begrundelse. Vinkene er kun en 

ramme hvis udf'yldelse kan blive en tilfredsstillende besvarelse. 


