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MATEMATIK 223. Kurver og flader i rummet. 

Opgaver til besvarelse i 2 timer. 

Hjælpemidler kan ikke medbringes. 

Opgave nr. 1 

Betragt en tre gange differentiabel rumkurve, hvis krumning 

K er forskellig fra O i hvert punkt. Torsionen betegnes 

7;. Der vælges en gennemlØbsretning, og enhedsvektorerne på 

tangent') hovednormal og binormal betegnes 1, g og b o 

o 
1 Det antages her, at kurvens tangenter alle danner sam-

o 

me vinkel ep ') O < ep < Tf, med en fast retning givet ved 

enhedsvektoren e • 

Vis, at kurvens hovednormaler alle står vinkelret på 

~, og gør rede for, at 

e = 1 cos ep ± Q sin ep , 

hvor der enten læses + for alle kurvepunkter eller 

for alle kurvepunkter. 

Vis videre, at 
7; = ± cot ep • 

K 

Her antages omvendt, at er konstant langs kurven. 

Vis, at kurvens tangenter alle danner samme vinkel med 

en fast retning. 

(opgavesættet fortsættes) 
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Opgave nr. 2 

Med KT betegnes krumningen af' normalsnittet med en given 

tangentretning T i et punkt P på en to gange dif'f'eren-

tiabel f'lade. Det f'orudsættes, at ~ er f'orskellig f'ra O. 

Betragt en to gange dif'f'erentiabel kurve på f'laden, der går 

gennem P, ligeledes med tangentretning T. Kurvens krum-

ning i P betegnes K. 

o 
1 Gør rede f'or, at sidstnævnte kurve har en oskulations-

plan i P, og at denne er f'orskellig f'ra f'ladens tan-

gentplan i P. 

Bevis, at 

K = cos ep 

hvor ep er vinklen mellem kurvens oskulationsplan og 

normalsnittets plan. (Meusnier 1776.) 

(Vink, til begge spørgsmål: Idet man benytter parameterf'rem-

stillinger f'or f'lade og kurver, kan man med f'ordel f'or hver 

kurve betragte pro jektionen af' E, " 2 på f'ladenormalen.) 
t 

Ved bedØmmelsen tillægges de to opgaver samme vægt. 

2 f'ormelblade er vedhæf'tet. 
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