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3 timers skriftlig prøve uden hjælpemidler. 

Ved vurdering af besvarelsen lægges der lige stor vægt på hver af 
nedenstående 4 opgaver. 

Opgave nr .. 1 

Lad (X,Æ,~) være et målrum og lad der være givet en fØlge 

(En)n> 1 af mængder fra a-algebraen Æ. 

. o 
1 . Vis, at 

00 

Vis, at hvis ~ ~(Ek) < oo, 
k=1 

så gælder 

~( ~ ~ Ek) = O • 
n=1 k=n 

o:egave nr. 2 

Betragt de to delmængder af JR3 

A { (x,y,z) E JR3 2 = x +y 

B = { (x,y,z) E JR3 x 
2 

+ z 

2 

2 

1 o . JR3 • . Vis, at A n B er en Borelmængde i 

< 1} 

< 1 } 

2°. Angiv billedet af A n B ved projektionen (x,y,z) ~x af 

JR3 på JR • 

3 °. F ind m3 (A n B) , det tredimensionale Lebesgue mål af A n B . 

Opgavesættet fortsættes 
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Opgave nr. 3 

1°. Definer begrebet en Dirac fØlge (k ) for JRd . 
n n>1 

2. 

opfylder k > O og fk(x)dx = 1 , 

n > 1 en Dirac fØlge. 

3°. er kontinuert i x
0 

E JRd , så vil 

kn*f(x0 ) ~ f(x 0 ) for n~= , ~det (kn)n> 1 er en vilkårlig 

Dirac fØlge. 

Opgave nr. 4 

Lad f: JR ~ JR være den periodiske funktion med periode 2TI , der 

er fastlagt ved 

for O < x < 2TI , 

f(x) 

for x = o . 

1°. Find Fourier rækken for f og gØr rede for, at rækken konver­

gerer for alle x E JR med sum f (x) . 

2°. Vis formlerne 

TI 
4 = 

= 
L 

n=1 

(- 1)n-1 
2n-1 

2 TI 
6 = 

= 
L 

n=1 

1 
2 
n 




