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Opgave nr. 1. 

Lad (X,JE,lJ) 

antag, at 

være et målrum, lad E
1 

, E2 , . . . ti l høre JE og 

1° Vis, at lJ(u;=n+1Ek) ~O for n~ oo. 

2° Vis, at det for l-l-næsten alle x E X gælder, at x til­

hØrer hØjst endelig mange af mængderne E
1 

,E2 , ... 

Opgave nr. 2. 

Angiv mængden E { (x,y) E m.2 o .'!!.} o = < x < y < p a 
2 

skitse og find f 2f(x,y)d(x,y), hvor 
lR 
cos y for (x, y) E E 

f(x,y) = { 
y 

2 o for (x, y) E 1R -......E 

2° Lad G: ]0,~] ~m. være differentiabel med afledet 

DG (x ) = c o s x , 
x 

og antag TI 
G(2) =O. 

Vis, at G E ~(]O,~]), 
TI /2 

og find f G(x)dx . 
o 

en 

(Opqavesættet fortsættes) 
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Opgave nr. 3. 

Idet (X,JE,).l) er et mRlrum med ].l(X) < oo, sætter vi 

d (A, B) = J.1 ( (A--..B) u (B'-A) ) for A,B E JE . 
1 o Vis, at d (A, B) = 111 A -1 B 11 1 

for A,B E JE. 

20 Vis, at d er en pseudometrik i JE. 

2. 

30 Vis, at JE med pseudometrikken d er fuldstændigt. 

Opgave nr. 4. 

Vis, at 

f m 
1 d x < 00 x + e -t 

for hvert t E ]-oo 1 1[. 

Vis, at der for hvert t E [-1,1[ gælder 

eix n-1 

f m d x 
00 t = rn=1 x -t n-i + e 

(Vink. Man kan have nytte af en kvotientrække med sum 

Idet y 

man·vise, 

når 

(i-1)x 1 e . -x 
1-te 

. ) 

Opgave nr. 5. 

er et 

at 

1 
n+1 

f(x) 

irrationalt og 

~=O f (a+ k •2ny) 

imx = e x E lR, 

a et 

----+ 

n~ 

med 

vilkårligt reelt tal, 

1 
J:7T 

f(x)dx 
2n 

, 

mEZ. 

2° når f er et trigonometrisk polynomium. 

3° når f; lR ..-.. ( er kontinuert og har periode 2n. 

skal 




