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Opgave nr. 1.

Lad pu: IE ~= [O,e0] veere et mil i en maengde X 4 @,
lad p vere et reelt tal, 1 < p < e, o0g betragt en

funktion f: X~ €.
[
1 Vis, at
f er IE~-milelig = Iflp_1f er IE-malelig .
2 Vis, at

£ e (X, B,u) = 1£1° ' € L(x, ®,p) .

Opgave nr. 2.
1
-1
1 Beregn Lebesgue integralet f X 2dx. Begrund hvert
0

skridt 1 udregningen.

2 Bevis, at

(opgaveszttet fortszttes)
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Opgave nr. 3.

Lad 4 vere t®llemdlet i en mengde X 4 @. (For enhver

endelig mengde E ¢ X er u(B) 1lig antallet af elementer

i

E, og for enhver uendelig mengde E - X er #(E> = o)

Lad endvidere f: X ~ € vasre integrabel med hensyn til 4.

30

For hvert n € IN skal man vise, at mengden

A = Ixex|Lcleol]

er endelig, og at dens elementantal ikke overstiger

g/ [ ldu .
X

Bevis, at f [fldy - O for n - e .
X\

Bevis, at der til ethvert € € IR+ findes en ende-

lig mengde B Cc X, slledes at

}fxfd# - EXEFf(X)l < €

for enhver endelig mangde F, hvor E C FcX.

Opgave nr. L.

Lad ¥ vmre et vektorrum over IR eller €, med seminorm.

[o]

1

Antag, at ¢ er fuldstendigt, dvs. at enhver Cauchy
fplge S4980s 0o med elementer 8 € ¥ er konvergent

i . Vis, at enhver rzkke E?_1aj med led a'j € Zﬂ

oo

=1 { «, er konvergent i V.

hvor 2 lla

il

(opgaven fortsmttes side 3)
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(Opgave U fortsat fra forrige side)

2 Antag omvendt, at enhver rakke E§=1aj med led

0O

8 € ¥, hvor 23,1“33” < w, er konvergent i .

Vis, at v er fuldstendigt.

(Vink. For en given Cauchy fglge By9859 000 SPEES

fgrst en konvergent delfglge 8, s S

] n2,ouo o)

Opgave nr. 5.

Lad Fourier rskken for funktionen f € &(T) vare konvergent

i punktet x, € R med summen s og lad g €& (1) vare

differentiabel i X, o

o]

1 Antag her, at g(x_ ) = 0, og vis da, at Fourier

rekken for produktet fg er konvergent i x med

o

summen O,
(Vink. Man kan f.eks. benytte, at

. 1
D (x) :E%Eﬁ_n.i_%l’i for x # O (mod 2mw) .)
n sin +x

2 Vis, at Fourier rzkken for fg er konvergent i x_

uanset verdien af g(x_ ), og bestem summen.





