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Ved vurdering af besvarelsen lægges der lige stor vægt på hver 

af nedenstående 5 opgaver. 

\:::;.Opgave nr. l. 

Lad X og Y betegne to ikke tomme mængder forsynet med 

a -algebraer )j og >f, og lad A og 1B være mængdesystemer 

på x y o x EA og s a '=x og y EJB c '>f· -
Vis, at hvis );f er den mindste a-algebra o X, der p a 

der A og >r er den mindste a-algebra på Y, der 

der 1B o er produkt-a-algebraen X x>/ den mindste ·f s a 

bra o XxY, der indeholder mængdesystemet {AxB lA E A p a 

Opgave nr. 2. 

Lad (cn)nE~ være en familie af komplekse tal så 

';: le 12 
n n=-oo 

< 00, 

Vis, at der findes f E Je2 (n) med Fourier rækken 

00 

n=-oo 

og at 

inx c e 
n 

~ le 12 
n n=-oo 

indehol-

ind.ehol-

a-alge-

f B E }B 

(Onnrtvesættet fortsættes) 

} . 
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Opgave nr. 3. 

Låd f: m.2 ~ [O ,co[ være en Borelfunktion. 

1 ° Vis at 

er en Borelrnængde i m.4 med Lebesguemål 

hvor er Lebesguemålet i 

2 2 
2° Fl'nd m (M ) naor f(x,y) -- e-(x +y ) 

4 f 

~ Opgave nr .. 4. 

x,y E m.. 

2. 

Schwartz rummet .:f= Y\ m.) 

den af funktioner (i) E ~co (m.) , 

defineres som bekendt som mæng-

hvor 

1° Vis, at for f,g E f er fg E Y og F(fg) = Ff*Fg. 

(Leibniz formel for differentiation 

kan benyttes uden bevis) . 

Vis, at for f,g E f er 

(Opgavesættet fortsættes) 
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Opgave nr. 5. 

3 • 

I det fØlgende betragtes mål ~~~ på Borelalgebraen lli på 

JR, som forudsættes endelige, i.e. ~(JR) < oo, ~(JR) < oo. 

Man siger, at ~ har n'te moment (n~ 1 ,2, ... ), hvis 

xn E DC'
1 

( JR, lli, ~) , og tallet 

-oo 

kaldes ~·s n'te moment. 

1° Vis, at hvis ~ har n'te moment, så har ~ også k'te moment 

for k = 1 , 2, ... , n. 

2° Lad p: JR
2 ~ Æ være givet ved p(x,y) = xy. Vis, at hvis 

~ og ~ har n'te moment, så har billedmålet a = p(~x~) også 

n'te moment og 

(Billedmålet a = p(~x~) er defineret ved 

-1 a (B) = ~x~ (p (B) ) , B E lli) • 




