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Opgave nr, 1.

Lad 59 vere en o0-algebra i en mengde E og lad
f1,f2,... vaere reelle funktioner defineret pd E, méle-
lige med hensyn til % . |

Vis, at {x € E | sgp‘ £ (x) <o} € L.

Opgave nr, 2.
Lebesgue malet af enhedskuglen

2

2 2
fx = (x1,x2,x3) | A < 1} ?

i R3 er L|-1T/30

Find Lebesgue malet af enhedskuglen i Ru.

Opgave nr. 3.

4° Vis, at FG er absolut kontinuert i [a,b], nar F

(Opgaven fortsattes)
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og G er det,
2° Lad f € L([a,b]). Ggr rede for, at der findes en

funktion h € L([a,b]), s&ledes at

Vx € [a,bj: (/z £(t)at)® = fz h(t)at .

Opgave nr. L,

Lad f € LP(R) og g€ LP(R), hvor 41 <{p <o , og

lad f ® g betegne funitionen
(x,5) = £(x)gly), (x,y) €R xR,
Ggr rede for, at £ ® g € LP(R x R), og bestem
lr @ ell, .
Opgave nr. 5.
1 Bestem Fourier rzkken for funktionen f givet ved
f(x) =x, x € [0,2n] . 5

° 2 2T
2 Idet g € L°([0,2n[) , skal man udtrykke /6 xg(x)ax

som sum af en rzkke, hvor Fourier koefficienter for g ind-

gar i leddene,

(forts.)
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Opgave nr, 6,
Lad H vare et komplekst Hilbert rum, og lad x € H .
1° Idet e<H , |le]l =4, skal man bestemme den ortogo-

nale projektion af 'x pd underrummet {Xe | A€ &l .

20 Lad M vere et afsluttet underrum af H og antag
Px + 0, hvor Px er den ortogonale projektion af x pé M.

Find
k = sup f)(e]x)] | e €, llell ='1}

og bestem {e € M, llel] =1 l [(e]x)] = x} .

(Med. (e|lx) betegnes skalarproduktet af e og X .)

Opgave nr. 7.

Lad 4 vere et mal i en mangde E, lad f: E->C

tilhgre LP(u), hvor 1 < p < e, og lad 1/p + 1/g = 4 .

o

1° vis, at  |£]P7V € .Y(u), og vestem Hlflp"”lq .
2°  Ggr rede for, at der ved
g =/t , geiin),

defineres en kontinuert, line®r funktional T: LY(n) - ¢,

(Opgaven fortsattes)
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og bestem operatornormen [T

o
3

 hvor

[e]

2

2

Opgave nr. 8,
Lad a€ &, 0 < [a] < 1.

Find kurveintegralet

1
fc(o’1) (Z - a)(z - 1/-83 dz

C(0,1) er enhedscirklen i C,

" Find

/ZW 1 it .
0 1 - 2acost + a

Opgave nr, 9.

Formuler Rouchés sztning.

med positivt omlgb.

Om polynomiet ag + a1z + eoe + anzn med komplekse

 koefficienter er givet, at det har netop n forskellige

nulpunkter i C. Vis,at denne egenskab bevares ved til-

strekkeligt sm& @ndringer arf koefficienterne.

L"o






