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Opgave nr. 1

Lad {xnlq» < n < o} vere en orthonormal basis for Hilbert rum-

o0
met H, For enhver vektor x i Hmed x = 2 %nxn defineres
oo ' -00

=00

Vis at T er en isometrisk afbildning af H pad H, og at T ikke har

nogen egenvardier,

Opgave nr. 2
Lad J3 betegne systemet af Bofei mengder i R og lad pu vare eb
mal pa J> saledes at 1(B) < o for enhver begranset Borelmzngde
B, Antag at fér enhver mzngde A i 35 er pu(4) = sup u(X), hvor
supremum tages over allle kompakte mzngder K indeholdt i A,
Vis at for enhver begranset mengde A i I35 er u(A) = inf u(@),

hvor infimum tages over alle &bne mangder G som indeholder A,

Opgave nr, 3

Formuler Cauchy's residuesztning.

(Opgaveszttet forts.)
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Opgave nr, 4
Lad f vere en positiv, Lebesgue madlelig funktion pd [O,c|, s&-
. ,
ledes at e*f(x) er integrabel pa [0,e[ med /; e*r(x)dx = 1.

Vis at (1 + %)nf(x) er integrabel pd [0,wo[ for ethvert naturligt

tal n, Vis at talfglgen {/;a’(1 + %)nf(x)dx} er konvergent, og

angiv grensevardien.

0pgave nr, 5
Lad f: A » & vare en holomorf funktion p& et abent omrade A, der
indeholder halvplanen {z € 8|Re z > 0}. Antag at |£(z)] §.1 for
Re z = 0, og £(2) » 0 DAY 2 - o indenfor A.

Vis at |£(z)]| ¢ 1 for Re z > O.

Opgave nr, 6
Lad M vasre en begrznset, aben, konveks delmznzde af et reelt

L]

, sédledes at 0 € M, og -x € M hvis

Banach rum V med norm |
X € M, For ethvert x i V defineres
lﬁle inffa > 0 | o xEM}

Ggr rede for at ||| ||| definerer en norm pa V.

Opgave nr. 7
Vis at funktionen x - log«x, hvor x € ]0,1], tilhgrer
Lp([0;1],ég,%) for 1 £ p < w, men ikke for p =

(Opgaveszttet forts.)
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Opgave nr. 8

Lad £ vere en Lebesgue integrabel funktion pa [0,2m], For et-

hvert z i & med |z| < 1 defineres
2w, j - i
a(z) = =L (eltoz)Te(t)et tat

Vis at g er holomorf i omradet {z € C ] lz] < 1},

Opgave nr. 9

Funktionerne k_: R > R er givne ved

n -
k(x) ===e ()" a2 1,2,3, ...

S

Ggr rede for at k *f - f uniformt p& R for enhver begrznset,

uniformt kontinuert funktion f pa R.
o  =x2
Vink; Det er givet at f;w e *ax = V.

Opgave nr. 10

Lad T vere en selv-adjungeret, kompakt operator pa det separable

Hilbert rum H, siledes at o(T) ¢ [0,1].

Vis at fglgen {Tn} konvergerer uniformt i 82(H) mod en projek-

tion P, hvor P(H) har endelig dimension.






