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Opgave nr. 1.

(B~de A) og B) .0nskes 10St)

A) Idet p betegner et primtal, skal man vise, at antallet

af irreducible moniske polynomier af anden grad over l~-

gemet (Zp'+'.) er lig tp(p-l).

Elementerne i (Z3'+'.) betegnes 0, e og -e.

Angiv de irreducible moniske polynomier af anden grad

i Z3(X].

Benyt det fundne om Z3[X] til at vise, at for ethvert

h E Z er polynomiet X4+X3+X2+3hX+l irreduod.belt

over Q.

B) Lad G vrere en endelig gruppe med undergrupper H og

K. I noterne er vist at ord(H n K)·ord G ~~ord H • ord K.

G0r Fede for at dersom lighedstegnet greIder, sa er

G == KlI = HI{ . {.idet AB som bekendt bet~gner

fab I a EA., bE BJ).

(Forts.)
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Vis ogsa, at betingelsen G = KH = HK er tilstrrek-

kelig til at lighedstegnet grelder (f.eks. ved pa

passende m~de at optrelle elementerne).

Opgave nr. 2.

Lad (M,+, .) vrere en ring, .hvor- det for ethvert element a

grelder at

a 2 = a . (H)

1) Vis, at for aIle a er 2a = 0, og vis, at ringen er

kommutativ (man kan f.eks. indsrette a+b i (H»).

Bevis, at dersom ringen er et legeme, sa er det iso-

morft med (Z2'+'.).

2) Man betragter maximalidealer I i (M,+~.). Ethvert

I er en undergruppe i (M,+), hvad er dens index?

Lad f vrere mrengden af maximalidealer i (M,+, • ), og

lad P(~·) betegne mrengden af delmrengder af sf
Idet kompositionsreglen 6 defineres ved

A ~ B = ( A lj B) \ (A n B) :for A,B E: PC.!)

bliver (P(f),6,n) en kornmutativ ring (0nskes ikke

bevist).

(Forts.)
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En afbl1dning f': M .... p( t/) def'ineres ved at

:rea) = [r J a ¢ rt,

Godtg¢r, at f er en homomor~ afbildning

(M,+~.) -- (P(~ ) ,b.,n).

Opgave nr. 3.

3.

IndikRtorf'unktionen f'or en mrengde A~ R betegnes 1A•

Translationen t ~ t + a, t E~, givet ved a E R oetegnes

L~ B~ R vrere· Lebesgue malelig med Lebesgue mal

"(B) < ~ •

10 Vis, at f'unktionen t:;:: 1_B * 1B er def'inerE::t Qveralt p8.

R, og at

Vx E R: ~(x) = ACB n ~ (B)) .x

(

20 G¢r rede-i'or, at i' E L(R), og f'ind Jp£(X)dx •

3C Idet B ~ B = fy - z lyE B, z E Bl, skal man vise, at

r(x) > 0 ~ x E B - B ,

samt at hvis ~(B) ) 0, sa er a indre punkt for B - B i

R.
(Forts.)
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(

4° G¢r rede for, at den Fourier trans:formerede 1 til-
B

h¢rer L2(R) , og vis

VX E It: . f'{x ) = 21T J", l' (t) 1
2 e i tx: dt. •R B




