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Opgave nr. 1

Angiv maksimum a:r funktionen f': R3
-? R pa mengden F~ nar

f(x,y~z) = xyz, og
2 . 2

F = {(x,y,z) E R3 jex + eY = 4, z = 2j.

Opgave nr , 2

Vis at den harmoniske rrekke ; ..J-.
1

ikke er summabel ~
o n+

Opgave nr. 3

Formuler Cauchy's residuesretning.

Opgave nr , 4

Lad f vrere en positiv, Lebesgue malelig funktion pa [0,00[,

saledes at eXf(x) er integrabel pa [0,00] med 1
0

00

eXf'(x)dx = 1.

Vis at (1 + ~)nf'(X) er integrabel pa [o,oo[ f'or ethvert naturligt

tal n. Vis at talf'¢lgen flo 00(1 + ~)nf'(X)dxj er konvergent, og

angiv grrensevrerdien.

(Opgavesmtt~t forts.)
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Opgave nr , 5

Lad £: A ~ ~ vrere en holomor~ ~unktion pa et abent omrade A,

der indeholder halvplanen !z E eJRe z ~ oj. Antag at If(z)J ~ 1

for Re z = 0, og fez) ~ 0 nar z ~ 00 indenfor A.

Vis at 1~(z)1 ~ 1 for Re z ~ o.

Opgave nr , 6

Lad M vmre en begrrenset, aben delmrengde a~ et reelt Banach rum

V med norm "-,,, sa.Ledes at

(a) OEM.

(b) -1: E M hvis t: E M.

( c) I\f: + (1-A) g E IV[ for al Jill t:, g i l\~ og 0 ~ A ~ 1.

For ethvert f i V def'ireres

G¢r rede for at III • Ilf def'Lner-e r en norm ps. v.

Opgave nr. 7

Vis at fUnktionen x ~ log x, hvor x E ]0,1], tilh¢rer ~P([O,1J)

for 1 ~ p < 00, men ikke for p = 00 0

Opgave nr. 8

Lad f: R~ R vrere en kontinuert funktion.

Find malet (i R2
) af mrengden {(x,f(x» E R2 jx ER1.

Vink: Anvend :r.eks. Fubini's sset.nfng ,

(Opgavesmttet ~orts.)
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Opgave nr. 9

Lad u: A ~ R vare en ikke konstant, harmonisk :CWlktion pa. en

aben, sammenhrengende mrengde A £ t.
Vis at u afbilder abne mmngder i A pa abne mmngder i R.

Opgave nr , 10

Lad F(x,t) vmre en reel fUnktion pa ~2, saledes at

(a) F(x,t) er integrabel i x for ethvert ~ast t.

(b) F(x~t) er differentiabel i t for ethvert fast x.

(c,) Der tindes en inte grabel funktion h pa. H, saledes at

IFi(x,t)1 ~<h(x) for aIle t.

Vis at funktionen f givet ved f(t) = f F(x,t)dx er differenti­

abel, med f'(t) = f Ft(x,t)dX.

Vink: Betragt funktionsf'¢lger fg 1, hvorn .

gn(x) = s~1 [F(x1to + sn) ,- F(x,to)] og hvor sn ~ o.




