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Opgave nr. 1

Laa (X, &,1) vare et malrum og lad f: X —> @ vare en

X-malelig funktion, som ikke pu-nesten overalt er O .
Bevis, at der findes tal a,b EIR+ , s&ledes at

p(ixex | a < |e(x)<b}) >0 .

| Opgave nr. 2
Lad ¢: R-> € v®re en Borel funktion og antag

vx,y € R: o(x + y) = ¢o(x)e(y) samt Vx € R: |o(x)| =1 .

1°©  Vis, at ¢ for vilkadrligt g € L(R) er egenfunktion
(egenvektor) ved den linesre afbildning f — f*g ,

red (R) .
2%  Vis, at der findes et g € £€(IR) , siledes at o¢%g(0) 4+ 0 .

30 Er ¢ ngdvendigvis kontinuert ? Begrund svaret.

@ (Forts&ttes)
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Opgave nr. 3

Bestem operatornormen |[F|| for Fourier transformationen
F: L(R) — %%(IR) , idet L(IR) betragtes med 1-normen

og 6% (IR) med den uniforme norm (supremum normen).

Opgave nr. L4

Lad H vare et uendelig-dimensionalt, separabelt Hilbert rum

og lad T: H—~ H vasre en selvadjungeret kompakt linesr opera-

tor.
Bevis, at der findes en fglge T1, T2, cee af kontinuerte
lineasre operatorer T,: H-—~ H med endelig-dimensionale
billedrum Tn(H) , sSaledes at
Il =1 ll -0 for n- e,
Opgave nr. 5
Bestem ordenen i 0O samt den principale del i 0 af
e? _
1 - cos z
Opgave nr. 6
10 Tegn en skitse af den simple lukkede vej ¢: [—%,é%]"* ¢ ,

hvor

(Opgaven fortsazttes)
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1 + 2isint for -Z ¢t ¢ T
3223
o(t) =
2cost + 2isint for % <t g 2% s

og markér de nulpunkter for sin(zj) , der ligger

inden for ¢ .

2 Find omlgbstallet om O for vejen f o ¢ , nar f er

givet ved

a) f(z) = sin(z”) , b) f(z) = ———— .

Opgave nr. 7.

Lad f € dg(IR) have begrznset stgtte. Med et passende a € R

gxlder altéé
f(x) = 0 for |x| > a .

°  Ggr rede for, at x — f(x)eéx , x €IR , tilhgrer & (R)

for ethvert £ € @ .

2 Bevis, at F: € —~ € defineret ved
J *
F(g) =/ f(x)e”"ax , £ €C ,
, IR

er en hel funktion, d.v.s. er komplekst differentiabel i
hvert punkt af C . (Vink: Man kan betragte differenskvo-

tienten svarende til tilvazkster h,,h € ¢\ {0} mea

1 2‘,'.I
hIl -0 .)

(Opgaven fortszttes)
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30 Ggr rede for, at den Fourier transformerede

kan fremstilles ved en potensrzkke,

Fr(t) = 5 ath tem.

FeirR —~ ¢






