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MATEMATIZK 2,°
(MATEMATIZK C)
Skriftlig prgve 2.
Hjelpemidler kan ikke medbringes.

Eksamen afholdes den 9, januar kl., 10-1l4.

Opgave nr. 1.

Lad A va&re en aben, sammenh&ngende delmzngde af é, hvis
afslutning A er kompakt, Vis at vektorrummet H af komplekse
funkti oner, som er definerede og kontinuerte pé A og holomorfe
p& A, er et Banach rum med den uniforme norm

I£ll = suplle(z)| | 2z € &l.

Opgave nr. 2.
Betegnelser som i opgave nr. 1. Vis at for enhver funk-

tion £ 1 H findes et z i A\A s& |£(z)| = ||f]] .

Opgave nr. 3.

< p<g<r, Vis at

Lad p,q og r vere reelle tal med 1

<K Kk <k
LP(R ) N LP(R ) c Lq(R ).

Opgave nr. L.
Lad £ og g vare reelle funktioner pa4 R, sdledes at g er

integrabel og I(f) < . Vis at I(f+g) = 1(f) + I(g).

Opgave nr,., 5.

Funktionen f:A - 12 er defineret ved
1 2 2 , —1
(u,v) = £(x,y) = (& log(x“+y“), Arctg(yx '));
, 2 2 2 .
hvor & = {(x,y) € R° | (x-1)° + y° < 1], Vis at f har en om-

(opgaven fortsattes)
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vendt afbildning i en omegn af punktparret (x,y) = (1,0);
(u,v) = (0,0), Gor rede for at f_1 er en C1~funktion, og find

de partielle afledede af £ | i punktet (u,v) = (0,0).

Opgave nr. 6.
Lad £ vare den meromorfe funktion givet ved f£(z) = 2—2,

z + 0, Find Res(f,z) for ethvert z i O.

, Opgave nr. 7.
Lad £:[0,1] = [0, vare en male}ig, begranset funktion.
Vis at funktionen g(x) = (41 £(t)* dt)i er kontinuert for
1 £ x < oo
Vink: Udnyt for eksempel Lebesgues sztning om absolut majori-

seret konvergens.

Opgave nr. 8.
Lad A vere en skevsymmetrisk nxn matrix (x_ A X = 0 for
alle x). Vis at hvis x = (x,(t),x,(%),°"",x (t)) er en lgsning

til differentialligningen

(%‘{):: 4 X

1
s& er lazngden af vektoren x (udregnet som (2 xkz)z) vafhengig
af t.
Opgave nr. 9.
Find arealet af omrédet ¢(A) i Rg, hvor A er mengden

{(x,57) € 2 | x > 1}; og p:a -~ &° er givet ved

. x _
(D(X,y) = ( 55 2y 2) o
X +y X +y

Vink: Brug eventuelt kompleks funktionsteori,

{Onoaveanttat FAntecottoc)




Kgbenhavns universitet
Mat,2+C, prgve 2,
Vinteren 1969-70, 3

Opgave nr, 10.

Formulér Lebesgue-Fﬁbini's setning om dobbeltintegraler.






