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Opgave nr , 1.

Lad r l1
~ vmre en ~-algebra i en mrengde E og lad.

~1,r2'••• vmre reelle funktioner defineret pa E, male~

lige med hensyn til fJ.
Vis, at [x EEl sup: f'n(x) < eol E .:P •

n

Opgave nr-, 2.

Lebesgue malet af enhedakuglen

fx = (x1 , x2 , x3 ) J x1
2

+ x2
2

+ x3
2 < 1]

i f(3 er 41T/3.•

Find Lebesgue malet at enhedakuglen i f(4.

Opgave nr. 3.

o
1 Via, at FG er absolut kontinuert i [a,b], nAr F

(Opgaven fortsmttes)
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og G er det.

o
2 Lad

tUnktion

t: E L([a,b]).

hEL([a,b]),

G¢r rede for, at. der findes- en

saLede s a.t

~x E [a,b]: (~ f(t)dt)2 =~ h(t)dt •a a

Opgave TIr. 4.

lad ~ ® g betegne fun~tionen

(x,y) ~ ~(x)g(y), (x,y) E R x It •

G¢r rede for, at ~ 0 g E LP(~ x ~), og bestem

U:r @ gil •
l?

Opgave nr. 58

o·
1 Bestem Fourier rrekken ~or ~unktionen f givet ved

~(x) = x, x E [O,2rr[ ..

•2 Idet
21T

, skal man udtrYkke faxg(x)dx

som sum a~ en rrekke, hvor Fourier koef~icienter ~or g ind~·

gar' i leddene.

(:forts.)
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Opgave nr. 6.

3.

Lad H vrere et komplekst Hilbert rum~ og lad xE H ~

o
1 Idet e E H , lJ.elJ = 11, akaL man bestemme den ortogo-

nale projektion a~ x pa underrummet f~e 1 ~,E oj •

o
2. Lad Iv! vrere et a.fsluttet underrum af' H og antag

Px ~ 0,· hvor Px er den ortogonale projektion a~ x pa M.

Find

k= sup fleelx)l I eEM, Ilell = 11

ogbestem feEM, lIell=:1 !/(elx)/ =k1.

(IVIed. (e 1x ) betegne s skalarproduktet a:C e og x. )

Opgave nr. 7.

Lad I-i vzer-e e t mal i en mangde E, lad:f: E ~ C

tilh¢re LP (f-L) , hvor 1 < p < M, og lad. 1/p + 1/g :;= 1 ,

1° Vis, at. 1.:rjP-i E L9.eJ.l), og bestem 11/:rI P-1 /1 9. .

o
2 G¢r rede Lor, at der ved

Tg = ! E f'g df-l ,

def'ineres en kontinuert, lineffiI' funktional T: L9.eJ.l)" C,

(Opgnven Lortsffittes)
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og bestem operatornormen IITII.

Opgave nr. 8.

Lad a E C, 0 < la' < 1.

o
1, Find kurve-integralet

1
(z - a)(z - 1/a) dz ,I

0(0,1)

. hvor 0(0,1) er enhedscirklen i C, med positivt ornl¢b.

o
2 . Find

1 dt Il

1 - 2acost + a 2

Opgave nr. 9.

1 Formuler Rouches sretning.

•2 Om polynomiet n
+ anz med komplekse

koef~icienter er givet, at det har netop n ~orskellige

nulpunkter i C. Vis,at denne egenskab bevares ved. til-

strrekkeligt sma rendringer a~ koe~~icienterne.




