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MATEMATIIZK 2.
Skriftlig prgve 1,

Alle hjzlpemidler kan medbringes.
Eksamen afholdes den 10, juni k1, 10 - 14,

Opgave nr., 1,

I et 3-dimensionalt euklidisk rum med en ortonormal basis

har ellipsoiden E ligningen §_§ §' = 1, hvor g = (bij) er en
symmetrisk matfix.

De positive koordinatakser skzrer E i 3 punkter, Vis, at
tangentplanerne i disse har et skazringspunkt g som opfylder

ligningen g_gz g, = trg (hvor trg = b11+b22+b33).

Godtggr, at fladen E, med ligning x_B°X|= trB er en el-
1ipsoide, og vis, at der findes en ortonormal basis, i hvilken
matricerne for E og E1 begge er diagonalmatricer, Angiv halv-
akserne for E1 udtrykt ved halvakserne a,b og ¢ for E (halv-
akserne malt p& koordinatakserne i denne basis).

Vis, at for tre vilkarlige parvis ortogonale halvlinier
gennem begyndelsespunktet vil tangentplanerne i deres skzrings-

punkter med E skzre hinanden i et punkt af E1.

Opgave nr, 2.
Lad I1 og 12 betegne idealer i en kommutativ ring, Man
derinérer I1-Ié-som mezngden af endelige summer 3 a1a2, hvor
adﬁe';{, a, € Izj vis, at I,-I, er et ideal.

1
- Man definerer I1+I2 som mzngden af udtryk a1+a2, hvor
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,?1 €1, a, € I,; vis, at I,+I, er et ideal. Vis, at i

(Opgaven fortsztter)
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(z +,°) vil I, = (ny) og I, = (n,) medfgre I
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Godthr, at i (Z,+,*) gzlder
(4) (I1+I2)-(I1012) =I,1, .

Vis, at der i Q[X1,X2] firdes idealer I,,I, for hvilke (£) i

gelder.
Opgave nr. 3.
(1) Find ] eF?
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nvor K er cirklen fz| |z| = R} med positiv omlgbsreining,

r
(2) Vis, at na&r L er halveiklen {z = x+iyl |zl =R, ¥ 2

gemmemlgbet fra -R til R, gelder
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: -5 dz - =278 Tfor R * oo, nvis g 2 O,
1, 2
j e dz = O for R = o, hvig 8 £ 0.
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; (3) Vis hervedy_eller p4 anden méde, at

- sinx) . e 0 , -~ hvis o 2z 2
( } cos ax dx = ( - ' g
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