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Opgave nr, 1
Vis at enhver Borelmzngde i R, som har Lebesguemalet 0, er
indeholdt i en stgrre Borelmzngde med Lebesguemidl O.
Angiv et mil pa Borelmzngderne i R, for hvilket der findes »

en stgrste nulmangde.

Opgave nr. 2
Vis at funktionen (x,y) - %1og(x2+y2) er harmonisk i
Rz\{o,oi, og angiv en konjugeret funktion i halvplanen
[(x,5) € R%|x > 0}.

_ Opgave nr. 3

Lad {fn} vere en fglge af absolut kontinuerte funktioner !

pd [0,1], sl@ledes at fn(o) =0 og HfﬂH“ <1 formn=0,1,2 ¢00 . ~
Vis at hvis fﬁ(x) > fé(x) for nzsten alle x, si vil

f, = f_ uniformt pa [0,1].

(Opgaveszttet fortszttes)




Mat. 2+C, prgve 2, vinteren 1970/71.

Opgave nr. L4
Lad T vare den operator pa L2(-ﬂ,w), for hvilken
Tf(x) = xf(x), ndr £ E:LZ(—W,W).
Vis at T er selvadjungeret og find [|T|.

Opgave nr. 5
Lad f vere en kontinuert funktion pad R, med kompakt stgtte.
Ggr rede for at den Fourier transfermerede af £ tilhgrer

L2(—m,w), og vis herved at den Fourief transformerede éf % er

integrabel.

Opgave nr. 6
Udregn integralet f;F(z2+uz+1)_1dz hvor
P ={zetl| |z] <1}.

Find herved vardien af integralet.fozw(u+2cos x)—1dx.

Opgave nr. 7
-1
Bevis at funktionen (x,y) - (1-xy) 2 er Lebesgueintegrabel

p& 10,10 x 10,1

Opgave nr. §

Lad S og T vare kontinuerte, linezre operatoref pa Hilbert-

1

rumet H, siledes at S er kontinuert.

Vis at ST og TS har de samme egenvardier.

(Opgave szttet fortsstte 5)
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Opgave mnr., 9
Bestem de a > 0 for hvilke funktionen

x = (x(1 + (logx)?))™

er Lebesgue integrabel pa ]0,e .

Opgave nr. 10
Funktionen f antages holomorf i et abent omradde, der inde-
holder mengden {z € &| |z| < 1}.
Vis at hvis [£(z)| <1 for [z] =1 og f(P)(O) = 0 for
p =0,1,...,n-1, 88 galder |f(z)] _g.lz]n for |z| < 1.
Vink: Betragt funktionen f£(z)z 7.

, Opgave nr. 11
Vis at hvis det for en funktion f: 2% » R? gmlder, at for
enhver Borelfunktion g: 2% 5 R er den sammensatts funktion g°f
en Borelfunktion, s& vil £ (A) vere en Borelmzngde hvis A er

en Borelmzngde.
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