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Opgave nr, 1

(Bade A) og B) ¢nSkea 1~8t)

.1\) Vis, at hvf e polynomiet X4 + c X2 + d2
, nvor c og d tilh~rer

et kommutatiyt legeme (M,+,·), er reducibelt over M, sa. et'

det produkt af to andengradspolynomier over M.

I det f~lgende antages, at karakteristikken for M er forskel­

~ig fra 2. Vis, at polynomiet e~ reducibelt hvls, ~g kun hVia,
2 2 .

mindst et at' elementerne c - 4d , 2d - c, -2d - c er et

kvadr-a't ,

Vi~ ved hjmlp heref, at x4 - 2X2 + 4 er irreducibelt over ~;

vis ogsa, at betragtet som polynemium over (~5'+'·) er

X4 - 2X2 + 4e (hvor e betegner etelementet) reducibelt, og

skriv det 80m produkt af to andengradspolynomier.

B) En endeli.g abeisk gruppe hal' invarianterne 52 og 5. Hver

mange elementer- a:f orden 5 har den, og hvor- mange undergrup­

per af orden 5 ?

(Opgavesmttet fortsmttes)
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Opgave nr-, 2

L~d {fnlvm~e en f¢lge af Lebesgue integrable fUnktioner pa

Rd, saledes at /Ifo-fn ll1 < 4-ne for aIle n,

(a) Find for ethvert n en ¢vre grrense for Lebesgue malet af

mmngden

(b) Vis at f¢lgen {fnl konvergerer uniformt mod f o pa en (male­

lig) mmngae B saledes at A(R\B) < e.

(0) Vis, under brug af det foregaende, at for enhver Lebesgue

integrabel fUnktion f o pa Rd og ethvert e > 0 findes en

malelig mengde B med 'A(R\B) < e, .saledes at restriktionen

at to til B er kontinuert.

Opgave nr. 3

Ved Z[3i] forstas delringen at (b,+,e) bestaende af ele~enterne

{x + 31yJx,y E ~1. Er Z[3i] en hovedidealring ?

Lad J vmre et ikke-trivielt ideal i ~[3i] og lad I betegne det

m1ndste ideal i Gauss' ring Z[i], saledes at I ~ J. Vis, at

I = {~ zv j, hvor ~ zv betegner en endelig snm afJ.led zv med

z € ~[I] og v E J. Vis, at J ~ K, hvor K = f3wlw E r1 • Godtg~r,
..

at det har mening at tale om kvotientringene (I,+,· )/K og

(J,+,·)/X, og vis at der kun er to muligheder - som ¢nskes an~

givet - for elementantallet i (J,+,·)/K.

Vis, at J 1 = fx + 3i y lx,y E: ~, x-Y ligel er et ideal i ~[3i].

Angiv et ide~l J 2 , saledes at J 1 og J 2 er eksempler pa begge de

to omtal te .muligheder.




