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Opgave nr. 71

Lad f vere en (o-algebra i en mazngde E , og lad B ve-

tegne denimindste o-ring, der omfatter alle abne mangder i

C.

og f,: E = R er

Idet f = r,+if, , hvor f,: E - R
mélel&ge med hensyn til g , skal man vise, at

f_1(B) € ¥ for enhver mzngde B € B .

Opgave nr. 2
Lad f: R° > R} vare Lebesgue malelig. Vis:

1°  Der findes en fglge af Lebesgue integrable funktioner

o

£ 2% o , n=1,2,..., sS&

Vix,y) € 22 f(x,y) = 1lim fn(x,y) .
. / . o

o

2 For ngsten alle x € R er f(x,-) Lebesgue mglelig.

(Med f(x,°) Dbetegnes for givet x € R funktionen

| y - f(x,y), y €R.)

(Fortsattes)
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Opgave nr. 3
Lad f: Rd - R  vmre kontinuert.

Vis, at f er essentielt opadtil begraznset, hvis og kun
hvis f er opadtil begrsnset, og vis i bekrzftende fald,

\

at

ess. sup £ = sup £ .
I

Opgave nr. L4

Lad (d1,d2,°~-) vaere en kompleks talfglge.

1°  Vis, at

(X1 "X29°'°) - (d1X1 ’d2X2"">y <X1 5X2:°°°) €1,

er en uniter afbildning af 12 péd sig selv, hvis og

kun hvis

Idn| = 1 for ethvert n € N .

Lad S og T vasre operatorer i 12 givet ved henholdsvis

<X1,X2,X3,-~') - (O,a1X1,32X2,-0-) ,
(X1 ’X2,X3"'°) - (O,b1X1 9b2X2"'°) ’
hvor ‘(a1,32,--°) og (bq,b2,~--) er begrznsede komplekse

talfglger. Det antages,\at

lanl = Ibnl > 0 for ethvert n € N .

(Opgaven fortsazttes)
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2° Vis, at S er unitert gkvivalent med T .

Opgave nr. 5

Bestem for hvert x € R ‘summen af rzkkerne

~

E:—O (_1)n cos(2n+1)x - _ cos x - S08 3X . cos 5X _ .

' (2n+1)! 3! 51
2:_0 (_1>n sin(2n+1)x - sin x - sin 3x + 8in X ol
= (2n+1)! - 3! 5!

Resultaterne gnskes p& en form, hvor kun reelle stgrrel-

ser indgéar.

Opgave nr. 6

Bestem for hvert a € & ordenen i O afrfunktionen

a‘ 2 1
z - lcos az)” 1

sin z Z

Opgave nr. 7

Bestem antallet af nulpunkter i den &bne cirkelskive
{z € & ] lz] < 1} for hvert af polynomierne P og gq ,
hvor'

P(z) = z7 + 3z -1,

2z + 3z - 1 .
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