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Opgave nr , 3

Med ~2 = ~2(O,2W) betegner vi mffingden af Borel funktioner

f: ]O,2W] ~ m med Jo
2W l f ( x ) 12dX <~. Ved at benytte

skalarproduktet

. ! 21T
(fig) = 0 :fTX)g(x)dx

og samle funktionerne i klasser ved mkvivalensrelationen

~ ~ g ~~ ~ = g nmsten overalt

far vi sam bekendt et Hilbert rum L2 = L2 (O, 2W) =
f[f] I f E .Jt

2
( O, 2W) J

10 Vi lader V ~ L2 ( O, 2W) besta af de klasser, der har en

reprresentant ~: ]O,2rr] ~ ~, hvor

G¢r rede for, at V er et afsluttet underrum af L2 (O, 2W) .

2 0 Funktionerne ~ og ~ er de~ineret pa ]O,21T] ved

qJ(x) 1T X
= 2" - 2 ~or ° < x ~ 21T ,

~(x + w) = ~(x) = ~
x
2

for o < x ~ 1T

Skitser funktionernes grafer. Vis, at [~] er den orto

gonale projektion af .[~] ·pa V.

(Opgaven fortsmttes)
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30 Bestem

4.

a) idet infimum tages over aIle f E~2(O,2~), der opfylder (*).

b) idet/infimum tages over aIle kontinuerte funktioner

f: ]O,2ff] ~ m, der opfylder (*) ·

Antages infimum i sidstnrevnte tilfffilde? Begrund svaret.

49 Angiv (med begrundelse) en ortonormal basis i V. Bestem

det ortogonale komplement V~ til V i L2(O,2~) og be

skriv det sa elementrert som mUligt.




