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Opgave nr. l'

Lad JP yrere en ~-algebra i en mrengde E, og lad ~ be-

tegne den: mindste ~-ring, der omfatter aIle abne mrengder i

c.
Ide"t :f = f

1+i:f2 , hvor :f1 : E~R og f
2

: E~ R er
I

!ImaLeL'i ge med hensyn til , skal man vise, at

:r-1 (B) E 5J :for enhver .mamgde B E 93 .

Opgave nr. 2

Lad :r: R2 ~ R vrere Lebesgue malelig. Vis:

1° Der findes en :f¢lge af Lebesgue integrable :funktioner

f n : R2 ~R , n=1,2, .•• , sa

lim :f (x,y) •
n n

o
2 For nresten aIle x E ~ er :r(x,-) Lebeegue maielig.

(Med f(x,o) betegnes :for givet x E R :funktionen

y ~ f(x,y), y E R .)

(Fortsrettes)
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Opgave nr ; 3

2

\

vrere kontinuert.

Vis, at f er essentielt opadtil begrrenset, hvis og kun

hvis f er opadtil begrrenset, og vis i bekrreftende faId,

at

eSSe sup f = sup f

Opgave nr. 4

Lad (d1,d2,·oo) vrere en kompleks talf¢lgeo

o
1 V~s, at

er en unitrer afbildning af 1 2 pa sig selv, hvis og

kun hvis

Id I = 1 for ethvert In EN.n

Lad S og T vrere operatorer i 1 2 givet ved henholdsvis

(Xi' x2 ' x3 ' 0 0 .) ~ (0, a i xi ' a2x2 ' 0 0 0) ,

(xi ,x2'x3 ' 0 00) ~ (O,b1X i ,b2x 2, 000) ,

h vo-r .(a 1 ,11.2 ' 0 0 0 ) og (b 1 , b 2' 0 0 0 ) er begrrensede kompleks e

talf¢lger. Det antages, at

la I = Ib I > 0 for ethvert n EN.n n

(Opgaven fortsmttes)
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2° Vis, at S er unitrert rekvivalent-med T.

Opgave nr; 5

Bestem for hvert x E R summen af rrekkerne

~oo (-1 ) n cos(2n+1 )x / cos 3x + cos 5x
= cos x -

n=O (2n+1)! 31 5!

~oo (-1 )n sin(2n+1)x sin x - sin 3x
+

sin 5x
=n=O (2n+1) ! 3! 51

3

... ,

... .

Resultaterne ¢nskes pa en form, hvor kun reelle st¢rrel-

ser indgar.

Opgave nr. 6

Bestem for hvert, a E. t ordenen i 0 af funktionen

sin z z
z '~

, 2
(cos az) 1

Op gave nr. 7
I

Best~m antallet af nulpunkter i den abne cirkelskive

fz E o I IZ'I < 1 l for hvert ar polynomierne P og Q,

hvor

p(z) = z9 + 3z - 1

Q(z) = 2z9 + 3z - 1




