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Opgave nr-, 1

Lad {xnl-oo < n < ool vrere en orthonormal basis tor Hilbert rum-
00

met H. For enhver vektor x i H med x = ~ "nxn defineres
00 -00

Tx = ~" 1 x •n+ n
-00

Vis at T er en isometrisk afbildning af H pa H, og at T ikke har

nogen egenvmrdier.

°OEgave nr , 2

Lad fI?:> betegne systemet at' Borel mengder- i R og lad p, ver-e e15

maJ. pa £PJ saLedea at fl,(B) < 00 for enhver begramset Borelmrengde

B. Antag at f'or enhver mamgde A i $ er IJ,(A) = sup J.L(K)', hvor

supremum tages over al~e kompakte mrengder K indeholdt i A.

Vis at for enhver be gr-ense t mamgde A i £ er p,(A) = inf jj( G),

hvor infimum tage s over aIle abne mamgder G som indeholder A.

Opgave nr. 3

Formuler Cauchy's residuesretning.

(Opgavesmttet forts.)
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Opgave nr , 4

Lad f vmre en positiv, Lebesgue malelig ~unktion pa [0,00[, sa

ledes, at eXf(x) er integrabel pa [O,oo[ med! ~ eXf(x)dx = 1.
. "' 0

Vis at (1 + ~)nf(x) er integrabel pa (O,oo[ for ethvert naturligt

tal n; Vis at talf¢lgen {fo 00 (1 + ~)nf(X)dXl er konvergent, og

angiv grmnsevmrdieno

Opgave nr , 5

Lad t: A ~ C vrere en holomorr funktion pa et abentO omrade A, der

indeholder halvplanen fz E tIRe z ~ oj. Antag at If(z)1 ~ 1 for

Re z = 0, og f(z) ~ 0 DAr z ~ 00 indenfor AQ

Vis at If(z)1 ~ 1 for Re z ~ o.

Opgave nr , 6

Lad M vmre en begrmnset, aben, konveks delmmD;5de a:r et reelt

Banach rum V med norm II -II, saledes at 0 E M, og -x € M hvis

x E M. For ethvert x i V defineres

G¢r rede for at III : III dez'Lne re r- en norm pa V.

Opgave nr , 7

Vis at funktionen x ~ log.K~, hvor x E ]0, 1 J, tilh¢rer

LP([O,1],~,~) for 1 ~ p < 00, men ikke for p =~.

(Opgavesrettet ~orts.)
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Opgave nr. 8

Lad f vmre en Lebesgue integrabel fUnktion pa [O,2w]. For et-

hvert z i b med Izi < 1 de~ineres

. 1! 2Tr i t ·-1 i t
g(z) = 21i 0 (e -z) f(t)e d t ,

Vis at g er holomorf i omradet {z E b I Izj < 1}.

Opgave nr. 9

Funktionerne kn: R~ R er givne ved

2
k (x) =B- e-(nx)

n V;; , n = 1,2,3, • • 0

G¢r rede for at k *f ~ f' uniformt pa R for enhver begrmnset,
n .

uniformt kontinuert funktion f pa R.
! 00 -x2 _~

Vink~ Det er givet at e dx =V~.
~oo

Opgave nr , 1a
Lad T vrere en selv-adjungeret, kompakt operator pa det separable

Hilbert rum H, saledes at ~(T) £ [O,1]~

Vis at f'llSlgen {~} konvergerer unif'ormt i f£ (H) mod en projek-

tionP, hvor P(H) har endelig dimension.




