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Hjrelpemidler kan ikke medbringes.

Eksamen afholdes den 9.januar kl. 10-14.

Opgave nr , 1 e

Lad A vrere en aben, sarnmenhrengende delmrengde af 0, hvis

a~slutning A er kompakt. Vis at vektorr~~et H af komplekse

~unktioner, som er definerede og kontinuerte pa A og holomorfe

pa A, er et Banach rum med den uniforme norm

I/:rll = sup! l:r( z) / I z E Xl.

Opgave nr. 2.

Betegnelser som i opgave nr. 1. Vis at ~or enhver £unk-

tion:r i H f'Lnde s et z i Ii.\i\. sa 1:r(z)J = II~II •

Opgave nr , 3.

Lad p,q og r vrere reelle tal med 1 ~ p < q ~ r. Vis at

L (Rk
) n Lr(Rk ) c L (Rk ) .P q

Opgave nr , 4.

Lad f og g vrere reelle funktioner pa R, saledes at g er

integrabel og I(~) < roe Vis at I(:r+g) = ref) + I(g)~

Opgave nr. 5.
,2 .

Funktionen :r:.l~ ~ R er de:fineret ved

( )
1 2 2u,v = ~(x,y) = (2 log(x +Y ), Arctg(YX-1 »);

hvor A = !(x,y) E R2 I (X-1)2 + y2 < 11. Vis at:r har en om-

(opgaven fortsrettes)
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vendt afbildning i en ome gn af' punktpar-r-e t (x,y) = (1,O)j
-1 1(u,v) = (0,0). G¢r rede for at ~ er en C -funktion, og ~ind

de partielle afledede af f- 1 i punktet (u,v) = (0,0).

,
Opgave nr, 6.

Lad :r vssr-e den mer-omor-f'e .funkti on givet ved :f( z)

z *O. Find Res(r,z) for ethvert z i C.

-2= z

Opgave nr~ 7.

Lad f:[0,1] ~ [O,oo[ vrere en maletig, begrrenset funktion.

Vis at funkti onen g(x) = (£1 f(t)x dt)x er kontinuert for

1 < x < 00.

Vink: Udnyt for eksempel Lebesgues sretning om absolut majori-

seret konvergens.

Opgave nr. 8.

Lad A vrere en skrevsymmetrisk nxn matrix (~_ ~ ~I = a for

aIle ~). Vis at hvis ~ = (x1(t),x2(t),···,xn ( t » er en l¢sning

til di~~erentialligningen

2 l-
sa er lrengden af vektoren x (udregnet som (h Xk )2) uafhrengig

af' t ,

Opgave nr. 9~

Find arealet af omradet cp(A) i
-. 2

l1.vor it er ffiCEngdenR ,

f (x,y) E: R2
I 11;

... ,2
x > og qJ:A ~ R er givet ved

. ( xcp(x,y) = 2 2'
~ +Y

-y )2 2 e

X +Y

Vink: Brug eventuelt kompleks fUnktionsteori.
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Opgave nr. 10.

Formuler Lebesgue-Fubini's sretning om dobbeltintegraler.




