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Skri~tlig pr¢ve 1.

Alle hjrelpemidler kan medbringes.

Eksamen a£holdes den 11.juni kl. 14-18.

Opgave nr. 1.

A) Lad a,~ og y betegne r¢dderne E C til polynomiet

X3 + aX2
+ bX + c. Bestem det moniske polynomium hvis r¢dder er

a+p , a+y og ~+y; polynomiets koe~~icienter ¢nskes udtrykt ved
a , b ogo Co

B) Givet et 3-dimensionalt euklidisk rum med koordinatsystem.

Kvadrikkerne KA og BE med ligninger hhv. ~_~ ~I = 1 og ~_~ ~l = 1

(~ og ~ er symmetriske matricer) skrerer begge planen P med lig-- - .
ningen ~-~l = 1 i den samme ellipse E. Er KA n ~ = E? Vis, at

matricerne ~ , ~ og ~I~_ er linecert a:fhcengige.

Opgave nr , 2.

Lad M vrere mrengden a~ de rationale tal, der kan skrives 80m

m .'en br¢k n' hvor m,n E Z og n er uf.ige , Vis, at 1\i er en delring

a:f (Q,+,.). Er der entydig :faktorisering i M ? Skriv ~~ som pro

dukt a~ raktorer, hvoraf en regulrer og de ¢vrige irreducible. Vis,

at der ~indes netop et maximalideal liM og angiv det~ og giv

strukturen af (M,+,-)/Io

Dernrest betragtes polynomiumsringene M[X] og Z[X]o Godtg¢r,

at idem begge viI elementet 2X-1 frembringe et primideal. Under

s¢g om 2X-1 ~rembringer et maximalideal i M[X], hhv. i Z[X] (man

kan :r.eks. betragte homomor:fe af'bildninger at' polynomiumsringene

ind i Q, hvorved X ~ ~ og polynomiernes koef:ficienter er :fixe).

(Opgavesrettet ~ortsrettes)
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Opgave nr. 3.

En malelig fUnktion pa Rk siges som bekendt at v~re inte-

grabel i udvidet £orstand, safremt det ~vre og nedre Leoesgue in-

1· ~* ..tegral af fUnktionen har samme vrerdi ~ ~

(1) G¢r rede for at enhver malelig fUnktion h:Rk ~ [0,00] er

integrabel i udvidet forstand.

(2) Vis at hvis f:R 2 ~ [0, 00] er malelig, sa er ogsa

g:R ~ [0, 00] malelig, hvor

g(x) = I f(x,y)dy •

(3) Vis Tonellis sretning for positive, malelige funktioner f

~ ,2
pa R :

ff f(x,y)dxdy = f/ f(x,y) dydx

hvor de itererede integraler skal tages i udvidet ~orstand.




