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MAT E MAT I K 2.

Skriftlig pr¢ve 1 0

Alle hjrelpemidler kan medbringes.

Eksamen afholdes den 16.januar kl o 10-14.

Opgave nr-, 1.

I det f¢lgende er B en regulffir symmetrisk bilinearform

pa det n-dimensionale vektorrurn over de reelle tal og ind+B ~, 1.

Giv for n = 2 og n = 3 en geometrisk beskrivelse R~ mffing~

den M+ ar punkter x i hvilke B(~~~) ) o.

Vis for n = 2~ at nar B(~~~) > a og B(Y,~) > 0, sa er

B(~,~) > a hvis og kun hvis vektorerne ~ og ~ udsp~nder et kon~

vekst vinkelrum (mindre end 180
0

og med toppunkt i 0) som belt

tilh¢rer ~Jl •
-J-

Vis for et vilk&rligt n, at hvis B(~,x), B(~,~), B(z,!),

B(~,~) og B(~,~) aIle er positive, sa er B(l'~) ogs~ positive

Opgave nr , 2.,

Man betragter delringen Z[iJ af (C,+~·).

G¢r rede ror at dens br¢klegeme er Q[i].

Vis, at runktionen ~:x + iy ~ x 2 + y2 (x,y E R) afbilder

(Q[i],·) homomorft ind i (Q,.), og g¢~ rede ror at billedet a~

(Z[I] \ f0 1, .) ved cp er en halvgr-uppe ,80m er en mgte del at

(if, · ).

Bevis, at Z[i] or en hovedidealring (vis og benyt, at man

til to elementer, hhv o d t a og D9 kan besternme et element q, .

sa cp(D-qd) < <p(d)).

(Opgaven ~orts~tter).
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2.

Angiv de regulrere elementer i.Z[i]. Vis, at 2+i er irre~

ducibel, og beskriv kvotientringen (Z[i],+,· )/I, river I er

hovedidealet (2+i); specielt ¢nskes anf¢rt om den er endelig

eller uendelig.

Opgave nr-, 3.

Find integralet

I = J exp (X~Y) dx dy s
A x+y

hvor A er trekanten {(x,y) I x > 0, Y > 0, X+Y < 21.

Vink. Anvend transformationen (f,~) = (x-y, x+y).




