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Skriftlig pr¢ve

Alle hj~lpemidler kan medbringes (ogsa lornmeregnere) .

Alle 8 opgaver ¢nskes besvaret.

Opgave nr. 1

En afbildning f: lli
5 ~ m5 er bestemt ved

eo 56

Unders¢g, om f er bijektiv.

Opgave nr. 2

Vis, at matricerne (1
\0

5\
-1) og (~ ~) er regul~r-~kvivalente,

men ikke llnit~r-~kvivalente.

Opgave nr. 3

Lad ~,~ v~re komplekse nxn-matricer, sa at ~ = ~~. Antag,

at alle egenv~rdier for ~ har egenv~rdimultiplicitet 1, og vis,

at enhver egenvektor for ~ ogsa er egenvektor for ~. Antag yder-

ligere, at ~ er normal, og vis, at Sa er ogsa ~ normal.

(Opgaves~ttet forts~ttes)
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Opgave nr. 4

Lad V vcere vektorrununet af ree11e affine funktioner f pa

interva11et [-1,1] udstyret med supremumsnormen

Ilfll= sup If(t)l.
tE [-1 ,1 ]

Vis, at funktionerne f
1

og f 2 definerede ved

eo 57

f
1

(t) = t-:-+ 1 ,

er en basis for V. Beskriv (gerne ved en tegning) bi11edet af

enhedskuglen i V under koordinatafbildningen af V pa ]R2

bestemt ved denne basis.

Opgave nr. 5

Om en endomorfi f af et tredirnensiona1t vektorrum V vides, at

der findes fire vektorer ~'£' C og £' som frembringer V, og

for hvi1ke der g~lder

Vis, at f2 er den identiske afbildning pa V.

Vis, at f er diagona1iserbar, og -bestem mzenqderi af egenvcerdier

,.for f.

(Opgavescettet fortscettes)
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Opgave nr. 6

eo 58

am en ~2-funktion vides, at f{ -Y) = f{X)
\ x \y for aIle

(\'-'.yX) E JR2 t D 2f{ 0\ - 1 B t (t d b f k d, og a 1 \ 0) - · es ern ev. ve rug a ce ereg-

len) de afledede D
1

f , ;D2 f , D
1D 2 f og D2

2 f i punktet (~). Under-

s¢g, om f har lokalt minimum i (~) .

Opgave nr. 7

I vektorrurnmet (~3,~) med det scedvanlige indre produkt betegnes

med U kernen for linearformen

Angiv de par (A'~)' bestaende af et tal A E ~

~ E ~3, for hvilke der findes netop en endomorfi

opfylder:

og en vektor

3 3
f: ~ ~ ~ , som

f(~) = u for a l.Le u E.U, ~g f~(v) = .Xv,

For hvilke af disse par (A'~) g~lder, at den ved (*) bestemte

endomorfi f er normal, henholdsvis selvadjungeret, henholdsvis

unit~r?

Bestem nar A = i og v =: (1-i,1,1) matrixligningen (m.h.t. den

scedvanlige basis for ~3) for den ved (*) bestemte endomorfi f.
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Opgave nr. 8

eb 59

am kvadr Lkken K i JR.3 vides at .den er en omdrejningsparabo­

loide. Det vides at punk~et (!) ligger pA kvadrikkens omdrej-

1igger bade pa K og pa omdrejningsaksen. Find en 1igning

for K (med hensyn til den s~dvanlige basis for ]R3).




