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Opgave 1 (tilleegges vaegt 65%)

Ggr rede for begrebet venstre global dimension af en ring.

Begrebet regulaer lokal ring gnskes defineret.
Formuler hovedsaetningen, som udtrykker sammenhangen mellem reguleer lokale ringe og
lokale ringe af endelig global dimension.

Endelig gnskes bevist, at en lokal noethersk ring med endelig global dimension er en
reguleer lokal ring. Hovedtrackkene 1 beviset bgr treede klart frem og detaljer bgr kun

medtages i det omfang tiden tillader.

Opgave 2 (tillegges vaegt 35%)

Lad R betegne et kommutativt noethersk integritetsomrade og T' = R/M en simpel
R-modul. R antages endvidere ikke at veere et legeme.
Vis, at M/M? bade som R- og R/M-modul er isomorf med endelig mange kopier af 7T'.

Vis, at Ext%L,(T, T) # 0. (Betragt f.eks. den kort eksakte fglge 0 = M — R — T — 0 og
modulen M/M?. Det kan uden bevis benyttes, at M # M?).
Lad S veere endnu en simpel R-modul og antag, at ExtL(T,S) # 0 og at S = R/N.

Ggr rede for, at der findes en kort eksakt fglge
(*) 0-S—->X-—-T->0

som ikke er split eksakt.

Vis, at modulen X opfylder fglgende:
1) long(X) = 2 (long( ) betegner leengden af en modul).

ii) X er ikke semisimpel. (Det kan uden bevis benyttes, at en modul er semisimpel
netop nar modulen er sum af simple moduler netop nar enhver undermodul er

direkte summand).

ill) NMX =0 og at X hverken er en R/M- eller R/N-modul.
iv) 0 ANX #X og NX = 5.
Vis, at S ~ T.
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