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Der bruges i nedenstående opgaver terminologi og notation fra Berg 

et alia 1984 (GTM Nr. 100). 

Opgave 1 

Lad (S,+,*) være en semigruppe med involution og neutralt element 

O. De fØlgende spørgsmål anses for fyldestgørende besvaret, hvis de 

er besvaret under antagelse af, at alle semigrupper er kommutative. 

a) Antag at S har et absorberende (absorbing) element w . Lad 

1/J være en negativ definit funktion på S med Re(1/J(O)) > O . Vis, -
at hvis Re(1/J) er nedadtil begrænset, da er 11/J I ligeligt begrænset 

og find eventuelt en optimal begrænsning. 

b) Definer begrebet, quadratic form, o S Gør rede for, at pa . 
hvis der eksisterer et ab~orberende element, da har en quadratic form, 

en yderst speciel, triviel form. Gør rede for, at hvis involutionen er 

den identiske, da har en quadratic form, en mindre triviel, men dog 

ret simpel form (dvs. den funktionalligning, der definerer en quadratic 

form, bliver specielt simpel) . 

Opgave 2 

Opskriv (uden bevis) den generelle Levy-Khinchin formel for en nega­

tiv definit funktion 1/J med nedadtil begrænset realdel på en semigruppe 

med Levy funktion L (en semigruppe som omtalt ovenfor. Begrebet Levy 

funktion Ønskes defineret). 

a) Gør rede for, hvordan formlen ser ud (simplificeres), hvis der 

er et absorberende element w eller hvis involutionen er den identiske. 

b) Vis entydighedsudsagnet i Levy-Khinchin's formel. Detaljer med­

tages i det omfang tiden tillader. 
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