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Matematik 2 (matematisk analyse og geometri). 

Opgaver til besvarelse i 4 timer. 

2 1 I. 

Lad 

:r1 (x), :r2(x), ••• 1 fn(x), ••• 

vmre en :f¢lge a:f :funktioner, der hver for sig er kontinuerte 1 

intervallet O ~ x ~ 1, og som konvergerer ligeligt mod grmnse­

:funktionen :f(x). Unders¢g om 

1-1 
[ n fn(x)dx 
0 

_._ 11 __, f (x)dx 

0 

Vis, at safremt 

-
(1) rmkken L 

n=1 

2 1 II. 

u er konvergent n 

(2) un > 0 for n = 11 2, ••• 

(3) u1 ~ u2 , ••• ~ un ~ ••• 

findes der et positivt helt ta1 N, sa at 

un < i for alle n, N. 

for n-+ ou 

(fortsmttes) 
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2, III. 

Opskriv den til funktionen y = ln(1+x) h¢rende Maclaurinske 

rrekke. 

1) Ved at benytte Lagranges udtryk for restleddet R (x) 
n 

skal man g¢re rede for, at 

Rn(1) ~ O for n ~ oo. 

2) G¢r rede for, at nar det vides, at for ethvert xi in­

tervallet O < x < 1. grelde:i:-, at 

R (x) ~ O for n ~ oo, n 

kan man af Abels sretning slutte, at 

Rn(1) ~ O for n ~ ~. 

3) Idet det forudsrettes kendt, at Cauchy's udtryk for rest­

leddet er 

- (1-®)n-1 n ( ) 
R (x) - - x f n (~x), n - (n-1) ! 0 

hvor O <@ < 1, fas i det foreliggende tilfrelde, at 

( 1 )n-1 1 ( 1 )n-1 
0 < Rn ( 1 ) == 1 :! • 1 -+B < 1 :: 8 

Hvad er der nu galt ved de t f¢lgende rresonnement. 

1-e Idet br¢ken 1 -IB er en positiv regte br¢k og idet en sadan 

opl¢ftet til (n-1)te potens gar mod O for n ~ - vil Rn(1) ~ 0 

for n ~ -· 

2, IV. 

En ellipse med centrum O er givet ved to konjugerede halv­

diametre OA og OB, som ikke er indbyrdes vinkelrette. 

1° Konstruer et om ellipsen omskrevet rektangel med en side 

parallel med OA. 
0 

2 (Ny figur ! ) Konstruer en i ellipsen indskrevet rhombe 

(parallelogram med alle sider lige lange), hvis sider er paral­

lelle med OA og OB. 




