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I. 
1. I det tredimensionale rum benyttes et semipohert koordinatsystem ((), r, z). Et 

omrade Q er defineret ved ulighederne 

a~()~{J; 0~/1 ((J)~r~/2 (()); Fi(() , r)~z~F2 ((),r), 

hvor O < {3 - a~ 2 n, og /1 (()) og /2 (()) er to i intervallet a~() ~ f3 kontinuerte funktioner, 
som i det indre af dette interval tilfredsstiller betingelsen /1 (()) < /2 (()), medens F 1 ((), r) 

og F 2 ((), r) er to funktioner, som er kontinuerte i de variable () og r, nar ((), r) tilh0rer 

det ved a~() ~ f3; /1 (()) ~ r ~ f 2 (()) definerede omrade; i det indre af dette omrade for
udsrettes F 1 ((), r) < F 2 ((), r). 

I (r, z)-planen trenkes for enhver fast vrerdi af () omradet 

/ 1 (()) ~ r ~ /2 (()); F 1 ((), r) ~ z ~ F 2 ((), r) 

homogent belagt med masse. Lad A (()) betegne arealet af dette omrade, og lad g (()) be

tegne afstanden fra z-aksen til dets tyngdepunkt. Vis, at rumfangct V af omradet Q er 

givet ved 

V = ~: g (()) A (()) d(). 

2. Lad nu Q vrere defineret ved ulighederne 

a~() ~ f3; r2 + z2 ~ (/ (()))2 ; r ~ 0, 

hvor f (()) er en i intervallet a~() ~ f3 kontinuert funktion, som er positiv i det indre af 
dette interval. Vis, at rumfanget af Q er givet ved 

V=~\ 13 (/(e))3 de. 
3 Ja 

3. Beskriv det ved 
r2 + z2 ~ a2 (1 - cos ())2 ; r ~ 0 

definerede omrade, og udregn dets rumfang. 

II. 

Sredvanlige retvinklede koordinater i rummet. 
En omdrejningskegle har den rette linie med parameterfremstillingen 

(x, y, z) = (2 + t, 2 + 2 t, -t) 

som akse og planen n med ligningen 

8x+4y-5z=3 
er en af dens tangentplaner. Find 

1) koordinaterne til keglens toppunkt; 

2) en parameterfremstilling for den frembringer, langs hvilken n mrer keglen; 
3) ligningen for normalplanen til n gennem keglens akse; 
4) cosinus til keglens halve abningsvinkel. 




