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Matematisk analyse. 
I. 

1) Vis, at 

(1) In (y + V x2 + y2) dx + In (x + Vx2 + y2) dy 
ethvert omrade, hvori udtrykket er defineret. 

er et totalt differential i @Bk.@¥ k@h til@B, 88tn iltlt@ i1ts8k8hl@P lil@gy1ts8l8@8f!MB:l1thi (Q, Q~. 

Den benyttede sretning 0nskes anfort. 

2) Unders0g, om der findes nogen punkter (x, y), i hvilke en stamfunktion til (1) 

har ekstremum. 

3) Bestem i haivplanen x > 0 den stamfunktion u (x, y) til (1), der har vrerdien - 1 
i (1, 0). 

4) Vis, at 

u (x, y) + u (x, - y) = 2 x (ln x - 1), 

og vis endvidere, at for x > 0, y ~ 0 og x2 + y2 < ri, hvor O < e < i , er 

O > u (x, y) > 2 e (ln e - 1). 

Bevis ved hjrelp af disse relationer, at u (x, y) har en grrensevrerdi, nar (x, y) inden for halv
planen x > 0 konvergerer mod randpunktet (O, 0). 

n. 
Idet 

00 

/(x) = ~ anxn 
n=O 

er en potensrrekke med konvergenstal A, skal man angive sretningerne om potensrrekker 

for f' (x) og for ~: / (t) di. G0r rede for beviserne for disse sretninger, idet der som udgangs

punkt tages sretningerne om differentiation og integration af Iigelig konvergente rrekker 
af kontinuerte funktioner (disse sretninger 0nskes anfort). 

Bestem summen og konvergensintervallet for rrekken 

oo n 
~ (-1) n 

.L. (n -1) n x · 
n-2 




