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Matematisk Analyse. 
Opgaver ti! Besvarelse i 4 Timer. 

I. 
Med I betegnes et Interval paa den reelle Akse og med 

(1) fi(x), f2(x), · · ·, fn(x), · · · 

en F0lge af Funktioner, der alle er definerede i J. 

1) Hvad betyder det, at (1) er konvergent i J? Hvad betyder det, at (1) er ligelig 
konvergent i J? 

2) Det antages givet, at J er et lukket Interval a <x <b, og at (1) er konvergent 
i J og ligelig konvergent i det aabne Interval a < x < b. U nders0g, om man heraf kan 
slutte, at (1) er ligelig konvergent i J. 

3) Det antages givet, at Funktionsfolgen (1) konvergerer ligeligt i det lukkede In­
terval a <x < b, at Funktionerne f n (x) alle er kontinuerte, og at F (x, y) er en i Parallel­
strimlen a< x <b i xy-Planen defineret og kontinuert Funktion. Unders0g, om man 
af det givne kan slutte, at den Funktionsfolge, hvis n1e Funktion er 

hn (x) = F (x, f n (x)), 

er ligelig konvergent i Intervallet a <x < b. 

4) U nders0g, om den Funklionsfolge, hvis n1e Funktion er 

f n (x) = (1 + xn) sinn nx, 

er konvergent i Intervallet O <x < 1, og om den er ligelig konvergent i dette Interval. 

5) Unders0g, om den Talfolge, hvis n 1e Element er 
1 

an=~ (1 +xn) sinnnxdx, 

"O 
er konvergent. 

II. 
00 

Find Konvergenstallet A for Potensrrekken .I anxn, hvor 
n=l 

1 1 1 1 
an= n2 +2sinn + n2 +4sin2n + n2 +6sin3n +···+ n2 +2nsinn2 

Unders0g, om Rrekken er konvergent i Konvergensintervallets h0jre Endepunkt, 
og unders0g, om den ved Rrekken fremstillede Funktion har en Gnensevrerdi for x --+).. 

fra venstre Side. 

III. 
Giv en kortfattet Beskrivelse af de to Flader, som i et sredvanligt retvinklet Ko­

ordinatsystem i Hummet fremstilles ved Ligningerne 

x2+4y2+z2=1 og (x2+4y2)2=x2_4y2, 

op angiv Antallet af Omraader, i hvilke de to Flader deler Rummet. (Man kan anvende 
en nrerliggende ret Affinitet.) 

Find Vol um en af det Omraade, der indeholder Punktet (__!_, ~, l) . 
2 4y3 3 

Ved Bed0mmelsen tages Hensyn til Fremstillingens Form. Almindeligvis modtages til Bed0m­
melse kun Besvarelser, der er skrevet paa de til lndskrivning beregnede Ark. Kun under srerlige 
Forhold, som da maa angives, kan Kladden afleveres. De Dele, som i saa Fald 0nskes taget i Be­
tragtning, maa vrere tydeligt afmrerkede. 




