December 2004/CB
Test din viden i 2KF

1: Definer begrebet holomorf funktion.

2: Angiv potensraekkerne omkring 0 for sin(z) og for Log(1 + z) og for
hvilke z de geelder.

3. Angiv meengderne
{ze€Clexp(z) =—-1} =
{zeC|cos(z) =0} =

4: Givet: G aben mangde, v lukket vej i G, f € H(G)

Geelder [ f(2)dz =0

Seet kryds: Ja altid [J; Ja, hvis f har en stamfunktion [J; Ja, hvis G er
konveks [J

5: Lad f: G — C hvor G er aben i C. Betragt udsagnene:

(a) f har en stamfunktion (b) f er holomorf

Gelder (a) < (b)0 (o) = (b)O (a) < (b) O

Seet kryds i de(n) relevante boks(e). Hvor mange krydser far du hvis G
er enkeltsammenhangende:

6: Lad G veere aben og lad f, € H(G),n=1,2,....

Antag at f,, konvergerer mod funktionen f : G — C pa folgende made:
(a): punktvis , (b): lokalt uniformt, (c): kompakt uniformt, (d): uniformt
Anfor hvilke af de 4 egenskaber der sikrer, at f bliver holomorf i G.

7: Lad f veere en hel funktion og antag at



For hvilke z er f(z) =07

8: Lad f veere en hel funktion. Kan nulpunktsmaengden vaere

Svar ja eller nej til hvert spgrgsmal. Hvis du svarer ja sa giv et eksempel.
9: Udregn log: = og Logt =
10: I hvilken meengde er Log holomorf 7

11: Har tan(z) nogen

poler:

veesentlige singulariteter:

(Svar ja eller nej). Hvis ja, angiv dem.

12: Lad f(z) = 2/(2* — 5z + 6). Udregn Res(f,2) = Udregn
Res(f,3) =

13: Lad f : K(0,1) — C vere en ikke konstant holomorf funktion pa
enhedscirkelskiven. Kan billedmaengden f(K(0,1)) veere (svar ja eller nej;
hvis ja angiv en f, hvis nej giv kort begrundelse)

(a) R

(b) K(0,5)

(¢) K(0,1) UK(5,1)

14: Lad f veere en hel funktion sa f(z) # 0 for |z| = 1. Er det muligt at

f'(2) :
dz = bim
/aK(o,n f(z) 2=

Begrund dit ja eller nej.



